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AD LECTOREM. 

\Lludin hac Euclidi* editione yopofitum 
Khabui 9 amice Lettor , vt quanta maxim* 
poffum breuitate • tibi Euclidis ipfiu* 
demonflrationes offeram : video enim te 
% dliosfcolijs* commehtarifs > adnotationi- 
bus §nerajje $ veVfi mauis* dit#}e verum obruit alicjuan- 
do illa rerum multitudo illim ingenium > qui adhuc 
inGeomctiainitijsverfatur . Hicfolas habes Euclidi* 
demor!firationes , &fi verbulum aliquando addidi , rion 
feci , nifi necefsitate , putabam > impellente : hJt mU 
hifufficienter Geometria elementa exhibere videntur 9 
non tamen quadam fubinde corolaria pratermifirfua in- 
figntira m vifa funt . Qitia autem obferuaui nonnullos 
dum nimis contendunt rem explicare longi% verborum 
inuolucris vcritatem magis confcpelire ; in illis demen- 
ftrationibus* cjua mihi clariffima vifa funt per fefe, 
quaproprietatem cfiendunt fere oculis obuiam , in illis p 
in cjuam » non fui nimius , nec fingula nimis minute rem 
perfecutus . vbi vero Euclidis dcmonfiratio ubfcurior efi » 
& proprietas recondita magis verbo ncn peperci > & ea 
-rioncqu* mihi facillima vifa efi , rem explicare la- 
- olum primos pofui libros^cjuia hi maxime nc. 
nt y ir hifere cxplicantur in fcholis,ac Geo- 
^ proponuntur , cjuibus prxriptte deferuirg 
Urunt LeQor vaudelo . Vale 
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E V C L l D IS 

ELEMENTORVM 

l 1 B E R P R I M V S. 
' £•£ FINITIONES. 

1. ^ 'VVnftum eft rnius nulh pars eft - 

2. B^jr Linea vero Iogimdolattiudinis expers . 

3. Jr Lmcac autem terminifunt punfta . 

4. Re&a linea eft, qus ex fc^uo fua 1 n tc rijLce t pfr 

fta; quavidelictt efi talis f vt proccdendo A!? vno pu- 
80 extremo. ad altcrum punftum non , diftfdamus 
neqi ad hac^neq^ad Ula partem y fed ex aquo ftoffda- 
mus. neef % ,eft plns linea ex vna parte^uam ex Atter§. 

j. Superflcies eft. qus \ongitudinem 3 latiU|di- 
nemcjue tantum habet .. 

6. Superficici autem cxtremc funt line* . 

7. Plana fuperficies eft^qus cx *quo fuas interic 
cet lineas. quod intelligitui eadem ratione > on* 
lined reBa definitio • 

t. f lanus vero angulus cft duarum linearum in 
p!ano fe mucuo tangemmm* 6c non in dircAu 
• xacentium alterius ad altcram indinatio.rfdW. 
te autem non kocita ejfe intelligendum % quafi ver* 
emgutus fint ill edua lin£* : efi enim fu^erficies /1- 
neis inclufa $ feu area iila* 

p, Cum autem quae angulum continent; line$ t c 
ft« fuerint reftiiineus ille angulus appeliatur # 

A 3 iq Cum 
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^ ^EuclidisEUm. 
to. Cjim rcro reftfc linea fiipcr reftam cofiftens !U 
» nci cos, qui funt dcinceps angulos «qualcs in* 
ter fe fecerit^reftus eft vterqsaequaliu inguloriii 
& qux infifti refta,Unea dicitur per pediculans 
illi line* cui infiftit , vt tfi linea sA B.qua ita ca- 
ditfufcr lineam C D>vtfaciat duos anptlos ex vtra • 
cjue parte, aque accuminatouhoc eft enitn ejfe aquales. 

11. Obtufus angulus eft, qui zzCto mai**cft, hoc 
< eft minus accuminatus . 

1 2 . Acutus vero.qui minor eft rcfto magis acumi. 

ttatnt* 

13. Terminus eft, quod alicuius extremum eft. - 

14. Figura eft^qua: fub aliquo vel aliquibus termi- 
•nis coprehcditur: intellige linearibus ho pun&ualib. 

15. Circulus eft figura pjana fub vnalinea copre- 
henfa,qu* pcrtphcr#aappeUatur> ad ouam ab 
vno punfto corum > qux intra figuram iu nt po« 
fita , cadentes omnes refte lineae inter fe funt 
aqualcs. ex quo aduerte circulum cfie aream line* 

. illa inclufam non lineam includentem , vt etiam jU 
fura eft> qua ineluditur terminis • 

16 Hoc vcro punftu centrum circuli appellatur . 

17. Diametcr autem circuli eft refta quaedam H- 
nea per ccntrum dufta > 6c e x vtraquc parte in 
circuli periphcream terminata $ quat circulum 
bifaream fecat . Hoc eft itt duas partes aqualcs , hoc 
tnim eft bifariam fecare # * 

I*. Semicirculus verb eft figura , qua continetut 
fub diamctro,* fub caliaca/iu« dc circuli t>c* 

rifc- 
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Liler Primut % 
, riferiaaufertur Adiametrv 
194 Rcftilineacfigurefunt, qu* fubreftiy lineit 

, continentu r . hoc efi terminanrur reftis lincis. 
*o. Trilatcre quidem, quac fub tribus. 

Quadrilatcre*qua: fubqliatuor. 
%i Multilatere autem 9 qu* fub pluribus $ quam v 

quataor reftis liaeis comprehenduntur . 
23. Trilaterarum autem figurarum* xquilaterum 

cft tmngulum . quod tria latera habet *quafia. 
«4. Ifotelcs autem > quod duo tantum arqualia ha- 

bet latcra * 

aj. Scalenum vero eftj quod triainsqualia habet 
latera > & fic iimiuntw triangula ratione laterum : 
ratione vera *n<rulo+um itcrum : 

ao. Trilaterarum figurarum , re&angulum rruidS 
triangulu eft. qaod vnii haber angulum retturm 
?7* Amblygonium % quod obtufum angulum ha- 

bct . % fett vnum maidrem refto* 
*8. Oxygoniumquodtres habet acutos angulos , 

29. quadrilatcraru autem figurarum , quadratuni 
quide eft,quod 8c acquilatcru,& reftangulu cft • 

. habesangulos re&os.& lateraequalia.vt ejt in figura. 

30. Altera veropartelongior figuraeft , quac rc- 
. Aagula quide at aequilatcra non eft, vt in figur*. 
f 1. Rhombusautem* qus squilatcia ,fed reftan- 

gula non cft * 
ja Rhomboidcs vcro , qu* aduerfa % Sc latcta > 8c 
angulos habens inter fe aequales , ncque>quila- § 
ccu cfti neque r cftangula . 

a 4 h***** 
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^ EucliditElem* 

33. Prajterhasautcmreliquequadrilatere figur* 
trapetia appellentur. 

34. Parallele tcCtx linea. funt,qus cum in codcm 
fint plano, & cx Vtraque in infinitum produca- 

r tur pajte in neutram, libi mutuo iricidunt» 

intelligc de lineis reffis , 

35i Parallclogrammum eft figura quadrilatcra » 
cuius binaoppofitalatera funt parallela*fcuac- 
quidiftantia. 

36. Cumveibin Parallelognmmo diameter du- 
fta futfrit duzcp linese larcnbus parallelc fecan- 
tesdiametrum invnocodemq; punfto , ita vr> 
parallclogrammum abis parallclis in qnatuor 
diftribuatur parallclogramma apptllantur duo 
illa per quae diamctcr non tranfit complemcri- 
tadue vcro rcliqua perquadiamctcr incidit 
circa diamctrum coniiftere dicuntur . 

Tetitione fiue poflulattt* 

I. "QOftuIetur, vt a quouis punftoin g>uis pu- 
X ftum reftam lineam duccrc concedatur . 

3. Et rcftam lincam tcrminatam in continumn t 
fcu in direftum vJtcrius producere . 

3 . Itcm quo vis ccntroj 6c in tcruallo circulum.dc- 
fcribere. 

4 # Ttemquacumque magnitudinc Wata finita fu- 
* v mi poffe aliam magnitudinem > vcl maiorcm , 
velminorcm, 
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Qomrnunes notioms >fiue Axiomata • 

1. jfY^Jt cidem gqualia > & inter fe funt xqtia- 
V^/ lia> & quod vno atqualium maius cft , aut 

minus» maius quoq; cft, aut minus altero xqua- 
lium» & fi ynum «qualium maius cft»aut minus 
magnitudine quapii ; alterum quoqne aetjualiu 
eadcmagnitudine maius,eft aur minus refpeftiue. 

2. Si aequalibus arqualia adie&a fint^totafunt at- 
quivJia . 

3. Siabarqualjbusaequaliaablatafint, quarrelin* 
quuiitur funt gqualia • 

Si inequalibus arqualia adierta fint, tota funt 
inarqualia j & fiinaequalibus inaequalia adie&a 
fint maioh maius , & minori minus , remanent 
inacqualia . 

5. Siafeinaequalibusacqualiaablatafint • reliqua 
funt inarqualia; etfiab tnstqualibus inatqualia 
ablata fint a maiori minus, a minori maius, tt* 
liquafuntinaequalia. 

6, Qil& eiufdc duplicia funt>inter fe funt acquaKa» 
& quod vni zqualium duplum cft 1 duplum c(i 
& alterius • 

7' Qux-tfmfdcm funt dimidia inter fe funt cqua* 
lia,& contra 

8- Qiyt fibi mutuo congruut inter it funt gqualiaj 

9. Totum cft maitis fua parte . 

10. -DiuTiinca? reftar ncn habent communc feg- 
mcatum : vt fecundum vnam partem qnantam 

• . /* 
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Uud in hac EucliJis cditione 4 r 0 pofitum 
habui , amice Lcttor>vt quantu maxim* 
pojium breuitate > tibi Euclidis ipjiut 
demonftrationes ojferam : video enim tc 
aliosfcoly s, commentarijs > adnctationi. 
bus tnerajji, vtVji mauis* dita/e verum obruit aliquan- 
doilla rerum multitudo illius ingenium , qui adhuc 
in GiornetUinitifsverfatur . Hicfolas habes Euclidi* 
demorlftrationes > & fi verbttlum aiiquando addjdi , non 
feci , nifi necefsitate , « putabam > impellente : bk mU 
hifufficienter GeometrU elementa exhihere videntur , 
non tatnen quadam fubinde corolaria pratermifirfu* #»- 
fignidra m vifafunt . guia autem obferuaui nonnullos 
dum nimis contendunt rem explicare longit verborum 
inuolucris veritatem magis conflpelire ; tn illis demen- 
ftrationibus* ejua mihi clariffima vifafunt perfe fe , & 
quaproprietatcm oftendunt fere oculis obuiam , in illis , 
inquam * nonfui nimius , necfingula nimis minute rem 
perfecutus . vbi vero Euclidis dcmonfiratio obfcurior e/f , 
&proprietas recondita magis verbo ncn peperci , & ea 
ratione , qua mihi facillima vifa eft , rem expl icare /<*- 
boraui .fexfolum primos pofui libros^ttia hi maxime Tte. 
ceflarij vifi ,'ttnt,& hi fere explicantur in fchotis.ac Geo- 
metri* fludtofis propommtur , quibus prxriptte deferuitt 
Holui ifi tibi proderunt LeQor gattdelo . Vale 
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E V C L I D IS 

ELEMENTOR VM 

L I B E R P R I M V S# 

F I N I T X O N E S. 

1 . "I^^Vnftum eft cuius nulla pars eft . 

2. l^jr Linea vero Iogirudohrtiudinis expers» 

3 . Jl^ Lmearautcm terminifunt punfta . 

4. Reftalinea eft, qux ex *quo fua intcnlf ct pu- 

fta; qua videlictt ejl talis*vt proccdendo dfy vno pi~ 
8o extremo. ad alterum pnnRum non , difedamus 
neqi ad bacnepad iUa partem y fed e* aquo yrocfda- 
mus. neq;e/r plus linea ex vna partcrfuam ex aiterdm 

5 . Superficies eft. qux \ongit\idinem 3 lat it ud i- 
nemquc tantumhabet . . , 

45. Superficiei autem extreme funt Iine* • 

7 # PJana fupcrficies eft,qu£ ex jequo fuas intcric 

cetlineas. quodintclligitmtadem rationc > (jH4 

lined reffa definitio . 

S , f lanus vero angulus eft duarum linearum in 
plano fe mutuo tangentium, Oc non in dire&fi 
iacentium alterius ad altexam indinatio.*dW- 

te auttm non kocita ejfe tntelligendum » qntfi ver^ 
anguins fint HleduaJin** ; cfi enim fuperficies li- 
neis incluCa » feu area illa. 

y, Cum autem quar angulum continent,- line$ rc 
ftx fuerint rcftilineu* illc angulus appeliatur , 

A j iq Cum 
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1 ^EuclidisElem. 
*>. Cfim Tcro reflfc linea fiipcr rcftamcofiftens li- 

* ncJ cos» qui funt deinccps angulos «quales in- 
ter fc fcce ri t,reftus eft vterq;squaliu anguloru, 
& quse irififti refta,Unea dickur per pedicularis 
iiii line* cui infifttt , vt eft linea *A B.qua ita ca- 
ditfupcr lineam C D^vtfaciat duos angylos exvtra~ 
tjue parte, aque accuminato^hoc eft enim effe acjnales. 

tu Obtufus angulus cft, qui refto mai** cft > hoc 

* eft minus accuminatus . 

1 2 . Acutus vero,qui minor eft rcfto magis acumi- 
natus. 

13. Terminuscft, quod alicuius extremum eft. « 

14. Figura e&otMHub aliquo vel ahquibus termi- 
nis coprch€ditur: intelligelinearibus no punftualib. 

Ij.Circulus eft figura pjana fub vnalinea copre- 
hcnfa , qus pcriphcr/a appeliatur >* ad quam ab 
vno punfto eorum , qux intra figuram iu nt po- 
fita , cadcntcs omncs re&£ line* inter fe fi*nt 

«qualcs. ex quo aduerte circulum ejfc aream UntA 
,illainclufam non lincam includcntem^vt ctiam JU 
qnra eft> qua includitur terminis • 

16 Hoc vcro punftu centrum circuli appellatur. 

17. Diametcr autem circuli cft refta qu*dam II- 
nea per centrum dufta > & cx vtraque pan e in 
circuli periphcrcam terminata t qu* circulum 
bifaream fecat . Hoceft in duas partes aqualis , boc 
tnim cft bifariam fecare . . ' 

tft. Scmicirculus vero cft figura , qu* continetut 
fub diamctroilc fob caliuca,nu* dc circuli oe* 

tif*> 

1 
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Liler Primut $ 

rifcria aufertur Adiametro* 

*9« Rcftiline.T figure funt , qu* fub re&is linett 
, ^COnti nentur . boc efi tcrminantur reffts lincis. 

>o. Trilatere quidcm. quat fubtribus* 

ar. Quadrilatere*qu;c fubqliatuor. 

Z2 Multilatere autem , qu* fubpluribus, quam x 

quatuor reftis lineis comprchenduntur . 
3$. Trilaterarum autem figurarum, xquilaterum 

eft tmngulum . quod tna latcra habet jccmafia* 
14. Ifotelcs autem , quod duo tantum arqualia ha- 

bc t latera • 

aj. Scalcnum veroeft, quodtriainapqualia habet 
iarera > & fic diuiiuntur triangula ratione Utcrum : 
ratione vera angulorum itcrum : 

Trilaterarum figurarum . rc&angulum craidfi 
triangulu eft> qjod vnu haber angulum reftum. 
37» Amblygonium % quod obtufum angulum ha- 

bct : fcuvnum maiorernrefto. 

a8. Oxygoniumquod tres habet acutos angulos • 
29. quadrilateraru autera figurarum , quadratum 
quidif eft,quod 8c *quilateru>& re&angulu eft • 
babes angulos reftos.& Utera equalia>vt efi in figura. 

Jo. Altcra verbpartelongior figuracft , quat rc« 
t Aagula quidc at squilatcra non eft> vt in fi$ura. 
\i. Rhombusautcon qux gquilatera A fed reftan- 

gulanoncft. 
}a RJhomboides vero , quar aduerfa % & lateca * 5c 

angulos habens inter fe scquales , ncqueaquila* / 

tcra eft> ncque r cftangula . 

A 4 l**** 
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4 EucHdisElem* 

33. Prsetcrhasautcm relique quadrilatere figur* 
trapetia appellentur. 

34. Farallele te&x line* funt,qufc cum in codem 
fint plano, & ex Vtraque in infinitum produci- 

r , tur pajtfc in ncutram, fibi mutuo incidunt» qnod 

inielligc de lineis reflis t v . 

351 Parallelogrammum eft figura quadrilatcra * 
cuius bina oppo/ita latera funt parallcla , fcu as- 
quidiftantia. 

36. Cumveroin Parallelogrammo diameter du- 
fta futfrit du»q} linea: larenbus parallele fecan- 
tesdiametrum invnoeodcmq; punfto.itavr^ 
parallelcgrammum abi* parallclis in quatucr 
diftribuatur parallclogramma appellantur duo 
flla per qux diameter ncn tranlit complemen- 
taduo vero reliqua per qus diamctcx incidit 
circa diametrum confcftere dicuntur • r 

Petitione fiue pojlulattu 

I. T)Oftuletur> vt a quouis punfto in g>uis pu- 
X ftum reftam lineam duccrc concedatur . 

3. Et reftam iincam tcrminatam in continuum 9 
feu in direftum vltcrius producere . 

3. Item quo vis centro,& intciuallo circulum.&e- 
-fcribere. 

4. Ttemquacumquc magnitudinc tfata finita fu- 
* A mipofTcaliam magnitudincni > v«I maiorcro , 

vciminorem, ' 

Com« 
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s Communes notiones ,fiue Axiomat* , 

1. f~\V x cidemaequalia»&interfefunt:equa- 

]ia, & quod voq sequalium maius cft , aut 
* ttrinus* maius quoq; eft, aut minus altcro xqua- 
liumt Sc fi ynum sequalium maius eft,aut minu* 
magnitudine quapia ; alterum quoqne azqualiu 
eadcmagnitudinc maius,eft aur minus refpeftiue. 

2. Si «qualibus scqualia adicfta fint ^totafunt a&- 
qu&Iia . 

3. Siab*qualibus*qualiaablatafint, quarrelin- 
quuntur funt gqualia . 

4. Si inequalibus .xqualia adierta fint, tota funt 
inarqualia j & fi inaequalibus iittequalia adie fta 

* fint maiori maius > & minori minus , remanent 
inaequalia . 

5. Siab inatqualrbusapqiialiiablatafint , reliqua 
funt inarqualia; etfiabinatquaiibus inarquaiia 
ablata fintimaiori minus, a minori maius, re- 
liquafuntimequalia. 

6. Qux ciufde duplicia funt,inter fe funt ncqualia* 
& quod vni «qualium duplum cft > duplum cft 
& alterius • 

7. Qux^iufdem funt dimidia intcr fc funt cqua^ 

hz;&c ccntra rv 
S- Qupt fibi mutuo cong;ruut intes fc funt aqualia, 1 

9. Totum eft itiailis fua parte . 

10. Duslineaie&arncH habent commune feg- 
mcntujn : vt JiCHudum vnam parttm qnantam 

fc 
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4) ! e taitganUfecundum aliam non fe tangant . 

\l . pu* red* in vno pun Ita concurrentes>fi pro« 
ducantur amba* neceflario in illo pun&o fe mu* 
tuo fcccabunt . 
X2. Omncsanguli refti funt inter fe arqualcs . 
3; Si in duas' reftas Iineas altera refta incidens 
i n t ernos » & ad eafdem partes angulos duobus 
reftis minores faciat,dux ilU reflae lincas in infi 
nitum produ 9 fibi mutuo incid cnt ad eas par- 
tes,vbi funt anguli duobus rcftis minores. fi. ». 

fint aquales duobus ri&isprobabitur infra » quod nom 
coTcidctifi fint maiores duov. reEtis clfiabit ex dicedis% 
qttod ab inuice difcedet.ergo fi fint minorescoincidet • 

1 +. Dux reft$ line* fpatium noncoi»pr$hendum$ 

rnancndo in fua retitudine , ntc claudunt areanh *ui 

figuramformant * 
«?• Si «qualibus inarqualia adijciantur, erit toto- 

rum exceffus adiunflorum exceifui arqualis . 
16 Snn*qualib.$quaUaadiugatur,erit totoru ex 
cctfiis exceffui eonuquf & principia cra t 5 qualis. 
*7. Si ab :r qualibus i naequali a de man t u r s erit re fl- 

duorum exccflus exce/Tui abiatorum «qualif ♦ 
* 8. Si ab inxqual ibus atqualia demantunerit refi- 

duorum excellus exce/Tui totorum a?qua]is , 
19. Omne totum gqutlc cft omnibus fuis partib* 

fcmul ftmjpti*,.' 
*o. Si totum totius eft dupium , & ablatum abla- 

tl% * rciiquuai rcli<jui crit duplum . 
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TROBLEMsA i. P ROPOSIT 10 i. 

Sufer data refta linea terminata triangulum aqni 

U terum confiituere . 

£ O It daurtefta lrn*a ter- 

Sc - *^ O minataAB, fuperqui 

conftruerc iubemur rrian- 

gulum atquilaterum . facto 
centro jn A, ad interuallum 
AB,- defcribatur circulus 
^ o u i ec raeto centro in B » ad interuallum pari- 
ter B A» defcribatur alter circulus CAE, fecan» 
pnorem m C/rum expunlro intexfeftiunis C. du- 
catur vna Jinea ad A. altera ad Brtlico faftum eflTe 
tnangulum atquilaterum fuper daram re «fram li- 
neam finitam A B.quoniam cnim AB>& A CNfunt 
ducrecia» lineae a centroA. ad circumferentiatn 
crunt^mter feequales . rurfusquia refta: B C» 
B A ducuntur excentro B. ad cjrcumferentianu* 
eandemcrunt acqualcs iuter le: cum igitur tan* 
B C,quam A C.fior aequales ipfi A.B. erunt c & in- 
ter fe «quales faftuin igitiu cft, quod erat fa^cft- 

I 4 

m 

- *- 
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8 EuctidisEtem* 
PROBLE M A a. P ROPOSITIO 1, 

tAddatumpunftum daftxreff* linea aqnalem reftam 

, lineam ponere . 




g It data linea, BC| 



&fit dammputv 
ftum A>a quo pun&o 
incipcre debeat alia 
lineasqualis ipfi, BC 
fi non fit dn&a Iinea 
ducatur apfifto A ad 
B. fafto centro iaB. 
interuallo C B. dO 
fcribaturcirculus C, 
&fuper lineanj BA^conftrufto triagulo «quilatetc 
* producatur latus A Djvfque ad circulum fi opus 
lit » tum fafto centro in D , interuallo D G.defcrL 
batur alter circulus EG,& producaiur latus D 
*fcj> in G. Dico A G , clTe lineam imperatam, quo- 
juam enim DC» DG zquales funt h centro D. ad 
camdemcircumferentiam ablatis DA,DG xquali- 
buslateribus trianguli sequilateri AremanebitA 
G.C B squalis cum quod erat faciendun*. ' 
trob!.$.j>ropojitio $,duabus datis reffis lineis • 

aqualibuSydemaioreaquaUm > . J 
minori detrahere. 

Slnt datcc dux xettx lincx imequale^ A > mi 
noriBCmaior ; vt exmaiore detrahatur H 
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ncasqualisminori A. Fiatlinea B Ej cx pun 

£io B xqualis * ipfi A> 
tum fafto ccntro in 
B intcruallo B £» de .* 

fcribatur circulus fc- 
cans lineam C B in D» 
dico D B elTe lineam 
imperatam • quoniam 
enim linCa A > & li- 
nea BE fuat aqaa- 
les eide™ B D erunt h *quales inter fe Jinea A»$C 
Jinca BD, quod eratfaciendum. ^ 

Theorema I. Propo/itio 4. Siduotria n gula duo lattr* 
duobus lateribus aqualiahabeant , vtrunque vtri^ 
qnehabcant vero. (jr anfidum angulo *<jua,Um fnb 
tqualibas refiis lineis contentum % & La/im ba/i *± 
qualem babebunt > eritquc totum triangulum trian- 
guh aquale # £r anguli corre/pondcntes xquales • • 





pF aequalis 




s 



Int du o triangti ; 
la A B C, D EF» 
& latus B A vni us fit 
sequalc JateifE D al- 
terius > & C A, ipli D 
F : lit amcm anguu 
lus B A C . anguJoJE 
bafim B C bafi £ F e- 
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quaicm» $ctotum uianguhim BAC triangute 
I> E F. Jtquale. quoriiam cnim redta A B re- 
D E ponitur aqitaiis» fit vt fi altcra fu- 
, r _ , , ; pcrpon i intcliigatur alte- 

ri, collocato punfto A in 
D> ipfc 4 fibi mutuo con- 
gruantpunftumq,- B. Ca* 
dct in punfto E » & fi 
rcfta A C cadct fupcr ws 
ttam D F,cum habcat ex- 
tremum A in D, C cadct 
in F & quia angulus B A C, fupponitur angulo E 
D F>*qualis congruet cum altero angulo,oc ita fu 
perpolitis duobus liis triangulis A cadet in D;B ia 
E , C in F , ergo , & bafis B C congruct cum bafi 
E F: fi eniin caderet fupra, aut infra» duz, rcftac li- 
tiez fuperficiem clauderen quod cft abfurdum > 
& bafi igitur, & omnes c anguli correfpondcntes, 
tjui arqualibus contincnturlatcribus funtinter fc 
aquales, & congruunt» quod crat demonftrandu. 

Thcor.2. Yropof 5. lfofceliurn triangulorum , qui ad 
ba/um/knt anguliinter /e funt aqualcs , $r produ&$$ 
6fu+Ubu< Utcribus > quifub bafifiunt anguli inter ft 
*quale$erunt . 

SJt triangulum Ifofceles A B C in quo 
latera A6, A C fint stquaha inter fc_> • 
dao angulos A B C> ACB incer fe arqualcs 
^fle kcm fi # latera A B, A C producantur 



angu- 
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angttlos quoque infra bafim D B C; EC B inte* 

f e «qualcs cfle ex 
linea ei>im AB pro 
du&a fumatur AD 
cui abfcindarur c* 
altcraprodufta in- 
finite^idcft, vt noa 
poffit deefTe , Ji- 
nca A F a:quah$ « 
* ipfi^lD, &du- 
cknturxetJlat B E* 
C D.Confideren- 
tur iamduotrian- 
gula A B E, A C Dt qua: habcnt conditioncs quar- 
r*,- latus enim A B cft acquale latcri A C, quiafunt 
larera triaguli IfolceIis*Sc latus AEeft atquale Ja- 
teri ADex conftruftionct «c angulus B A E cft x- 
qualis angulo C A Dcft enim angulus commtinis 
vtriqj triangulo,ergo bSc bafis C D eft arqualis ba« " 
fi B£,8c anguJus A E B cft cqualis angulo A D C» 
& angulus A B E eft squalis angulo A C p.confi- 
deretur ia duo triagula BCD, & CBE, quae pariter 
habeiu coditionCs quartstf latus enita D C moftra- 
rum eft $quale latcri B E. & cUm A D, A E fint x~ 
qualia ex coftru&ione/i auferantur B A, C A aufe- 
rutur partes aequales remanebfct igitur B D,C E Ja- 
tcra «qualia.flc angulus BDC monftratus eft atqua 
lis angulo CEB;ergo c angulus DBUnlra bafim w 

trian- 




Enctidts Etent, 
triagulo Ifofccle eft$qu a lis agujo BC E pariter Ifra 
bafim , & angulusB C d cft iqualis angulb C BE. 
Er quonia totusangulu s ACD monftratuj cft *qua 
Ji$ angulo ABE fi aufe r antur partes a:quale$, mmi* 
iuCBE ab anguio AB E, 6c agulus B C D ab angu- 
loACD, remanebuju anguli ad bafim ABC> ACB 
«quaies,quod erat dcmonftrandum. \ ■ * 

Thcor. J. Propof.6.Si triangtdi duo amuli tqualcs in- 
terfefuerinU &fub tyualibus anguli fubt ena latera 
aqualia intcrfe ernnt. 

IN triangulo A B C fint duo an- 
guii A B C. A C B fuper latus B 
C cTquaks . dico& duo latera illis 
oppofita AB>AC efTe aequaiia. Si 
enim non dicuntar aequalia,fit A B 
maius q uam A C ex quo abfcinda- 
tur a D B xqualis xc&x A C* duca- 
C turqrreftaCD, & confiderentur 
duo triangula AC B, D BC; quar, 
cx ills fuppofiiione efTentarqualia, haberent.n.pro 
prietates q-inrtarv nam D B dicitur requalis ipfi A 
C; B C eft tommunis > angulus D B C fupponitur 
acqualis anguloACB: ergo b triangulurn DBC 
ccit atquale triangulo A B C pars toto ? quod cft im- 
pofHbile; erpo ilia Iacera erant *qualia, quod crat 
«iemonfticiiidutPt- " ; 

The*r* 

^•piinai. h 4.?rioi . 
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Theor. 4. Propof. 7. Supcr eadem rcffa lined dualnit 
eifdem reffis lintis alix dux aqaales vtraquevtriye 
r non conftituentnr ad aliud , atqac alittd punftnm ai 
tafdempartes. 




s 



Vper refta K B fint du- 
(kxd\i& rcftadineaeA O 
C B, qu* concurrant Tn pun* 
ftoC,dico fuper earadcm re- 
ftamA B nonpofle ducfaJias. 
^ vw duas lineas cquales prioribas 

m JcV ' ' 1 ,0 vtra%ue vtrique , qux concur- 
rant ad aliud pun&um quam ad pun&um C, fi du- 
cantur x ad eafdem part?s ; fi cnim poifunr du- 
ci , ducantur ,* & cadant in pun&o D. Jinca^ 
igitur A C fupponirur xqualis lineae A D > & B C 
ipfi B D: ergo triangulum A DCcft Ifofccles, 
crgo a anguli A C D A D C funt seguales fimi- 
litcr triangulum B D C eft Ifokeles, ergoan- 
guli B DCBCD ad bafim funt aequalcs r fcd 
angulusA D C eftminor angulo B D C parsto- 
to j crgo etiam eft mmor angulo B C D * qui po- 
nituraequaiisangulo C D B fcd Ang'ulusA DC 
ponku* squalis angulo A C D, & iam oftendi tur 
minor anguloD BC, qui eft illius pars : crgo e# 
sequsfis toto , & minor partc ergo pars eft m a - 
ior^ quam totum non igitur concurrcnt ad punr 
ftum D, quod erac demonftrandum. 
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Thcmf ♦ Propf. 8. Si duo triangnta duo Utera habue* 
rint duobus Uteributvtrumque vtrit]; aqualvtj babuc 
rint vero y & bafim ba/i aejualem ; antutum quoqm 
fubaqualibutrcftislintiscontemum angulo aqualem 

i habebuntm ' 

A ^ £\ Intduolatera A B, 

*E? T*^ X ACtxianguli ABC 

1** f\S ^duob.laterib.DF, 

D E trian guli DEFat- 
qualia, vrrfique, vtriq, 

vnumvni, altenimal. 

tei J? m auicm Balis B C Uafi E F xqualis, dico aji« 
gul jm A Tqualc cftc angulo DjintclJigatur cnim 
bafis BC fu pcrponi Bafi F E.cum fint atqualcs a co 
$ xurn r , punftum B,pu nfto E>& C.punfto F cogi- 
tctur triangulum A B C cadcrc fupcr trianguhim 
D E F>non cadet punftum A ,«i<i fupcr punftum 
D>aIioquin dux re&at lines duft* ad eafdem par- 
tcs arquales priorib.concurrcnt ad aliud punftnm : 
quod b cft impoffibilccum igitur anguli cdgruac , 
arquales inter fc crut * quod.crat dcmonftxadum 



Jl 3> 

AA 



s 



Problerna 4. Propof.q. Datum angulumrcRi- 
linium Bifariamfccarc .. 

lt datus angulus B A C diuidcndus in dua; 
partcs zquales . fumantur * A. B > A C 

N 
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*quates Vmez # 6c ducatur rtfta B. C fupcr cfuam: 

conftituatur * trianguiuniL^ 
atquilaterum D RC. & ab an* 
g ulo D ad A ducattir DA di co 
hanc lineani fecare angulum 
B A C in duas partes arquales . 
quoniam cnim triangulum B 
DAjiabcr dub latera duobus 
latcribus stqualia triangulo D 
C A.vtrunq,\vttiquc > flc bafim 
bafi squalcmlatuscnim B D cft xquale lateri DC 
rrianguli xquilatcii B A cft $qua)e CA.linca DA. 
eft bafis communis cgo * anguius D A B cft 
quaJis angulo D A C> quod crat facicndum . 

M 

PrMema 5 . Vropof. IO. Datdm re&am lineam 
finittm bifariam .fecare . 




* » 




Slt data reftaltnca AB 
diaicfenda. Conftitue fuper 
eam a trianguium squilaterum. 
A CB,deinde d iuide angulum 

ACB bifariam fcpcr D C dico li-. 

3> 5 ncam A B efle diuifam bifana 
iflD.triangula cntm A D C ; DBC habcnt condi • 
tioncs quart*,latu*cnim A Ccftsquale latcri 
C i D C cft communc; angulus ACDfaftuseft 
apqualis angulo D C Bcrgo c linca A D cft squalis, 
Iinc $ D B, quid.crat facicndum 

, B a 



- * • 
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Problema 6. Vropof.tT, Data reffa linea a pun&o % n ^4 
4ato rcttam Uncant ad angulos reftos excitarc. 

SltdatareftaBC, in esu 
_ punftum D,a quo excitan 
da fit D A per pendicujaris 
ipfi B C , fumantur duas 
ajquales vtrinque C D, D B. 
& fuper totam BC conftitue 
trianguium «quilaterunu, 
BAC> tum ab angulo A adD duc A D hancdi- 
co c/Te perpendicularem duo enim triangula D A 
C*, D A B habent conditiones odtau# B A eft 
aq»?ale lat^ri AC> BP eft aequale ipfi D C, D A 
cftcommuiac ergo a anguli funt arquales 5 ergo 
angulus B jj> A eft arqualis angulo C D A. ergo li- 
nca DAcfti perpendicul aiis,quod crat faciendu. 

r , t 

P roblcna j.Profofliz.Super datam reilam lincam fini- 
tam->i dato punffo , quod in ca rton cfi } (crptndicuU- 
rcm reftam dedncere. 



Sltdatarefta B C>& 
datum punftum A > 
ex quo fuper B C dt- 
mittenda firpcrpendi- 
cularis- fafto centroin 
A\ defcribatur circu» 

lus 
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Instantx magnitudinis>vtabfcindatur pars aliqua 
data: lineae B C, puta B C.diuidatur autem Iinca_t 
bifariam in F>& a puntto Aducatur linea ad F.hac 
dico effeperpedicularem quoniam epim duo tria- 
gula B A F*F A C habent conditiones oftauae latus 
enimAC» cftxquale lateri BA a centroadcir- 
cumfercntiam ambo B F eft arquale 1? Cex con- 
ifou&ione F A eft commune . ergo angulus C F A 
eft aequalis angulo. B F A 3 ergo eft perpendicula- 
ris, a quod erat faciendum. 

Tlxeorema 6. Propof 15. CUm reSfa linea fuper reffam 
xonfifteni lineam angulos facit > aut duos retfos , aut 
duobus retfis ^uales faciet. - f 



_ 1 




gltrefblinea AE, qug 



_ conffftat fupex CD.duo 
vel efficere duos angulSs re- 
ftos > fi fitper pendicularis, 
vel xquales Huobus rcftist 
^ fi non fit perpendicubris • 

cducatur a enim BEex E>perpendicularis ad CD. 
qttoaiqim angulus reftus 3 E D aequalist cfl duo- 
bus angulis BEA. AE D > eruntappofito comnuini 
angitto c refto B E C. duo rcfti BED.BEC tribus 
angulis DEA,AEB,BEC «quales j '& qtiia anguliis 
AEC cft aquaiis duobus angulis AEB, BEC; erunt 
appoii-o communi angulo A E D> duo pn^liti 



1 1 " Euclidis Elem. 

'C E A, AED.a-quafes tribiis C E B, B E A , AED * 
|ed illi trei crant scquales duobus reftit , ergo etii 
iftt duo funt asqualcs duobus reftis. quod ctat dc 
monftrandura. 

fbeorema 7. Propofi t+.Si ad afiqnam reffam lineam . 
atque ad tfis punRum dua retla littea hon ad eafdtm 
ptrtes du&a eos ,'quifunt deinceptangulot duobut rt. 
&it aejualet fecerint t in dire&um erunt inter fe rr- 
•&*Hnea» 

Stnt dufta: du* reft*7i» 
nes ad punltum B ia 
diuc rfas partes CB BDfa- 

cicntes cum AB, angulos 
aequales ducdusreftis D 
EA.A B C dico jtincam D 
BCefle vnam continua- 
> ^ tam in ^ireftam produ- 
*ram. Sincneft producaturC.Bindircftum.oc fit 
■CBE quoniam igimr fuper reftamC B E. ex adt- 
uerfario cadit retta A B faciet duds angulos CB A» 
A B E xqualcs 0 duobus reftis, fed «tanguli D 
B A,AB C fupponuntur xquales duobus refti. cr- 
go atqualei b intcr fe & tamen hoc eft totum» illud 
cft pars ergo» pars eft xqualis tori»quod eft impofr 
iibile , ergo illa linea D BCcft vna linca rccta^» 
q-ind eratdemonftrandum. 

" ■ « 1 ' — ^mmmm — ummmmmmm t 

« IJ pnnai, k ti.dron. 




Digitized by Google 



Uber Trimus I? 

l 

Theorema 9. Propof 1 $ dua rc&* linea fe m*tuo fe+ 
. tcnt angulos* pd ad vcrticem funt aquales inter f* 
efRcicnt m 

QI fint duar rcft* AB>CDi 
^ qus fcrmutuc fecent in £• 
dico angulos ad vcrtrcem E x 
quales c (Tc^nimirum ang ulnm 
AED angulo C E B»& angulfi 
D E B»*iTgulo A E C,cum cnifl 
fuper r e<ft am A B cadit linea D E: anguli AED.D 
E B.erunt a sqxialcs duobus re&is fimiliter cuni^ 
fuperre&amDCcadatBE erunr anguli DFB, B 
E C seq uales duobus reft ls exunt igitur b duo aa- 
guli AED|D E B «quales duobus C E B,B E D>ab- 
latq igicar communiD E B,& confequentet ab v- 
tuiquc parte xquali» remanebit angulus A E D>x- 
qualis angulo C E t B codem modo demonftrabituc 
angulusD E B angulo AEC jquatts. quod crat fa- 




•cicndum * 



yheor. 9. Propofi6> Cuiufcumejue trianguli vno Uter*- 
produBo externus angulus vtroUbtt intcrno % &lp~ 
pofito tntior eft . 

Slt triangulum A B C; produfto latcre 8 
C ad D. dico angulum externum! D C 
A maiotem efle quolibet intcrno A«B C» vd 

CAB, diuidatur «nim B C fcifarfcm in E. 

" B 4 8c 
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& ducatur ab angulo A ad E linea A E , qu^ pro- 

ducatur exrra trianguia 
in direftum tantum . vt 
EFfit arqualis ipfi A E> 
& ducatur- rctta F C> 8c 
A Cproducatur vtcuii* 
que in G* quoniam igi- 
tnr trfcmgula E A , C 
E F habent conditiones 
quhrtx* latusenim AE 
eft squale duftum latc 
xl E F> & ex diuifione Iatns E C faftum eft *qu a - 
lelateriEB & angulusBE Aeft aequalis angulo 
c ad veiticem C E F:ergo angulus F>C E eft squa- 




E B Ai& A C D q eit ad vertice c u 3 oc coicquc- 
tci eft i li scqualik c eodem modo oftendit idem_# 
angulus A C D maior angulo B A C» diuidendo Ja- 
tus A C,& ducendo Jineam, vt faftum eft ab angu- 
lo B quod erat demonftr.andum. 

Tkeorcma 10. Propofjj.Cuiufcumquetrianguliduo anm 
gulifmul fumptifunt rninorcs duobns rctfis. 

I N triangulo A B C dico quofcunque duos angu 
los fimul fumptos minores e/Te duobus reftis , 
producantur enim duo quxuis latera C B,B A:quo 
uiam ^angnlus A C D maior cft interno,& oppofi- 
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to B A C; cufto duo anguli A C D> A C B fint stqu* * 

le.s b duobus re ttis, fi lo- 
co angulj ACD pona- 
tur angulus C A B minor 
illo, erunt duoanguli A 
BC,CAB minores duo- 
bus rcftis, quod crat dc- 
monftrandum. 

» 

beorema II. Propof. \S.Omnis trianguli maius Utui 
maiorem angtdum f ubtendit. 

■ 

Sltin triangulo A BCla 
tusB AC, maius laterc 
AB. dico angulum A B C» 
fubtenfum amaiore latere 

maiorcm efle : nam ex A C 

C aufcratur AD. gqualis a ipfi 
A B. & ducatur refta B D» quoniam igitur duo la- 
tera AB, A D per conftru&icnem funt sequalia c- 
runt anguli b ad bafim ABD»ADB squales , fed 
anguius A DB eft maior angulo D C B^externus c 
interno, 8c oppofitoin paruo triangulo 5 ergo etia 
ABDeft maioranguloDCB.ergo multo magi* 
totus angulus A B C erit maior angulo A C B.quod 
crat demonftrandum 1 ex quo conftat in triangulQ 
fcaleno angtilos e(Te in sequales, 

Thea~ 




£M.V^ V ^ 



Digitized by G 



oogit 



XucMis mm. ~ 

Therema 11. treff. l^Onsnislrian&tti maior anpi- 
v Jusam4is>relater*Jubtenditur. 




I 



N triangulo A B C anguli» 







m 







is AC fubtendcns anga. 
. « Jum maiorem maius cffe : fi 

Tj ^ C eo im «<*n eft m a i u s, vcl efl at • 

<juale,vel minus - fi eft «quale i ergo a anguii B C 
ad bafim crunt atquales • ied fupponitur B.ruaior • 
Si latus AClit minus Iatcrc A B. ergo b aneulus B 
minor «rit angulo C. contra fuppofitum.fi igitu* 
non eft nec equale » nec minus erit maius » quod 
crat demonftrandum * 

Thtortm* 15. Propof. 23. Onmt r trianguli 1**10*0 4*9 
latera/imut fumfta reliyuo f mt maiora ♦ 

r 

I N triangulo A B C <dico 
qualibet duo latera BA> B 
C fimul maiora effe teliquo 
A B . producatur enim . A 
B vfque ad D. vr recla B 
D f,t «qualis ipfi C B i du- 
caturque refta C. D. in trian- 
gulo igitur Ifofcele D C B 
«runt angnii m ad balim. C D B, BC D>*qua- 

^^^^^^^^^^^^ 

■ !• p/lmn b it prinj. a s p*i».« 
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tesj angulusautem A C D /maior eft angufa 
ICD totum , patti i creo & Iatus T> A. maius b 
iit latcrc D C; feti iatusT) A cft acquaie duobusla- 
tcribus B A,B C; cum B D fit squalis ipfi B C. cr- 
go duo latcra BA»BC fimul maiora funt *eliquo 
A C> quod tfratdemoriftrtndam • 

Theorema 14. Propofnil. Si fupertrianguli vmo latere 
ab extremitatibut dua tefta Unem duffafuerint , ' 
interius iunganturf Halinea reliquistridnguli dtio- 

*4rus lateribusrninores erunt . ynaiorem vero dn^ulmn 

•coutinebunt . 



limulminores efle quam B 
A, AC fimul i angulum VcroB DC maiorem e/Te 
angulo B A C. pioducatur cnim BDvfquc in E. 
quoniam igitur in triangulo B A E duo latcra B 
A, AEfimu! amaiora funt latcre BE, crunt ad- 
10 communiEC tres lines BA, AE» EC ma- 
iores duobus B £. EC . fimiliterin triangulo C 
D E maiora func duo latcra C. E, E D timiil* 
xeliquo foio CD ,* crgo adito commuoi B D 
crunt trcs iine* CEi EDi!B B maiorcs duo^ 
btxti C J>f DBi ergomulto magis CD, DI 

*4 tff pAS a M prifl& 5 *©.prtal# 
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minores erunt quam CA,AB,quod autem angulas 
fit maior patetjnam angulus DEC maior cft angu- 
lo A» quim tnangulo BA E eft inrern us c & oppo- 
iitus,fed anguI 9 BDC eft externus angulo CEDin- 
terno,& oppofito , ergo cft raaior illo, ergo multo 
maior angulo A , cuius adhuc ifte eft maior,quod 
erat demonftrandum. 

VrMema 8. Propofa2.Tribusdattsre£fistineis><}uarum 
du&fimul tertiafmt maiores>triangul«m conftituere . 

DEbent eflc qu*- 
libet du* l\ncz 
fimul reliqua.maiores 
propter demonftma 
\y% pofitione *io. fint igi- 
turdataetres xedx li~ 
ncx A. B,C.ducatur D 
G>linea ininfinitum» 
hoceft , vt non poflit 
ex illa dee(Te,3c fuma- 
tisr GF «qualis ipH A, PE aequalis ipfi C,8c E D 
«quaIisipfiB.tum fafto centro in FaJ interuaU 
lum GF defcnbatur circulus > & fafto centro in E 
internallo E D defcribitur alter circulus,qui prio- 
rem fecabit alioquin fola linea FE eflfet vel xqua- 
lis , vcl maior quam duse fimul G F » £ D cen- 
tra fcppofitum . er pur.fto igitui H in quo fe 
fecanf 'circuii ducanmr dua: te&x Hl » H | 

dico 
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dico triangulum efle conftitutum tribus lineis» 
quz datis funt arqtKties . nam HFcft arqualis F G i 
centro ad circumfcrfcntiam , cui etiam eft xqualis 
A. H Eeft aequalis E D>cui ctiam eft sequalis B # F E 
cft «qualis ipfi C. quod crat faciendum. 

Problema 9. PropoC. 23 > sAd datam re£f am lineam* 
tumq; in ea pur^um^dato angui^ e aiUneo aqualem 
angnlumriftilineumconjlituere, 

•V It data re&a linea^ 

O A B, & in ca datum 
\X punftum C,in quo coa 
ftituendus fit angulus 
C FED aequalis. Suman~ 
V T&^X 1 tuI dusrea$EH,EG 
1_ ^ir + vtrinqj flc ducatur rc^ 
■ 1 fta HG; tum fumaa- 
turinrefta AB expuii 
ftoCtresline* arqua* 

lcs tribusHGipfiCI, EGipfi IM> EHipfiCL 
:cquali$> & ex his tribus fiat triangulum 4IKC1 
Sc quoniamduotrianguJa CKI> GEH, habent 
conditioncs o&au*, tria latcra tribus lateribus *r 
qualia cric b a ngulus G E H squalis angulo^ICk 
in dato puiiAoj quod crat facicndunu 

Theom 




r * 
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Tbterema 15 . Pro/Jp/I *4> Si duotrUngula du* latera 
du^hus iawibus *<ju*lia babuerint , vtrumtjue vtri- 
^ueyhabuerint verc angulum angulo maiorrm c*n+ 
tenf+m *qu*iib*s rettis lineis > & bajim baji maiorem 
h*btbunt . 

Ibtduo latcraAB. AC 
«qualta duobus late- 
ribiis V Ei D G fingula,fin- 
giili*angukis vcro A ma- 
ior fitangulo EDG^ dico 
— V F ' ■ ■ & Lafim B C maiorem ei- 

& Jfe C fs Bafi G E; confKtuatu* 
«nim anculus GDF aequalis a angulo A^ pcr li-. 
ncam D F> qu* iiat aequalis ipfi D E, &c d ucatu r re, 
fta GF.quoniAmigiturduotrianguIa BAC»FD» 
(j habcntcon4itioncs quartsc, crit bafis ^ B € bafi 
FGs^qualis fiuc igitur dkatur iinca FG cadere^ 
lupra lineam G Efiue non V&mp.c.r £ G app*rebit. 
minor quam If G; fi cnim coDgrue* patentt* excc. 
dct ; fi non congmit vel non congruere dicatur^ 
<liicaturIineaFE quoniamcnim duo latcra DE, 
© F^qualiadicunwr crttnt anguli * ad bafim, EFi, 
D F E. wjualcs crgo angulus Q.F E_- qui cft 
minor angutp D F E . cigo crit cfiam 
xsiino* sngufa D E H crgo multo mia« an- 
fufb totali £EG» crgo imca E G, qua^ fub- 
tcnditiu anguip minori . rrit nuaor d Iincsu 

; _ GR 
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TJbtr Primus . . %y 

GT»qu* fubtendimr maiorf erit minor . ejgcr 
ctiam minor crit quam B c . qux monft*~ 
tacft squalis... ipli GR quodcratjdcmonftran* 
4 u m .. 



i6\ Prop»f.t^.S$du»triangula duo latem 

ateribus aqualia habutrint vtrunqut vtri~ 

que , bajim vero bafi maierem, & angulum angula 
maiortm habebmt • 

Jt QTnt duo latera A 

O B, ACrqualia 
lateribus DE , DF' 
fingula,fingulis,ba* 
fls vero fit bafi ma~ 
ior,& angulus A e- 
ntmaior. anguloD. fi enim dicatur equalis,cric 
perquartam bafis bafi «qualis ; fidicatur minofr 
ent balisBCper.j4.baii FEminorfupponitbr 
•utcm maior . ergo eftmaior quod eiat demon- 
ftjandum.. 




Theorema if . 7repof,i6. Si due ttiangulo duos anfu- 
lesduobus angudis aquales habuerint vtrunque vtriyue», 
vnumque tatus vni tateri aquale iquocuntjue latus fit 9 , 
kabebunt reliljua Utera , angulum anguh aqua\- 
lem» ~ t 

C f nt duo anguli e F duobus anguli* B A 
0*quale« » & Ht Jatus B C latcri E F *■ 
seguaie , dico icliqua latcra rcliquis lateribus- 

atqua- 

r - 
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' Ettclidis FJem.' 

^ualia , & «sulu.n auguio . M «m B A-» 

J^, 2> D.feddiciturma- 

0/ W / \ iore B G «qualis 

ipfi ElS&duca* 

_ ttir G C. qucniaai 

Tfc HCE Jr autem duo tiian- 
guIaG BC»DEF« habent conditioncs 4. latusB 
C lateri E F,B G, E D squa!ia.& angulus B angu- 
loE ex fuppofiaone, erit angulus G C B * angulo 
yxqualis: fcd etiamanguius AC B fupponitur 
cidem squalis ergo iHi duo GCB>ACB erunt 
squales inter fc > & pars effec aequalis toti > ergo 
etiam latera, & an&ulus eft a;qualis.quod crat de- 
monftrandum . 

% 

% 1 # 

Theorema x8. Prcpofitio 27. $$ in duas rcSfa$ lineai 
re&aincidens altetnatim angulos tquales int*rf$ 
fecerit , Farrallclc erunt {nterfe reftalines . 

r> Int duo anguli 
y A EF; E F V, 
>Q ques facit re£la E 
F. incidcns in lincas 
B, C D intcr fc 
squalcs,dico AB, CD 
parallclas : fi cnlni 
»on funt parallcle produ&ae concurrcnt ad 
v.nam es paxubus , & facient uiangulunu» . 

vcrbi 
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Lihtr Primus . , , 29 

rtxbi gratia, E F G in quo angulus externus A E F 
«qualis eflet vrii ex imernis > & oppofitis G F E . 
quod eft a impoflibile • ergo non concurrent » ne- 
que facient trianguiu $ ergo funt parallclae b quod 
erat oftendendun . 
.< 

Theorema 19. P< 2?» Si in dnas re&as lincjs relfa 
v incidtns > Atrnuw anfidum inttrn* 9 & oppojito ad 
eajdem partes aqualcm fectrit > aut inttrnos ad taft 
dcm yattes duobus reffis aejuales , parallela erunt itU 
, rett*Une*% 




s 



ranguIusEGA *qua- 
is imcrno, & oppofi- 
to ad eafdem partes GHC. 
dicocffe parnllelas, nam 
anguli EGA.B G H ad vcr« 
ticem a funt requales ergo 
fi i!Ic eft sequalis, etiam ifte crit «qualis ipfiGHC, 
crgo pcr hoc erunt paraUelc. b Deindc firit anguli 
AGH, G H C aequalcs duobus reftis , ctiam anguli 
A G H,B G H funt a:iiuales c dnobus rc &is,ac pfo- 
indc acqualos d inrer fe, cblaro igitur communi A 
G H relinquetux B G H squalis ipfi GHC. alterna- 
timpofiro ; & itaperhoc erunt parallele.qucdcrat 
cfemoiiftrandum . 4 r 



Thto. 
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50 Euclidis Elem. 1 

Theorema 2 o. Propof.ig. In parallelas re&a ineidens li* 
nea y & altcrnanm an^ulos inter fe acjualet ejpciet* & 
externum intcrno ad ealdcm partes y & internos ad cafi> 
< cm partes duobuf re£Hs acjuales. 

IN paxallclisABCD rcfta incidat EF. dico an , 
gulos altcjnos A GHjGHD mtcr fc scqualest 

fi eivim non funt xqualcs, 
(i t maior A GH; addito co- 
muni JGH) crunt A G H • 
H G B inaiorcs , quam B G 

H,GHD,fcdllIifunt*duo 
bus rcftis gqualcst crgo 
iftifunt minorcs duobus 

xcftisj coibunt crgo lincscquod eft contra fuppo- 
fitum • Elt ctiam angulus externus E G B arqualis 
intcrno § & oppofito ad cafdcm partes G H D : fi 
cnim illi AGHcft aequalis, cum huic E G B fit ad 
vcrticcm erit ctiam ipfe illi xqualtst '> fic monftra- 
bunturanguli tntcrtii ad cafdcm partcs duobus 
re&is stqualcs, cum duo A G H , B G H fint *qua. 
lcs duobus rtd.s , quod erat facicndum • 

Theorema 2 1. Vropof. 30. Linea » ejua funt eidem 
paralleia » mterjijunt paraticla , 

Llnc* A B t C D, fint paralleht idcm EF. 
dico iiucr fc cfle parallclas , ducatur 
cnim G H t - qux fccettfinncs : angulus I G A 
« c rit • 

.o.pr»« b. spi. 
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ftrandum. 
Vreblema 10. Pr*}of. ^l.Dato p u n& 
ducere lineamalteri parall ' 



Liber frimnt. % \ 

FIC,cum fmt paral!el*,fc huic 
erir $qualis angulus CHI, 

c im etiam i$£ fint paral- 
lele ergo Angulus C H I 
ert squalisangulo AGI : 
ergo erunt parallel* C D 
A B f quod crat demon- 




Jf punfto C,ducen* 



dafit linca parallda 
A B > ducatur ex C, v> 
cumque ad lineam A B 
linea CD,5c ducatur li- 
neaperpunftum C.qux 
cum linea C D, duft* a faciat angulum £ CD.xqua- 
; lem angulo C D B.dico hanc clTe paralklam cum 
anguli b alremi fi n t ex conftruftione xquaies , 
quod etju facieadum. 

Theirtmaii. PropoQ $2. Cuinfcum$ue trianguli vnoja- 
tere ptodutf* externns anguli%\ duobus intemis^ircppo^ 
Jiti$equali$ % e t 9 tres anguli fimuljumpti interni 
ayualesjunt duobus retfis. 

IN trianguIo A B Cproducatur latus BCin D » 
dico angulum A C D xqualcm efFe duobus in- 

C ? tcr 
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tcicnis > & oppofitis,A &f B ducatur cnira-K 

i e x C Jinca C E . 

qu« fit parajlela* ipfi 
AB;qaoniam igitttr li- 
nea AC incidit inpa- 
ialcllas A B • E C erut 
angulialterni A > & B 
CE fcqualcs , b & quia 
re cla B D f ariter incidit in eafde parallelas A B > 
C E facict ingulum externum D C E xqualem ip- 
tcrnuad eafdem partcs B. ergo totus angulus A C 
D eft acqnalis duobus internis A>& B > cum autem 
duoanguii A C B>& A C Dfim aequalcscduobus 
redlis » crunt etiam angulus ACB» cum angults 
A> flc B> acquales duobns reftis ; cum ifti xquiua- 
lcant cxtcrno > quod erat dcmonftiandum • 

Tbcorcma t^.Vropof. 3 3 . /?<rff«e lincA 9 qu* aqualc^ & 
faralleUs lincas ad cafdtrn parte* coniungunh & ip~ 
fe tquala 5 cr paralieUfunt . . , 

^ ± Q Intdua: refts lineae AC> 

1 O BD aqualest flcparalle- 

la > qux couiungantur dua- 
bi;s Uncis A B,C D dico iftas 
Ciiam cflc squalcs,te parallc 
las y ducatur cnim liuea A D> qu.^t cum inci- 
dat m parallclas A C , D b facict angulcs 

alter. 




* ii. primi. b cij.primi. aa^jriwv 
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Liler Pritnus. 
alternos CARADB requales : duo igitur trian- 
gula C A D,ADB habcnt condiriones quart^ctim 
latus ACfit arquale latcri B D 8c htus A D fit co- 
mune» & anguli coprchenfi .xquahbus lareribus 
fint squales . iam bafis C D crit xqualis bafi A B, 
&angulus BAD erit squalis angulo^ DfC. 
cum igitur ifH anguli alterni fint acquales, 
exgo linea ABcritparallelaCD, quod crat de- 
monftrandftm . 

Theorema^. Propof 34 Tarallehgrammorum ftatio* 
rum ayualia funt inter fe , qu* ex aiuerfo , & late- 
rs>& anguli , atqueilla bifartam fecat diameter . \ 

N ParalJclogramma 




1 



A B C D dico latcra 
oppofita cflc squalia* 
& angulos oppofitos at- 
qualcs ? & diuidibifa* 
nam dufta diametro. 
hacc tria fimul proban- 
tiuduAa* vtlibetdiamctroBC.tnangula enim 
* ACB> DCB>quercfultanth*bcnt conditionesa6. 
" latus enim B C eft communc angulus B C A cft 
scqualis angulo alternOCBD» cumincidat in-j 
parallclas linca B C i angulusBCD eft «qualis 
angulo CBA) «go triangula illa funt inrcr 
fc atqualia • 5c qudd adlatcra, & quodacjLan- 
gulos : trgo latcra oppofita in parallclogram- 

raa fant^qiaiia, & anguli oppofiti A, & : ©• 

C $ V' 
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fic probentur ctiaxu A>& C.quod erat demonftrafU 

dum. 




s 



Theorema 2$. Propofrtio 3 f . Parallelogtammd fupeT ta- 
dem bafi^ %n ijsdem parallelis conftituta inter fcj 
funt *qualin 9 

Int intra duas paralle- 
Jas A BCFconftituta 
duo parallelocrammata^ 
ABCD.& FBEAfupcc 

eamdem bafim A B $ dico 

& cffe inter fe «qualia qui- 

tumuis protrahatu r latus 
FE confiderentur cnim duo triangula A £ C BFD * 
qu* habent conditioncs guartx jlatus cnim AC eft 
atqualc latcri B D, cum fit latcra oppofita in paral- 
Ielogramma & linca F E, cum fit sequalis ipfi A B. 
erir ctiam squalis D C>quat eidcm A B cft atqualis t 
cum fint latcra oppofita in parallctogrammo : ad- 
dita crgo communi D £ crit tota C E atqualis ipfi 
FD:angtt?os AC E cft xqualis a angulo B D F exter- 
nus inrerno,& ad eafdcm partcs cum linca E C in- 
cidat in parallclas B D , A C. crgo totum triangu- 
gulum b cft acqualc altcri dcmpto communi trian- 
g^iaG D F* quod cft pars vtriufquc; remancbit tra« 
peziurtv CA GD arquale altcri.BE G F addcndo vtri- 
quc tria^gulum B G A crit totum paraliclogram- 
mum A OD B azquale altcri ABFE . quqd crat dc- 
monftranduxn, 

X Theo- 
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Theerema 16. Propcfitio 36. Parallelo^raynafufer aqua- 
lihus ba/iBus:& in ijfdem parallelis ctnjtituta inttr fi 
\ funt ayualia. 

STnt rfno parallelogram 
maADBC&EHGFfu 
p *r xqualibus bafibus CB 
FG,& iq cifderti paral lclis 
conftituta . dicoxnter fc_j 
_ _ eflV gqualia ducantur 
T enim ncftcntes lincsAF, 

DG conftituent paraltelogramma , cum ncftant pa- 
railelas,& gquales t A D>FG Une* du Ct x . cum igi- 
tur hoc mcdium paratlelogramma A D F G fit 
& acquale ipfi A D C B. quia eft fupei esmdem ba- 
ijm b AD in i jfdem parallelis & fit eti5 x q uale ipfi 
IHFG,quia cft fuper eamdem bafim F G jcum illo 
in i jfde parallcl«Jergo illa duo c erunt acqualia vni 
,&intcrfe,quod ci>t dcmonftrandunu 

'C — * * \ 




to 



Vrtbltma tjiPrep*f.$7-TrianptUfufer eadem baji:e$n. 
• * ■Jituta,& in ijfdem pa/alltlit interfefunt aqualia. 

Slnt inte* parallelas A B C D fup« bafim C D 
confti tDta duo triangula A C D.&C BD hoc eft 
linea dnfta pcr apjces AA B fit parailela bafi . dico 

C 4 eile 
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cflc arqualia ducatur cnim 4 cx D linea D E paral- 

iclaipfi AC&DF 
^ , x: parallcIaCB,ciunt 
T\" "T duo parallelogram» 
VX 1 ma ACED, &C 




D B Finter ifc *- 
qualia cum fint fu- 
per eandem bafim 
C D: fcd horum dimidia funt difta triangula cum 
feccnturc bifaiiam adiametro? crgocrunt inter 
fc ctqualia > qucd erat dcmonftrandum ■ 

Thecrcm 28. Propo r .3$. Triangula fuper dgualibus bd- 
fib.coftituta<>& in v r de parallelis intcr fc sut aqualia* 



X G> BL ^Ft- g Intduo triangula A C 

bus 

in ijfdem parallelis . dico 



x V»" g 

S32 



B>EFD fnpcr bafi- 
bus aequalibus CB> EF 



S C E JF cffe inter fc aequalia. du« 

caturenim CG parallcla 
ipfi A B>& F H ipfi ED c- 
runtparallelogramma EDFHiABCG sequalia 
cum igttur orum dimidia fint triangula b di&a* 
erut Sc intcr fc sequaha . quod crat demonftrandu. 
Tkcorcma 29. Propof^g. Si duo triangula fint fuper ci* 
dem bafim,tr conjtituta ad eafdcm partcs > cfr (int in- 
tcr fe *qualia> eruut in ijfdem parallelis* 

SI cnim funt mter fc «qualia triangula ABC 
& CBD fupcrcadcm bafi C B & ad caf- 
dcm 

Ml. ptimi. bisprimi. c j^. p\jmu a y,^r:~b 34 filml, 




' Ltfor Vrimus . %ij 
fTem paites ducatur alia linca parallela ipfi B C, & 
fit A E» fi non cft A D, iungatur E C. crunt igitut 

duo triangula A B C , 8c 
C E B > arqualia* fedei- 
dcm triangulo A B C cft 
xquale triangulum B P 
C cx fuppofitione crgo 

duo rriangula B C D> 8c 
B C E • erunt intcr fe ar- 
qualia totum fcilicet . & pars crgo prima A D erat 
parallela bafi , & non fecunda A E • quarc fi duo 
txiangula & c$t. quod exat demonftrandum • 
• * * # 

Tbeorem* 30. Propof. 40 , Triangula 9 qua funt conft!- 
' tuta dd eafdem fartes fufer tqualibus bafibus fi 
• < Jint inter fe *<ju*li* erunt in $jfdemfarall$Hs • 

S~ Ienim duo triangulo A £ 
C D £ F fint conftituta ail 
eafdem partes fupersqualibus 
bafibus BCEF,flc fint inter 
^ fe sequalia, non tamen dicatur 
S linea A parallcla 0 w 




C ducatur alia » r qu* fit* pa- 
rallefci huic , St fit A G duca- 
tur G T y cum igitur duo uiangula ABC FGE di- 
cantur in i j fdcm parallelis fuper*qualibus bafib. 
erunt s «qualia V fcd eidem ABC eft «quaieF 

D E. 
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Propofitio.Al «i+L II, 

Onifituaturfnt^ • 
V-f per eamdem baiim %r^J*u l elasA E»-C fu- 
" R P ar ^eJogr a mmum A 

DCB > flc trianguJum CBB 
dico paraJJelogramunv, 

fjiangujo effe duplum du- 

^ 1 ■ «nim diametro AC 

-» «unt^trianguJaBCB,C 

grammum duplume* tr^ g :& 

jium manguio C E B, quod crat demonftf^JuiL 

gtrnnxnum conjtstncrt m rf 4r „ rc ffM ne f 

« ■ 

Slt datum triangulum 
ABC,«c angulus recU 
lmeus D, diuidatur vnum 
latut trianguli BC bife- 
ria in a i n E,& fiat *2gulus 
BEF ajqualis angulo D du- 
catur item per A Jinea AG 





_• 
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parallelac ipfi BCqua: fecct EF in F,c< ducatur cx 
C,C Cparallela ipfi EF . &c ducatur refta E A eru- 
que parallciogrammum CEGF, cum angulo GC E 
xquah dato angojo reftilineo dcouod autemfit 
aquaie triangulo paretj nameft duplum trian- 
guli C E A fuper eadem bafiin ijftem paralile- 
hs: rffedtriangulumACEeftdimidiu trianeu- 
li B AC; cum duo trianguia E A C , B AE fint 
«qualia * fuper ;xquahbu& bafibus conltituta » 
erit & parallelogrammum atquale triangulo in da- 
toangulo reaUineOjquiaangulusB E F, quieft 
aequahs angulo D , eft atqualis etiam angulo E C G 
in terno,Sc oppofito,&ad eafdem partes Jquod erac 
faci endum . 




Xmo 



Tbeir.ji.Vropifa}. Jn omniparalletogrammotcomple- 
menta , qua f un t circa diamstrum inter fe/unt *- 
fualia. J 

parallelogram* 
mo ABCD com- 
plementa D I, & G E, 
dico cfTe f qualia;corn 
enim a rriangula A C 
B.6c A D B fint *qua- 
Iia,fimiiiter triangu- 
!aAlE,& AIF> nec 
non GBItSrBlHfiexABC auferamur hxc ctyo 
AIE A BGI,& cx ABD a!ia,duo Al f;, & bh I,auf c- 

xeiv. 
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40 Euelidis Elem. 

renturpartes acquales, remanebuntigitnx *&na- 
lia complcmenta D I, &GE. quod crat dcmon- 
ftr andum . -j 

ProblemaU.Tropo/itio^. *M datam re&am linedm 
applican in dato angulo milinio farallelogrammum 
datotriangulo aquale . 

Sltdata re&alinca 
A fupra quam fit 
conftrnendum paral- 
lelogrammum xqualc 
trianguJo B> quod ha- 
bcatangulum C, con- 
-» - ** t ftruatur . a parallclb- 
I grammum G D 9 arqua- 
" Je triagulo B>quod ha- 
" bcat angulum F GE *- 
qualemangulo Cvda- 
■ t to fproducaturquc G 
T ad H, 7t G H fit aqualis ipfi A , ducaturque H N 
parallela ipfi E G donec otcurrtt lincs DE produ- 
ftac in N. demittaturquc D F donec occurrat line$ 
produ&s f NG>in k ducatur KL parallela GH.pro 
duflis NHin L, & EG in M , dico pArallelogifam- 
mum M H eiTe imperatum, eft enim ftiper latus.G 
H sequalc ipfi A;angulus MGHcftt squalis angu 
loF G E,hoc eft angulo C>& cft aqualc c coplemc 
loGD, hoc cft triangulo B. quod crat facicndii. 

^ Pr*- 
. a4*P'i»J. bijprtmi. C4lpni»» 9 
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Ireblema ll.fr apojitio Super d*tA m reclam /#- 
ueam * dato rettilinio xquale parMelogrammum^ 
CQnfiitutrcy in dato angulo rcftilineo . 




Olt 



datum reftili- 
ncum A B Ccui 
conftitucndum fit 
parallclogrammum 
«quale > cuiijs vnS 
t tm< :r >.i T* 1 ^" ^ * latus fit dati rc£la 
LK*&datusfit angulusE. diuidatur dacum re- 
ftilineura in quotiibcl triangula A B D> AD C r 
tum coftituaturpacallelogrammum L G • cuius a 
vnum larus L K > & anguhis L k G > fit «qualis an . 
gulo E, Sc fit parallelogramnHim equale triangulo 
A B 0/i tum fuper Uacam G I, & angulo IGF, fiat 
paraHcIogrammum G H ^qualc triangulo A C D» 
dico totum paraliciogcaminum LF eflV > & pa- 
railclogrammum* & requilitu/n > lunt ,n. latera 
parallcia omnia *~8c xqualia , qux fibi rcfpondenc 
da&x ic&xiincx > ct fingnla fingulis triangulis 
rcfpondcntiaindatoangulo^ergo totum tott cc- 
ftiiinio squale cft»quod crat facicndum • 



Pr*- 
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renturpartcs acqualcs, remanebuntigitu* *<jna- 
lia complemcnta D I , &GE, quod crat demon- 
ftftmdttm • ~ < 



Problema 12 JfPdp$fitid 44. ^Ad datam reStam Unedm 
tapplicari in dato angulo retilinio parallelogrammum 
datotriangulo aquale . 

It data reftalinca 
JA fupra quam fit 
conftruendum paral- 
lclogrammum arqualc 
trianguloB> quod ha- 
bcatangulum C, con- 
ftruatur. * parallclo- 
grammumGD,xqua- 
Ic triSgulo B>quod ha- 
bcatangulum FGE x- 
qualcmangttlo Cvda- 
.. to fproducaturquc G 
y ad H, vt G H fit squalrl ipfi A , ducaturquc H N 
parallela ipfi E G doncc o^currit lincs DE produ- 
(kx in N. demittaturquc D Fdoncc occurrat line? 
produft* jj NG,in k ducatur KLfcaraflelaGH>pro 
du&is N H in L, & EG in M , dic6 {ftrallclogram- 
xnum M H cfle imperatum, cft cnim fiipcr latus.G 
H xqualc ipfi A;angulus MGHcfti «qualis angu 
loF G E,hoc cft angulo C,& cft aqualc c c5plem€ 
xo G D , hoc cft tmngulo B. quod crat fadend* . 




Digitized by Google 



Libcrfrimus. 41 

t 

troblema I J . Vropofitio 45 . tSfcfe/* ddtam reffam li~ 
neam , ^4/0 rettilinio xejuale farAllelogrammttm^y 
conftitncre>in dato angul* rettilineo • 




s 



It datum rcftili- 
ncum A B C cui 
conftitucndum fic 
pa rallc logram mutn 
Jtqualc > cuiiis vnu 

iatus fit datt rc&a 
L K % & datus fit angulusE.diuidaiur datum re-* 
ftilineum in quothbct triangula ABD, AD C v 
tum coftituaturpacailelogrammum L G » cuius & 
vnum latus L K > Sc anguhis L k G , fit a:quaiis an . 
gulo E, & fit parallelogramimim cquale triangulo 
A B D ) tum fuper lincam G I, & angulo IGF, fiat 
paraHelogrammum G H #quale triangulo ACDi 
dico totum parallelog tammum LF eflfr , & pa- 
railelogrammum* & requiiitu/n , lunt ,n. latcra 
parailcia omnia squalia , qux fibi refpondent 
daft* rc£krilnc* > ofc fingula fingulis triangulisf 
refpondcntiaindatoangulo,ergototum toti rc- 

ftiiinio squalc cft , quod erat faciendum . > * 



♦ 



Pro- 
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V.' 

Troblema i^Propof^6.datare{falinea ejuadratum rfr- 

fcribcre • 

STrdata rc&a A B fupct qua 
oporteat quadramni defcri- 
bcre fupcr AB. crigaiatur per- 
f pcndiculares A C, BD,oux fu- 
mantu r arquales ipfi AS>& con- 
ncftantur rc&a D C. dico ABC 
D cflc quadratum • cumeoinu 
anguli A>& Bfintrc&i> crurt* 
ACBD^araaelXjac.iuntxqualcsigitur^ , & A B, 
D C paraljcls funt>& *qualcs> cum igitur quatuor 
line^flnt arquales, & anguii rf fti omnes» crit qua- 
dratum.quod crat facicadum. 

Theorcma H.Propof. 47. In trUngulis re&angulis <jha~ 
dratum^quod a latsre reffum angulum fubtendente dc- 

' Jcribitnr aejuale efi ejuadratis, qu* d latcribus reffum 
angulum cinrinentibus dcfcribuntuu 

IN triangulo AB Cangulus BACfit reftus 
ii dcfcnbatur, oundrata fbper BC > Sc fuper A 
B A C. dico quadratum dcfcriptum a Bj C fo- 
lura cflc zqualc alijs duobus dcfcriptis a B A> A C. 
ducatur enim re/b A E parallclalatcribus B 1>, C 
K,qua:fccet EC, & a A ducaturA D. dutarurque 
FC, quoniam igitur duo anguh B A C> BAG funt 
_ * rc- 
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rtaBA>AH<oliderctur 
lamduo tnangula FBCt 
ABD , qu* habent con- 
dinoncs quartsc latus 
cnim DB m triangaJo 
ABDcft acquajc Jatcri 
BCinalicro triangulo 
BCF, funt cnim latera^ 
ciufdcm quadrati : A 
B ctl *quale Jatcn BF » 
eadem rat!One;drangu- 
lus ABD cft arqualc an- 
gulo FBC. cum cnim anguli F B A CBD finc rcfti, 
& confequcnrcr squales addito vrriquc communi 
angulo A B,C crit angulus A B D totus squalis an- 
gulo FBC; crgo b iJJa d uo trianguja funt xqualia^ ; 
fcd triangulum FBC cft dimidium quadrati FGABt 
c cum fit fupcr camdcm b afim FB iu ijfdem paraJJc- 
lis FBG C. crgo ctiam tri angulum A B D crir dimi- 
diumeiufdcm quadrati , cum fit i lli *quaJc > fcd 
eftctiam dtmjdiom parallelogrammi B E » cumlit 
fuper camdem bafim B D.> fic in ijfdcmparallcjis d 
crgopallalcgramnvjm F,E cft rrquale auadrato FG 
AB ccdem mcdo d monftrabirur parallelcgramum 
ICarquale quadraro AIHC>ergo toturn quadiatum 
liner BC cft .rqualc duobus quadratis linearum B 
AiAC.qt.od eia: d^ monftrandum/ 
_ Tbe*- 

*l4»pi*Jl»'« b 4 frjnr.;. c^i.jnmn d 4t.j"ini. 
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V * 

• * 

Tbeorema Propo\ 9 4g. Si quadr*tum* .quod abvvo 
Utere trian*uli deftribitur^ xQuale (it eis quadrati* 
j$u* a reliquis trianquli lateribns defcribuntur, cn- 

' gulusc omprohenfus illis lateribus erit reftus . 

- 

* 

Sltquadratum laterisAC 
xqualc quadratis latcru 
AB»BC. dico angulum A JJ 
C eflc reftum . ducatur nara- 




que B D per pendicularis ip~ 
u2A xqualis re fta: B C con- 
neftaturque refta AD. quo- 
niam igiturin triangulo AB 
D jmgulus A B D cft reftus,* erit a quadratum A D 
stquale quadratis A B> B D > fed quadratum B D 
eft xqualc quadrato B C , cum ex conftruftionc^ 
fint lateraasqualiaD B> BCcrgo quadratum A 
Deft scquale quadratis A B, BCfcdijfdem cft*. 
quale qu«adratum A C , ergo quadrata A D »J A C 
funt arqualia ; ergo & linest A C, A D . duo igitur 
triangula A B C, A B D erunt squalia cuni ha- 
beant tria latera xqualia . igirur b angulus { *A B C 
crit xq jalis angulo A B D>8e confequenter re&us 
criain ipfe cum illo fit reftus , quod erat dcxaoa- 
ftraudum 



E V- 
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liBER SECVNDVS. 

DEFINITION ES. 

l/^V Mncpalallclogramnwm rcftangulum con~ 
V>/ tincridiciturfubrcflisduabus2incis*<)u* 
comprchcndunt vnum cx rcftis angulis . Dum 

t inim vnafttpra aliam ad rc&os angules crtfta duci in- 
tclligitur formari intdlteitur reft*ngulum . 
2 In omni parallclcgrammo fpaticparalklogram- 
nuim illud » quod circa diamctrum cft fi diamctcr 
ducatur, vna cum ducbus compJcmcntis Gnomoa 
vocatur. 

Theorema I. Propof.i. Sifucrint dttarccld Unca fcce 
turqtte ipfarum alterain cjuotcunQue pavtts riltan* 
fulum co*nprehtuft.m fub illis dualus rttlis Itnets x- 
quale efi eis> qua Jub ncn ft&a , & cmmius iilis par- 
tibus cvrnprchinduntur rcttanguiis , 

4 ^lntduarcfla-A&BC: 
? -? i O quartm BC fcccciur 



I i . -in D, & F dico rcftan- 
| I gulum coprehcnfum fub 
| A,&BCioia 5tqu«tlccflc 
JSflk ^Br D *c- 

r . 7 









1 1 
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46 Euclidis Elem. 

ttftanguiis* qux fiunt ab eadcm A , & BD.rna co 

rc&angulis , qu* fiunt ab 
i^.&DFoA^Sc EC. fiat 
enim u&angulumB F# cx. 
B G arquah jpfi A , & cx B 
Cdtindc tx D exigatur 
parpJlcla ipfiB G Iiaea I> 
H &i txB altera eide paral 
lela EI? oftcrdo in toto ifto reftangulo BF cffcin- 
clufa tria re&angulaex A , & ex illis Uibus parti* 
bus>qux fiunt cx fe&a KC& confequcnter efTe 
cjualia : cumenim D H> fit paralkla > a & zqualis 
ipfi B G>erit B 5J, rcAanguIum cx G K,hoc cft A%8c 
BD fimilitei D I erit rcttangulum ex D H.feoc cft 
> B G, feu A qu* funt intcr fc sequales > & D E* & cu 
E I fit paraliela>& squalis i pfi D H> & ccnfequca- 
ter ipfi A>crit rc&angulum E F cx A> & E Cj crgo 
tria reftangub B H»Df, EF cxplcnt totum refUn- 
gulum BF,& confcqucntcr funt iJLIi ^qualixquod 
crac demonft landum » 

Tbeor.l.Propoft^Sireffd Unea feffa fit vtytnq* retttu 
gula , qu« fub tota , quolibet fepnentorum com- 
prehenduntuv £cjaalia funt quadiato% quod fit d tota^ 

REfta Jinea A B diuidatur vrcunque in^ 
C dico re&anguia * q&:e fhut i tota^ 
A»> & a partibusCD. &CB, efle atqualia^ 
quadcato^ quod fit a tou A B • fiat cnim: ^ua- 

dttr 




9 
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tfratum totus AB,& fit A D. deinde ex C erigatur 

J3 jr 3j CFparalleJaipfi AE.ofl^n- 

do illud quadrarum adsqua 
tediuifum cfie in duo rc- 
ftangulafaflacxAB, AC» 
& eK A B C B»& con fequen- 
ter eflcillis ducbus srqua- 
le.Itnca enim CFcft paralle. 
ia , « 3c srqualis ipn A E> ]j*c 
autcm, cum fitlatusquadrati,eritar<|ualis ipfi AB% 
& confequcntcr ct C Fcrit ^quahs ipfi A B , cum 
autem angulus A fit rc&us,erit etiam BCF reflus^ 
b erit igirur A F rc&angulum fub A E hoc cfl A B,. 
& ACfimilkerC D crit riclangulum fub CF„ 
hoccft A B,& CBrcum igttur dux iRx partcsad- 
arquenr totuin quadratom>ciunt illi jquaks.quodt 
crat demonftrandum . 

Theor.%. Profofa* Si retfa linea fecepur v*cu*q*e rt~ 
ttangulum fnb tou% & vno ftgmcntorum comprtijen* 
fum ACfuale ejl ilti rettawnlo y quod fit d Cigmentis^ 
vna cum quadrato % cjuod fit <tb illo fegmcntto prius 
fumgr* . 

Slt ic&a linea A B diuifa vtcu nque in O. 
dico reAanguIum ccmprrhentum iuh 
tota A B, fic vna p^rtc A C > vt xtftan- 
gulum A F arquate e/Te reftnnguio , quodf 
fit W pattibus A C, C B >. v^a cum quadrata 

0 x ipfius 



a aj>, prami. 



b priim, 
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ipfiusAC fxat enimprardi&um reftanguhira A 
JFoftendo m ipfo includi adcquate , & rcftangu- 
lum illarum partium ,& quadrarumipfiurA C.cx 
C enim crigarur C D paralleh ipfi A E : C F crit 
xc&angulum comprehenfum fab partibus AC, CB 

& AD erit quadra- 
tumipfius A C AE. 
cnimfupponitur z 
qualis. ipfi ACfri-» 
rc&angulo A F: et- 
go& FB DCcura 
fint latcraoppofita 
in parallelograra- 
mort A D. ergo AD 
*ft quadratum ipfius AC» 8c cum angulns A fit rc- 
ftus ctiam angulus iBCD erit reftus . crgo cum 
C D fit srqualis ipfi A C > erit C F rcftanguiuru 
^C D>hoc cft A C>& C B^ quod crat dcmcnftrandfi . 
Theorana 4. 1'ropof 4 Sire&a linea Je&a fit vtcunqut 
qi % adratum >qnod dtota defcrihittsr fiquale cfteis* 
qi:* d fefrnentis ie'cribitur qnadratisy & eis quod bn 
jiibfcgmentis comprthin.litnr reElangulo . 

Slt refta AB diuifa vt- 
cunquc in C fiat qua 
dratum totins A B ofterdo 
iftud cuadratum diuidi 
adequaie in duo qusdra- 
ta 
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u partium AC } CB,& in duo reftmgtfl*>qux 
iiunt vtraque cx A C,C B . ducatur eniua diametcr 
D B, dcindc cx C crigatur C F.paralldaipfi AB,& 
pcr punftum vbi feccatur diametcrin ducatur 
I H parallcla ipfi A B > cum rgitur I H i jt parailcla 
ipfi AB.fi angulus A eft reftus, 5c angtiius *: A H 
G erit reftus* & 4"*iHtcr B C.G ? & iinea C G eric 
scqualis ipfi AH. & cum C G fic paraiicla*pfi B I, 
Qxix eft parallela ipfi A H, cnt & illi fcqualis clau- 
dcns C Bj 5c G I atquales & cum ttiangula D A B • 
E D B habcant conditiones 4. latus-enim D A , z- 
oualc cft lateriEB,£e AB, ipft ED» & angulus 
Aangulo E* eritSe angulus AB D angulo D 3 
Esequalis; crgo in trianguio pamo G C B cam 
fit angulus C reftus, vt eft aogulus ! in triangulo 
G I B> & angulus C B G angtiio I BG, & latus G B 
coc crit CG,GI,5c c C B,- Lateri B I «quale . co. 
dcm modo oftendctut latus HG , GE*quale cunv 
triangula DHG.D F G fint xqualia, & H D, DF. 
crit igitur HFquadracura ipfius AC , &C I qua- 
dratum ipfius C B, oum latcra omma fint gqualia, 
Sc anguli refti . codem modo conftat A G cfic rc- 
ftangulum fub A C, C G, hoc cft C B, & G E altc- 
rum re&angulum fub G F , qu.-c eft xqualis ipfi H 
G , hoc cft ipfi A C , & G I.leu C B , igitur intra_» 
quadratum £E funt adacquati duoquadrata pat- 
tium A C > C B, dc duo rcftangula earundum par* 
ti um , quoi crat dcmonftrandum • 

D $ Con- 

^ ^ ^ * ]_■ l W I M im 

»»ppiu»i.. «y^. ptimi. «»* primi. 
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' Coitftat cx hoc Theorematc raftangula > qa* 
funtcircadiametrum in quadrato «ITc quadra- 
t*u. 

Thcoremaf.Prtpifi.Sire&alinea f ec erttr in partes 
«tjuales non aquales* re&angul n m 9 tjuodft ab m- 
4t<judUbusfermentis*vnacum qxadrato intermedia 
feffionis aqnale ejt quadrato , vttodfit d 
dia m 

% 

Dluidatur refta 
A B bifariam in 

C, & non bifariam in 

D. dico re&angulum 
faftum cz fcgmcntis 

jfc-^r W insqualibus AD, DB% 
u * yna cum quadrato in- 
^JCrmedi* C D, qux cft inter fe&iones>*quale ef- 
# quadrato dimidie C B. fiat enim quadratum C 
F ef&jnidia C B, & dufta diamctxo EB, exD eri- 
gatur D-G parallela ipfi BF,& pcr punftum feftio- 
nis H, ducatur I L parallela ipfi A B • quat clauda* 
tur A L paraliela- ipfi I B oftendo reftangulum A 
K, quod reman ct cxtra quadratum C F,2tquale ef- 
fe rcftangulo IfF>quo oftenfo patcbit quadra- 
tumCF,aquale efTe reftangulo LD vnacunv-/ 
quadrato KG. probo autem % nam linea BF cft 
«qualis ipfi BC;, quia funt latcra quadraet • 
fc A C cft «qualis cidcm C B cum tota fir 

- 
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diuffibifariam inC : ergo ACcft aquaiis ipfi 
BF>DB ell xqualis ipfi B I , cum D I fit quadra- 
tum ex fupradiftis , tergocftetiam sequalis ipfi 
A hy ergo rcftangulum D F eft aequale LC quod 
crat demonftianduni ; cum fub arqualibus lincis 
contineatur . ■ • ; 

Thcorema 6 Proftof.6. Si re&a lihea fecetur bifa»iam% 
. 4? illi adijciatur alia refta linca % reHan^wlum co?n- 
. frehenfum jub compofita ex tota , & adiuntla , vna 
. cum quadrato dimidie aquale eft Xfuadrato , ejuod fit 
. €x iineacompofita ex dimiiia* & adieffa . 

J) 3 C A Tf Efta A B fcce- 

i XV» turbifariam in 
j j^Cillioie alia adatur 
D B dtco reftangu* 
Jum fa&nni cx tota 
AD, quae componi- 
tur ex<ota»& adie- 
fta,& cxD B adiefta» 
vna cum quadrato ip 
Cus C B, xquale cflc quadrato » quod fit a C D » 
quxconftat exdimidia • & adicfta 9 dcfcribatur 
enim quadratum CEeiC D,8c dufta diametro 
F D » erigatur parallela B G cx punfto B pcr 
puoftuminter feftionis H ducatur I L parai- 
lela tpfi D A • oftcndo reftanguJnm H E 
srquale eflc rcftangulo L C . quod vbi often- 
dero habcbimut intentum reliqua • n. con» 

D 4 tinea* 




c 



J-J 



Euclidrt fifakV 
tinentur inrra quadratum , vt apparet CD.^Verb 
cum fit arqualis ipfi D E,& B D, ipfi D I ; cum fmt 
latera qtiadratorum j fi hzc auferantur a prknis* 
remanebif E I ajqualis ipfi fl G, hxc autem acqu a . 
li$ eft ipfi C A, cum fit diuifa bifariam . D 1 eft 

qualisipfi AL cum 
fint Jatera oppofita 
L r eftangu]i , huic au- 
tem eft etiam aequa- 
Iis B D, feu G E,qu* 
iJIi opponitur . ergo 
rcrtanguJumC I, ^ft 

«qualereftanguloH 
E. quod erar demofta 
du nj quadratuE H conftatcffe quadratfiipfiusCB 

Thcorcmaj.Propofj. Si reHalinea fecetur vtcunaut 
dico quadrata , quxfiunt alterum a tota , alierum ab 
vno fegmentorum xqnalia ejfejimul fumpt a rcttangu. 
lo y quod fit a tota , & difto fegmento bis fumpto , & 
addito quadrato alterius fegmenti . 

SEcetur refta A B , vtcunque m C. d\co 
quadratum totius A B, vna cum qua- 
drato fegmenti A C squale efle reftangu- 
lo fafto a tota AB » 'ic i fegmento A C , fi 
bis fummatur , & illi addatur quadratum-r 
•Iterius fegmenti C B . defcribatur enim-i 
quadratum ex tota A B cx C erigatur pa- 
xalkia ipfi A E> Jinca CF, & fumpta A H 

scquali- 




$ 1 

«quali ipfi A C , ducatur H I parallcla ipfi a 
^ C A B, 6c adfacilibrcm de- 
]? N monftraricnem produ- 
fJ3[ C F . vfq,- ad L. vt fic 
•xquaJis fegmemo A C: 
preducatur Ctiam E atf 
K> & fiatquadratum F 
K . oftendo quadratum 
3 E vna cum quadrato F 
kt quod cft quadratun\_# 
ipfiusC A, vtconftatex; 
conftruftionc contincre 
duore&angutaex B A, C A 3c quadratu I F, quod 
conftat eflc qnadratum ipfius B C. patet autciu 
hoc,cum;cnim CA,fit «qualis ipfi AHcx conftrij- 
ftioneAI critrcftangulum cx B A > A C fimtliu 
tcr cnm A E, fit arqualis ipfi B A , A F crit rcftan- 
gulumcx AB .ACquiaautcmbis fumitur qua- 
dratum CH, fumatur fccunda vice quadTatum F 
K ijli «quale , & crunt completa duo rcftanzula 
igitur in quadrato B E vna cum quadrato F K lunt 
ifia duo reftangula vna cum qtiadrato ipfius B C » 
q uod cft quadratum D Gt vt conftat • quod crtt 
dcmonftraadum . 



• « 



• « 



j r 
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Theorema 8. Propof 8. SireaalineafecetHrvt€Hn<jue: 
rettangnlnm quater cemprehenfum fubtota > & vn$ 
fegmetorum cum eo, tjuod a reliquoftgmento fit qua- 
drato aquale efi ei*quod a tota. & ditto fegmento td* 
quam abvnalinea % defcribitur quadrato . , 

Sltrefta ABdiuifiu 
vtcunque in C, di- 
co, fi fumanrur quatuor 
reftangula fafti fx A B* 
CB> vnacum quadrato 
ipfius A C, jequalia efie 
ifta omnia quadraro > 
quod fit ex tota A B .BC» 
ranquamex vna Iinca. 
Addatur enim B D *• 
qualisipfi CB,& defcribatur quadratum A F, 
tunc per punftum B, & C ducantur refte B Q,C H 
parallel* ipfi D F » 6c fumptis D K , & K M , qu* 
iint xqual es ipfi C B, ducantur aliac parallel» K I , 
ML oftendo in toto quadrato AF cffe quatuor 
reftangula difta vna cum illo quadratOt cx quo 
fequeturiila reftangula cumquadrato difto ef- 
fe xqualia quadrato A F • nam H L eft quadra* 
tumipfius CAi vt conftat exfupradiftis I B 9 & 
P A>mnt d jo rcftangula ex A B , C B, cumKD, 
& M K fint fumpta aequales ipfi BC fimilitcr 
r F cft reftangulum tcmiau cxAB, BC; nam 

KF 
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KF cft*qualisipfiAB,cumAD,DF fintlitera 
quadcari ,acproinde squaliademptis crgo B D» 
D K, «qualibus rcmanebit A B , K F sequalis , & G 
F tpfi D B 1 feu C B cft «qualis quartum cflct tc- 
ftanguium P H>fcd illis dccft quadrarum RP fu*n~ 
ptum iam in re&angulo L P , loco igitur illius 
ponatur quadratum P D illi fcquale cusn habeat 
latera xqualia , crgo in toto quad rato A F conti- 
ncntur quatuor di&a reftangula vna cum difto 
quadrato* quod erat demonftrandam * 

* 

jbeorema g.fropofg. Si refta lineafecetut in fartet 
aqualcs » & non aquales ; <juadrata 9 qua fiuht i par- 
tibus in squalibus funt duflicia quadratoru 9 qua fiunt 
+ dimidia,& *hinterieaa interdimidiam g & aU 
teramfettt 




s 



Ecctur rcfla A B bi- 
fariam in C , & noa 
bifariam in D >dico qua~ 
drata rc Ikarum AD.DB 
fimul* effc dupia qua- 
dratorum A C>C D-ed u- 
catur cnim cx C ad A B 
perpendicularis C li 
qan fit gqualis ipfi AC 
Iung*turq; reft* EA, E B dcindc ex D erigatur z*t 
Aa perpendi cularis vfq* ad F»&pcrF ducatutFG 
farailclaipfiAB, & dcaiquc ducatur rcftaAF. 
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3 + Euclfi 

minores erunt quam 
fit maior patet;nam 
lo A, qui m tnangulo 
fitus,fed anguI 9 BDC 
terno^& oppofito * ei 
maior angulo A 

crat demonftrandumj 

Troblema 8. Propof.22 
du& fimul tertia fint 

A B 



-1 




tu*r GF requalis ipfi A 
• rtqualis ipfi B. tum fa< 
lum GF defcribatur ci 
intcrnallo E D defcrib: 
rem fecabit alioquin 
lis y vcl maior quam 
tra 0:ppo(x:um . cj 
fccant circuli diicanifl 
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Liber Secundus . * 57 
Int squales f acqualia quacf rato A F y 
?r dupla quadratoru A C> C D quod 
ndum . 

hopof XO.Sirefta linea fccetur bifariam % 
\r qnxuis re&a linea > yuadrata > qiuc 
i adtu/fa dr ab ad iunfla fftkJUnt dupl\- 
fum } rj tA fiunt d dimidia^ & d compofita> 
adiuncfa . 



SEccturrcfta ABb?- 
fariam inC % & ci 
addatur quselibct BD» 
dico quadrata refta- 
ium A D) DB duplicia 
cfle quadratorumAC* 
& CD. erigatur cnimex 
Cperpcdiculajis C E ♦ 

Bc A C, iune;anturque reft.t AE, EB, 
cr D refta GF parallela ipfi C E , Sc 
■ angulos icftos cu C E,8c produca- 
logat ad Gsac dcmu ducatur A G.Cw 
JLa CEfit reftus,anguli etia A E C % 
«ur femire&i *a cu latera CA,CE 
ko 8c anguli ad larera arquales, b vt 
Kanguli ad C fint rcfti,- eodcm mo- 
PBG oftendetur femire&us c c\\ fit 
cum CBE,& confequenter D G B 
cumangulusad D in trianjujo B 
cumautem in tnanguio EFG 



aa- 




56 EhcUdis Elenh, 

iquoniam igitur in trianguio A CE, AC, C E funt 
latera aequalia, a crunt anguli C A E» C E A *qua* 

les cum aticem angulus 
ad G ficleftus iftt > qui 
continent b alterum rc- 
ftumi cmnt femirc&u 
eodem modo demonftra 
bitur angulusCE Br & 
CBE femireftus ex quo 
etiam infcretur quod 
anguj it)FB,& GFEjfint 
femire&i cum & angulus B D F>& F G E lint rc 
&i ex conftru&ione» ergo totus etiam aagulus . A 
E F conftans ex duobus femireftis, erit re&us , cii 
igitur in triangulo AC E angulus C iit r eftu s ,qua- 
dratum A E erir a:qua!e c quadratis AC>CE qj*x 
cumfinrsequaliaerit AEdupIum quadjrati AC eo- 

dem modo cum in triangulo E G F angulus C fit 
xeftus*erit quadratum FE #quale quadratis FG> 
<3E,& conkquenterduplu quadrati F G> cum illa 
latera fint #qualia>rf & duplum quadrati CQ^cum 
CD fit asqualis ipfiG F; ergo quadrata AE,EF erut 
dupla quadratorum A C>CD,cum vero in triangu- 
lo A ElP angulas ad E fit refttis , e ^uadiatum A F 
cxit xquale quadratis AE,EF» & confcqucnter du- 
plum quadratum A C, t D cum autemin triangu- 
loAFD, anguIusadD fir rettus; erunt quadrata 
A D,DF,£eu D B, cu iiia duo fint lawra *qualia,co 

5* priiq». b |i p riwi. c 4>j>r . d5 piu c 47 pri. 
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Lii/er Secundus . # £7 
quod angufi fint «quales f xqualia quadrato A 
&<onfequentcr dupla quadratorfi AC>CD quod 
erat demonftrandum . 

Tbeorema io. Vropof, tO.Sirefta linea feceturbifanam % 
: & illi addatur quauis re&a linea ; juadrata , qu* 

fiunta tota cu adtutta & ab aiiunfta fola y (unt dupli- 
f ' cia quadratorum, <ju* fiunt d dimidia, & 4 compojit* 

*xdimidia,&adiuntta. 



-vt 




SEceturrefta ABbi- 
ftriam in C * & ei 
addatur quselihet BD> 
dico quadrata reda- 
lumAD» DBdupJicia 
^\ cfle quadratorumAC» 
CD. erigaturcnimex 
Cperpcdicularis CE* 
2 q ualis dimidie A C; iunganturque re <ft x AE, EB, 
d ucaturqirc pcr P rcfta GF parallela ipfi C E , U 
ducatur E F ad angulos rcftos cu C E>& produca- 
tur EB,vt pcrtingat ad Gsac demfi ducatur A G.Cii 
igttur anguhis A CEfit reftus,anguli ctia A E C % 
CE A, oftcndentur ftmirefti % acu latera CA,^E 
fint sequaKa, ergo & auguti ad larera arqualcs, b vt 
ctia C B, C E,& anguli ad C fint refti,- codcfn mo- 
do angulus DBG oftendctur femireftus cc\\ fit 
a4 verticcm , cnm C B E, & confequenter D G B 
erit femireftus cum angulus ad D in trianguio JB 
DG fit rc&us d , cum autem in thangujp E F G 

an- * 



4 I» pranw 
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5# TucUdis Elem> 

tjuoniam igitur in triangulo ACE, AC, C E funt 
larera squalia, a ertint anguli C A E, C E A aequa* 

les cum autem angulus 
ad C ficreftus ifti» qui 
continent b alterum re- 
ftumt erunt femircfti • 
eodem modo demonftra 
bitur angulusCEB* & 
CBE femire&us ex quo 
etiam inferetur , quod 
anguliDFB,& GFEJfint 
femircfti ,* cum &c angulus B D F>& F G E fint re- 
&i ex conftruftione* ergo totus ctiam angulus A 
E F conftans ex duobus femireftis, erit re&us > cu 
igitur in triaagulo AC E angulus C fit reftus,qua- 
dratum A E erir xquale c quachatis A C , C E quac 
cum fintsqualiaerit A Eduplum quadrati AC eo- 
demmodoeum in triangulo EGF angulus C fit 
redtus* erit quadratum F E #quale quadrati s F G> 
GE,& confequenter duplu quadrati F G> cum illa 
latera fint a;qualia>r/ & duplum quadrati C D^cum 
CD fit squalis ipfi G F,- ergo quadrata AE,EF erut 
dupla quadratorum A C>CD,cum vero in triangu- 
lo A E F angulus ad E fit reftus , e ^uadiamm A F 
crit «quale quadratis AE 7 EF, & confequenter du- 
plum quadratum A C, C D cum autem in triangu- 
lo A F D> anguJusadD fit reftus; erunt quadrata 
AD;DF,feu D B, cu tlla duo fnu latcra xqualia,eo 

quod 



Dioitizc 
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Liber Secundus .* £7 
quocf angufi fint a^quales f xqualia quacf rato A 
&-confequentcr dupla quadratoru AC,CD quod 
eratdemonftrandum . 

Tbeorema xo. Tropof tO.Sircfta linea feceturbifanam % 
: ir illi addatur qxxuis re&a linea quadrata » qu* 

fiunta tota ch aMutta & ab aiiun&a fola/unt dupH- 
f cia quadratorum, qut fiunt d dimidia 7 & 4 compqfita 

*x dimidia > & adiuntfa . 

SEceturrefta ABbN 
ftriam i n C > & e i 
addatur quselihct BD» 
dico quadrata refta- 
rum ADi DBdupJicia 
< cflc quadratorumAC» 
' CD.crigaturcnimcx 
Cpcrpcdi cularis CE» 
zqualis dimidic A C,- iunganturque refts AE, EB* 
ducaturqucpcrP refta GF parallela ipfi C E, & 
ducatur E F ad angulos rcftos cu C E,8c produca- 
tur EB,vt pcrtingat ad Gsac dcmfi ducatur A G.Cii 
igitur anguhis A CEfit reftus;anguli ctia A E C* 
CE A , oftendentut femi rc ft i > a cu latera CA,^E 
lint aqualia, ergo 8c anguli ad Jatcra arqualcs, b vt 
etia C B, C E,& anguli ad C fint refti,- codcm mo- 
do angulus DBG oftendetur femiteftus ccfi fit 
ad verticem, cnmCBE, & confequenter DGB 
erit femireftuscumangulusad Din trianguJo B 
DG fi^ rcitus d > cum autem in rnanguju E F G 
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5 6 IZucUdis Elem* 

tjuoniam igittir in triangulo ACE, AC, CE funt 
latera s^ualia, a eriint anguli C A E> C E A squa* 

Jg les cum autem angulu* 




ad C ficreftus ifti > qui 
continent b alterum rc- 
ftum. erunt lemirclti . 
eodcm niodo demonftra 




f n CBE femircftus ex quo 

etiam ipferetur , quod 
anguliDFB,& GFEjfint 
femire&i ; cum fc angulus B D F>& F G E fint re. 
Ai ex conftruftione* ergo totus etiam angulus A 
E F conftans ex duobus femireftis, erit re&us * cii 
jgitur in triangulo AC E anguJus C fit reftus,qua- 
dratum A E erit arquale c quadratis AC»CE qux 
cum fint asqualia erit A E duplum quadjrati AC eo- 
demmodocum in trkmgulo EGF angulusC fit 
rcftus*crit quadratumFE «quale quadratis FG» 
GE,& coniequenter duplu quadrati F G, cum illa 
latera fint a:qualia>^ & duplum quadrati CP^cum 
CD fit squalisipfiG F; ergoquadrata AE,EF erut 
dupla quadratorum A C>CD,cum vero in triangu- 
lo A E F angulus ad E fit reftus , e ^uadiatum A F 
ciit sequale quadratis AE,EF. & confequenter du- 
plum 'quadratum ACt D cum autemin triangu* 
JoAFD, angulusadD fit jettus; eruntquadrata 
AD-DFjicuDB, cu iiia duofijuIat«a*qualia>co 

quod 



Liber Secnndus . * < 7 

quod angufi fint arquales f xquilia quadrato A 
&<onfequentcr dupla quadratorfi A C> C D quod 
erat demonftrandum . 

Theorema 10. Vropof tO.Sircfta Unea, fecetur bifariam % 
• &illiaddatur quauis reHa linea ; yuadrata % qu* 

fiunt * tota ch adtUJLi £r ab a.i iunfla fotsjknt dupl\- 
' cia quadratorum^ fiunt d Aimidia, & d compofitA 

*x dimidia 9 & aiiuncfa . 



•1 1 




{^Eceturrefta ABbf. 



fcriara in C % & ci 
addatur quarlibet ED> 
dico quadrata refta- 
iumAD, DBdupJicia 
eficquadratorumAC» 
CD.crigaturcnimex 

Cperpedicularis C E * 
zqualis dimidic A C; iunganturque rc&« AE, EB, 
d ticaturque pcr P rcfta GF parallela ipfi C E , Sc 
ducatur E F ad angulos rcftos cu C E, & produca- 
tur EB,vt pertingat ad G>ac dcmu ducatur A G Cti 
igitur anguhis A CEfit reftus,anguli ctia A EC» 
CE A, oftcndehtur rcmi rc 61 i > a cu latera CA^E 
iint stqualia, ergo & anguli ad larera arquales, b vt 
ctia C B, C E,& anguli ad C fint refti; codcm mo- 
do angulus D B G oftendetur fcmixeftus c cu fit 
ad verticem , cnm C B E> & confequenter D G B 
erit femireftuscum angulus ad Din trianguio B 
DG fitrcttus^, cumautem in trianguju' EFG 

aa- ' 
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5 6 Enclidis Elem* 

tjuoniam igittir in trianguio A CE, AC, CEfunt 
latera «qualia, a crunt anguli C A E, C E A ;equa- 

~~ les cum autem angulus 

ad C ficreftus ifti» qui 
continent b alterumrf. 
ftum , erunt temircfti • 
eodcmmodo demonftra 
bitur angulusCEB» & 
CBE femireftus,- ex quo 
etiam inferetur , quod 
anguliDFB,& GFEJfint 
femirc&i ; cum &c angulus B D F>& F G E fint re- 
i ex conftruftione» ergo totus etiam aagulus .A 
3E F conftans ex duobus femireftis* erit re&us . cu 
igitur in triangulo AC E angulus C fit reftus,qua- 
dratum A E erit xquale c quadratis A C , C E qi** 
cum fint squalia erit A E duplum quadrati AC eo- 
demmodo cum in triarrgulo E G F angulus C fit 
redhis, erit quadratum F E #quale quadr*ii s E G, 
GE,& conkquenter duplu quadrati F G> cum illa 
latcra lint a>qualia> d & duplum quadrati CD^cum 
CD fit ^qualis ipfi G F; ergo quadrata AE,EF erut 
dupla quadratorum A C,CD,cum vero in triangu- 
lo A e1? angulus ad E fit reftlis , e ^u&diatiim A F 
ciit sequale quadratis AE,EF> & confequentcr du- 
plum quadratiim A C, £ D cum autcm in triangu- 
loAFD, angulusadD fit reftus; erunt quadrata 
AD»DF,feu DB, cfi ilJa duofintIatcra*qualia,co 

q uod 

5.pr:n* bj* primi. •4>pr. d*pii» c 47 pri. b*ftfc2 
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Liber Secnndus .* 57 
«juod angufi fint acquales f acqual ia quadra to A 
&-confequentcr dupla quadratorfi A C> C D quod 
eratdemonftrandum . 

Tkeorema 10. Vropof, to.Sirefta linea fecetur bifari-am % 
\ & illiaddatur qiiSHts re£ta linea , yuadrata > q-ajc 
fiunt* tota cu adfutta & ab adiunfta fola^funt dupl\- 
■ cia quadratorum, ^uf, fiunt d dimidia, & a compojit* 
1 ex dimidia > & adiuncht . 

CEceturrefta ABbN 
O fcriara in C » & ci 
addatur qusclihct BD» 
dico quadrata refta- 
ium A D) DBduplicia 
efle quadratorumAC» 
CD.erigaturcnimex 
Cpcrpcdicularis CE» 
aq tialis dimidie A C> iunganturque refts AE, EB, " 
d ucaturqirc per P refta GF parallela ipfi C E , S( 
ducatur E F ad angulos rcftos cu C E>Sc producff- 
tur EB,vt pcrtingat ad G>ac demfi ducatur A G.Cui 
igitur angutus A CEfit reftus,anguli ctia A E C% 
CEA, oftcndehtut ftmirefti %acu latera CA,tE 
lint xqualia, ergo 8c anguli ad larera apquales, b vt 
ctia C B, C E,& anguli ad C fint refti; co^cnt mo- \ 
do angulus DBG oftendetur femireftus c cii flt 1 
ad verticcm , cnm CBE,& confequenter D G B i 
erit fcmireftuscumangulusad Din triaagjtlo B t 
DG fitrcdtusrf* cumautcm in trianguju EFG 

an- 
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5 8 V Eutlidii Elem . 

angulus Ifit xcftus angulus ad G fcnmeftus 

ad E eritfemir cftus;& 

confequcnter * htcrl 

EF>FG crunt*qua. 
lia-/quoniam igitur 
quadrat um A E eft *• 
qualc 5 quadratis A 
I ' C , C E crit duplura-* 

quadrati AC, quiaU- 

3a funt a>qua!ia : Cum vero C F fit parallclogramr 
mum>em EF*qtralis ipfiACD. igitur cum in 
triangulo E FG> quadiatum E G fn aequale qua- 
dratis E F,FG>ent duplo quadrati EF,fcu quadra- 
ti CD igitur quadrata AE E G>funt dupla qtiadra- 
tor§ A C,C D*cum autem in triangulo A E G>qua- 
dratum AGfit «quatequadratis A E,E G crit iftud 
folum duplum quadrarortTA C> CD> 8c cum triafi- 
£utum ADGfif rcftangulum * erunt quadrata A 
D> D G, fcu D* B>qua: funt linca aqualcs , ^qualia 
quadrato AG>& confcqucnrcr ipfa ctiam dupla 
quadratoru A C> CD<quod crat demonftrandum • 

frobtem* I. Propof. it\ Datamre&am lineam fecare* 
vt reRangulum comprehcnfumfub tota> ir aJteto feg- 
mentorum *%uale fit <juad*ata% quod §t a reliqu* 
fegmcnto . 

SZt diuidenda re fta A B ; ita vt reftangu- 
him cotrprehenlum fub tota A B > 8c al- 
tcro fegmento Bt G atquaic fit quadrato % qupd 

^***^*^"*^ - ^"- — ■ — i — . i . . . i,i * — ^ 

c tfp/iau. i & K pnnr:. x 47 pwn* hfrftmu 
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Liber Secunim » 59 

^ fit ab iltero fcgmcnto A G» dcfcribatur #x A B 

/ B — - quadratum A C.di- 

uifoque latcre A D 
bifariam inE , eri- 
gaturEadB,cuifu- 
matur acqualis E I 
produftaD A,vfq» 
, m — u_ iii ruiL 1 in !• Sumaturque 

X G( ~ U GAxqualis ipfi A 

I , fiatquc quadratum AHcxAG, dico re Aam A 
B lecatS efTe in G ita vt reftangulu fub A B,B G fit 
arquale quadrato A G. ducatur cnim G H vfq; ad F 
crit reftanguIuGC comprehenfum fub AB,BG» 
cum BCfit atqualis ipfi A B>co quod fint latera c- 
iufdequadrati,& AH critquadratuipfius GA.pro 
ho igitur reftangulo G C effe xquale ouadrato A 

II. Qtioniam igjtur rcfta A D diuifa cft bifariam 
in E, $c addita alia A I erit a reftangulu fub D \ > 
IA hoc eft re&angulum D H , vnacum quadra- 
todimidie EA aecjuaJe quadratorefti E I. eft au~ 
tem quadiaro refte E B xqualc quadrato E I , cumi 
fumpt* ilnt illxlines aequales : crgo rcftangu- 
Jumjfub D I, I A , vna cum quadrato A E eft seq ja- 
Je quadratoE B; in triangtilo autcm rcftanguia 
£ A B quadrata b E A> A B xqualia funt quadrato 
I B, igitur quadrataE A, A B aequalra funt reftan^ 
gulo D, H) vnacum quadrato E A ablato igitur 
eommuni quadxatoEA» remancbix rcftangulua* 

* DH 




* 47 PKffik 
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Enclidis tlenti - 




quod erat 



0 



monfirandum 

Thcor. ii. Pr^o/. «. pamHyg<fnijs trijtngUlis , 
^ dratkMy uuodfit * ' ' ' ' ' ' ' ' ~ 



mgulum formante , in$od , e$mpQtr*&uznfmrit> 
eadit pcrpcndicuUris , cSr abfumpta cxterius Un* 
interpcrptndicHUrcwtir Utufkmangulum • 




^ It triangulum A B C 



v habens an gulum A 
CB obtufum. produc* 
tur latus Bddonecdc- 
miffapeipendicularis cx 
A cadat fuper ipfum iaV 
dico quadratum latcris 
A B, qubd opponitur an» 
gulo obtufo C effc maius.quam fiitt quadrata ACi 
CBdupli reftanguio comprcheufo fudCBjC D- 
cum enim refta BDlit vtcunque diuifain C> crit 
quadratum rcfte B D arauale dutbus quadratis rc- 
ftarum CB,DC, & rcftsngulo a bis comprehen- 
fofubCB,Cl> addrto igitur communi quadra- 
to A D. erunt duo quadrara rt ftarum B,D> DA«- 
~ualia quinque ffguris >• quadratis D C » CB, D 
, Gc duobus reftangulis « B C> C D , & 

quia 



a. lec. 
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Libcr Sccundur. £j ■* 

quia triangulum ABE> cft rcftangu him , erit qua- 
dratuai Afi i olutn *qualc quadraris AD, D B.c r- 
go cnt arqualc quinquc diftis figuns quadratis^, 
lciliccr tribus DC, CB, D A» & duobus xc Aangulis 
tx CB, C D* cum autcm & tnangulum ACD fir *c- 
Aanguium , crit quadxauim A C «qualc qttadrati* 
AD)DC cumigiturd.ftuir fit quadiaam A\B m. 
quale quinquc figuxis duobus icftangulis > frxli» 
cct fub BC,CD,& tnbus quadratjs BC,CD> l A io- 
co horum duoium (uo matur C Ai erit igitur qusu 
dratum A B aquales duobus quadratis B # Cj CA, & 
duobasrc&angulislub BC CD crgo qtsadratutn 
ipiius A B ciccdit ilJa duo quatiiata i js duobua rc- 
Aanguhs > quod crac dcmcnftraadum • 

Jhcorcma 12. Pfifcfoio 13. /» oxygo?}ijs ttiangkti* 
. quadratupo a htcrc acurum angulum fubtendemc mi.* 

nus cjt quadratis » quajiunt A lateril/ui tundcm ecm- 
■ frthcndcntibus , duflici ntfauguU coxnfrehtnfo &b 

vnolatcre* in quod fttftndiculatU tadii > £ «£ af r 

Jumfta i^urim hnca micr ftrf.ndicuianm , 4* k~ 

tum^nlum. 

* 

Slt triaflgftfcm A B C hi- 
bcrs omiic$ an^uios a* 
cutos, & ab A dcmifla pci- 
pcndiculaiis AD cadat in* 
latus fi C . dtcp q .udratixu 
E Jatc- 

■ 




* 4? p-i 
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62: ^ EucliiitEUm,. ] 

t«is. A. B.minus cflTc quadratis Iaterum AC, CB 

duplici refUngulo fafto cx 
CB>DC>hoc eft quadratu la 
tcris ABf. vna cum iJJis rc- 
ftanguJissrqualc cfle qua- 
dratis AC; CJBcitm enim^ 
1 rcfta BC djuifafit vtcunq, 
in D* crunt * quadrata re- i 
&arum BC> CD arqualia dupiici reftang nlo fub B 
CCD^ & qiiadratorcfte BD? addito ergo commu» 
ni quadraco refte DA erunt triaquadrata BC>CD. 
BA zequalia q uacuor figuris duobus-reftwngulis B 
C»CD # & duobus quadratis BD>DA Iocoautcm^ 
duorum quadratorum CD> E>A Tumacur vnicum^ 
quadratumCA>«runtigitur.duoquadrata BC,CA 
atquaha quatuor figuris duobusfcihcet rc ttangulis 
BC,CD> & BD>DA iocohorum daorum quadrato- 
rum DB. D AJumaotur vnicuiniquadracum BA iUi 
aequale b crum igimr dito quadrata BC > C A aequa- 
ha tribus figuris quadrato&ilicet B A> & duobus 
icftangulis cx B C>CD^uod crat demonft randu . 

froblemA.t Jtfrfffitfm 14« D*to reftilineo tqusUe 

dratum ronjtit utre . . 

Sltcdatumt reftilincurm cuy quadratunv- 
y «qi^alc confticuendum cft conftituatur 
*tfonguiuui hoc cft. paralkrogramrnunw 
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Libtr Sfcundns . <5j 

AjiaAgulo refto > z.quale « daco reftilineo A* *c pro- 

" ducetui latua B' 
C vfquein F,ita, 
vt Iatus CF fit at- 

qualclaten CE: 
deinde tota FB 
diuidatur bifa- 
riam in G, «cfe- 
fto, eenttu in G 
defcribaiurfemicirculus BH F; tu E C producatur 
; vfq> ad periphcriam H.dico quadratum C H efle 
sequale reftilineo Aidato.. iungatUr refta G H. 
quoniamrefta BFdiuiditufcbifariam in G » 6c non 
bifariam in Cerit rectangulum fub BCCF»noc 
eft,»rftangulum B Efeu reftilineum A» quod eft 
illi,*quale , m* cum quadrato ivfte G C b xquale 
quadrato teftjeGF.feu G H,quar funt acquales > fe<i 
quadratum GH elt aequaje quad rat is c G C , C H, 

igitur leAangulam B E > feu reft Hneum A» yna 
cum quadrato xtft* G Ceft xquale quadratis refta- 
ntfh GC».CH,ablato igitur commuui ouadrato G 
C rcmanebitreftangulum B E feu teftilincum A 
Jtquale quadiato reftac CH, quod cxat demon- 
fljandum.. 
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3 - ZC Quales circtili fisnt , qucrum diametri 
jLllj funiacquales, vel quorum* ^us cj 

ccntns, refta line* font sccjuaJcj. 
9. RtAa Jmeacirculuro tangtre dicitur, qua cum 

ciicu ium tangat » h ptcducatui > ciic u Jum non 

fecat. 

j. Cnculi ic(c mutnb tangere dicuBtur^qui fe fe 
rautoo tangen cs fe fe n.utuo uon fecaat . 

4. In circuio a quaiitCK diitare a ctnuc iccla H. 
neat dicunturjc lbi perpendicularcs, quae a ccn- 
Uo in ipfas ducuntur , funt «quales. lcngiuj 

/ autem abcfle tJia dtcitar,in quam maicr pcrptn- 

. dicukiiscadit. 

j. Sejjracnturn circufi eft figura » qua: fub r«cla 
Jinca , & circuji penphena cornpietoertdi- 

t U jT« 

6. Segmenti autcmanguJus cft y qoi fubrtclaii- 

nc» , & circuli pcnphciia comor^ henditur» 
7- *rUegm«mo autcmangulus cft, cum in feg- 

menti 
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fttenti periphciia fumptum fuerir «juod;»iara-* 
. pun^um , St nb illo in tcrrrinos reftat eius Ii= 

near, qus fegmenti baiis eft . adiunclar foer n« 

xeelxlmeas : Is , ir.quarc » angulus ab adiuncti* 

illis J ineis cotnprrhenfcs . 
8« Cum yero comprehendentes angulum re/t.t Ji- 

nex abquam aflumu n t feriphenam , ilti angu* 

fcis infiftere dicirur 
p. Sectorautem circuli eftvcumaclapfius citcuJi 

ccntrum conftirutus fnerit angulus-» compre* 
- henta nimirumiigura,& a rectis lineis angulum 

continemibus , 6c apcripheria ablllis aiTum- 

pta. 

IO. Similia cireult fegmenti funt , qu* anguloe 
• capiunt scqualcs ?-A«»« m quibus an^tdi imer ii? 
fuht arquftles , 
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_ . Pnblemaj. PrefoJItU I. 

circnli cenfrum reperire . 
/Jt Qlt ctaculus datus ABCP, coiut 

O ccntrum oportet inuenire. 
Ducatur in colinea vtcunque A 
qu* bifariam-diiiidatur inT, 
' fic pcrF»ad AC r *perpcncficuI.'Hs 
vagaturBDj vtfinque inperiphc* 
ria tr rminata in punftis BG. Hac 
- ^giturbffarianj fcfta in F j riico F# 
effe centriraTcircuIi propofiri . Inrpfa enimre* 








L 





tcr , quandoquidem iu F » diuifa ftiit atqualiter . Si 

igitur Rnon eft ccntruntb fit put ftum E> extra re* 

ftam B Djccntrum » a quo ducantur lineat E A. EC, 

£D» Quoniam ergo latera A E, ED, trianguJi AED» 

aquaJia funtiateribus CE,ED, trianguii CE D ; Sc 

bafis AD, bafi CD, (\ centro enim duci dicuntu rjfr 

erunt anguit ADE, CDE, aequales^ideoque icfti j 

Erat autem Sc angu lus ADF, rcftus eft conftruftio, 

xi e . Igirur refti A D F, ADE, aequales funr, pars Sc 

totum . quod eft abfurdum. Non eft ergo punftu m 

I, centrum; eademq ; eft ratio de omni alio. Qutf 

xeF. centrumcrit Itaque dati circuli centrum-/ 

*eperimus . quod erat faciend um • 

E 4 Tkn- 



£S v Euelidis Elem. 

- 

Theorema uProftrt.Siin eirtufi ptrifhtrU duo fna* 
libet funtta atcefta fucrit i Jteffa iima » cjua ad if t 4 
funfta adiungitur % inrra circulum cadtt • 

HOc thcorema demonftrari 
pntent affirmatiue 9 hoc 
modo . Rt (i, A B coniungat duo 
pun&a A , & B t fn circmi:fere/i- 
tta circ li A BtCuius ccntrum C. 
Dico re&am A B • tntra circulum 
cadere » ira vt tmnia cius pun&a 
thedtaintra circulum cxift.ct. Afiumatur *nim 
quodcunquc eius punftum irrermedmm D> & e* 
ccntro cducantur rtfli CA 9 CB.CD Qjoniam igi* 
Cur duo lateraC A, CB, trianguii CAB, *quali*u 
funt a crunt anguli CAB>CBA* arquales : Eft autem 
ingufas CDAt & angulo CQD roaior» txternus to* 
Cerno. Igitur Hrm angulus CD A,angulo C A D»ma- 
ior eritt 8c ob id tatus C A» c latcre CO» maius erit# 
Quare cum CA f fit dufta k eentro ad circumfcren- 
tiam t vfque non pcrurn - ct i e&a CD> ad circumfc- 
tentiam , ideoque punttum D • intra circutum ca# 
det . Idem oftendetur de quolibct alio pun&o af- 
fumpto • Tota igitur re&a A B* mtia circulum c*> 
dit , Qijpd cft propofitum # 




» 
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Theerema S. Trtptf* ?• Si in circufore&d qutdam tf~ 
nta per centrum exren r a quandam non pcr ccntrum 
txten r am bifatiamjectt % &a<tan$nfos rtOtsiiffaiT* 

fecabit. Etjiad an^ufos re ftos ipfam fecabit . Et bifa* 
riam qutqne tam fi abit m 

>Er centrum E , circuli B C 
P»:rft i BA,extenfadiui- 
dat Kftjm DCaon pcr centriZ 
exrcnfam, bifrriam in F. Dic# 
re&am AF,clT- ad mgulos re- 
rtos ipfi DCDudtisenimte- 
Ais £D, EC ; crunt dua latera 
ED, E F, trianguli £ D F, duo* 
bus EF , EC, trxanguli ECF, z* 
qualia; & bafes DF,FC,;?qualcs a Igiturangu!*, 
EFD, EFC, sequal s erunt , hoc cft , rc&i . Q^pd 
crat primo propofitum . 

Sit iam AFiad angulos rcftos ipfi DC.Dico rcftf 
C D, bifariam fecari in F*a rcfta EB. Duft s cniw 
iterum rc&isED, EC; cum latera ED^EC.trangu- 
2i &DC» fint sequalia* b erunt anguli EDCECD as 
qualcs. Qupntf igitur duo anguli EFD* E DF rriam 
gult EFD,* jualcs funtduobtts angulis KFC, ECF* 
t.riaguli ECFsfic latera EC> E D, qu* rcftis angulis 
atqualibus opponuntur» saualia quoque:c crunt la- 
tcra CF ? FD,xqaalia. Quod iecundo proponebatur t 

Si - 
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Si igicur in circulo refta quxdam Urrea per r cen- 
•trum extenfa , &c. Quod demonftrandum crat 

• • • t ... . «■ » 

Tbeorema j ."Propofa. /t in circulo dua re&Alinc* fe ft 
. .mutut fecent non \per centrum extenjai fe jemutuo bu 
\fariam non fecabunt. ■ ■» . b 

D Vx rca« AB, CD,Te nni- 
tuoinT, feccnt in cir- 
culo ACBD.non per centrum-/ 
extenfae. Dico fieri non ptf.Tr>» 
lA vtmutuofcfebifariam fecet 
Sienim vna earum per cen- 
trumrranfit, certum eft eam 

blfariam non fccari: folum .n. 
in ceritro * pcr quod altera po 

oitnr non tranfirc , bifariam diuiditur ; Si vera 

F - Inucnto igitur centro circuliT, ducatur ab eo 
ad FrertaFE^Qiioniam ergo FE,pomtur fecarc re- 
ftam AB, bifariam inT,6 fecabit ipfam adangulo» 
reftos Eadem rationc fecabitur CD.ad angulos re- 
ftos cu ponatur bifariam diuidi in F • Qu? re re -tu» 
anguIus^ETD, rcftoangutoEFA, «qualis eft. pars 
toti» quod cft abfurdum .Itaquefiin circulo dux 

re- 




r - • 



i a» trrt 
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refte line* fefe raatuo feccat, 8cc. Quod erat de* 
raonftrandum* 

Thetrernn ^.Prtftfitit $. Sidut eirculi fe fe m H tat fe. 
xent i nen erit ilUrum idem centrum . 
A % Vocirculi A BC, ADC.fe 

JL/ mutuo fecent in A,& C.D» 
coipfos non habere idcm cen- 
trum . Sit enim fi fieri poteft , 
idem centrum vtriufo; E i nncm 




« refte ducaritur;EA quidem 
feetiom 



n A,EB>' uero jecans 

/vrramque circunifereritiam in 
D, 8c B. Quoniam igitur E , centrum ponit m cir» 
culi C D A. eritrefta £A» xcCkx E D, xqualis R ur . 
fus quia E. centrum q uoque ponit ur circuli ABC, 
eriroc refta E B, eidem re&e E A, aqualis, Ouare 
refta? E B , E D , a xquale? interfe erunt , pars, & 
totum , quod eft abfardum. Si igitur duo circuli fe 
fe mutuo feccnr , 8cc. Quod oftendendum crat . 

Thetr. f.Propef. 6. Si duo circulift fe mutut, interim 
tnngnnt i eerumntn erit idem centtum . 




DVocireaii AB.AD.fein- 
: teriu«.tangant in A,Di- , 
coeos non habere idem ccn- 
trum.Habeant enim.fi fieri p« 

xeOt 



Euclidis Glem. 
feil idem centrum t * a quo dus rcft.T ducantur ; 

E A, quictc ad ta&um A At E 
B fecans ttramquc circumfc- 
A rcntiam in D» & B Qut mam 

igitur E/Ponuur ccntrum ri*> 
cu:li AD, eritr* Aa AEtteCix E 
t^aequalis. Ruiius quia Epo» 
ii ■ ti*r cenrr ni circt>ti A B, er c 
iv fta E B» eidem rr&a EA, *- 
quahs. Quare rcftaEDvS E 
B, ii inter fe erunt tfquaies» par tot^mt qucd cit 
abfurdiiin . St gmir duo circuli lefeiruruo mtc* 
ii us taogant.j &c Qui>d deinonfhanduncrat . 

• 

Theorem 6. Pr$poJit.J,Siin diametro circuli quodpiam 
jt>matur puntikm , -<juod circuli ccntrum non fit , ab 
cccjut punflo m ctrtnium quadam relta tinea cadaut: 

• Maxima qnidem crit ea^tn f «4 centtum* mirttma v r- 
ro reliqudi altarum vero proptncjuior illiy qua pcr c «<- 
trum ducitur* remottore jerrpcrmaier tj/t : Dua M* 

* Vtm <olum rcfta linea aqualCs ab eodempunffo im 
circulu Cadut^ad vtrafiipartesminima%vcl maxima* 

INdiametro A B, rirculi ACEB ? cu ivccnfrum 
D» ptxnftum affumatur quodcunquc C. prartet 
centrum, fc cx C. cadant in circulum quorcunque 
lincar GC*FC*CE. DicO omnium » qus ex C,ad cir • 
cumfcrentiam ducumuMnaximam eflc CAiin <|ua 
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eft eenrrum , rnimmam vero reliquamCB, qu<c 
dia-netriun perficit : Deindc reftam C G, qux rf- 
ft* C A, per eentrum duftx propinqutor t tt , ma- 
iorem re&a CF , quat ab ead jm C A,plus diftat 
•adem rarione C F. maiorcmrecU CE,atque ita de 
altjs Jinciufiducerentur, ininfinitum. D-niquc 
es C,ad Tttas qux partcs mininue 1 mex C B, vej m» 

xim* CA ^duci pofle tantura- 
mndo duas Jincas intei fe ar- 
qual *s , Dacamur c ccnrro D . 

adG,F &E,icft*Jinc»;DG» 

DF, DE Qjiomam iRitur duo 
Jarera GD>DC trianguJi GDC» 
«maioia mtir larereGC Junt 
autem reftat G D, ©C, xq , a Jea 
A ~ AD» DChoc tft, toti rc- 

«t« tA;« K & CA» naior quam CG. eadem ratio. 

n !! *' ^\ cm 1<ajCAl V*» C F, & quam C E . 
v^iarc CA maitma cft omnium, qus CX C» in cir* 

culurr cadmt . 

P~ ind f» qocniam jn ttianguto ECD.Iarus ED, & 
buaus ;ctt d .obu ateribus DC»CE. Eft autem DE, 

i" 7 o Ucr ^° c6n uni refls * CD,rananebit ad- 
nuc CBjmmor, u.a CE Eade rarioneminorerir C 
*» }ua CF & qua G C . Oiare C8, mf niraa eft ork 
ai " m > -J u » ci C.in ctrcuii circum&fentia cadumv ' 
Autfus , quia duo Jotera C D, D G , tnan- ; 

• *• t**mi» ~ t sS fffiaZ 
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fu!iCpG,?rqualiaf ull tduobus latcribut C 
» F, ttianguh CDF, & an g u i u$ jotus C D C, maio* 

cft angulo F D d & crit bafis G 
C*majpr hafeF.C .Eidem ra- 
tione maipr crit GCquam C I: 
Jtem maiojr crit CFj quam C E: 
Quare linca propinquior ei 
qu«e per centtmn ducitur » ma- 
iorcftea > qujcremotior. 

Fiat iam angulb B D E,cx a!- 
ter*partexqualisangulus BD 
H v5c ducatur refta C H - Quo- 

ED,DG, trtanguli EDC zquali a 

funt UFrfibus H.D,J) Ctriangaii HOC.&anguli 
his lareribus contcnti£DC>HDC arqualcs> b cxunt 
xcft* C E,GH, ex vtraque partc ipfius linc*. miai* 
mx CBi.vcl maximcr C A# acquaics intcr fe • Qucd 
autem nulla aha his duabus poflit elTe arqualis>co~ 
ftat. Nam ficxCducaturalia.quar cadat (hpra 
punrtumH 3 erh ea>curn frt ei, qua^per centrum 
«iucitur > propinquipr > m aior quam CH. : li vero 
cadat infra Hi ent ea> cum fit rcmotior,ab eadem~» 
CA> pev cenirum duftfti mino.r quam C H, vr oftcn» 
fum fuic Dui igirur duntaxat rcft* luiex acjqualcs 
ad vtrafquc partcs minimac C B, t vci maxiaiac C A§« 
cadunt • Itaouc fi itidiamctro ciixuli. quodpiani 
fumaturpuntkiun, &c. Q;od crat dcmonftran» 
dum. 

The*. 
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Thcorema 7; Propofitio 8» Si extra circulum fumatut 
puntfnm yuodpiam . ab coejue punlfo ad circulum dc~- 
ducantnrrcctx yuxdam Imcx , quarum vna quidem 
per centrum protendatur > . relicj .4 vcro vt libet : lft 
cauam periphcriam cadcntiuxn rcifarum linccuum-3 
1 maxima quidcmtfi illa . > <\ua pcr centrum ducitur i 
aliarumautcmpropincj^ior ci, cjuaper ccntrumtran- 
fi$ , r.cmotiorc Jempcr maior.cfi : intonuexamvero pe~ 
.« ripberiam cadetium.rc&arumsljrKarum minima qui~ 
di.cfi illa t^ua interffin&um 9 diamctrum inter- 
fonitur . alia*um*utem*a, qu^ptopinfaior efi mivi- 
ma Tcmotiortfempcr mincrefi,. Du* autemtantum 
ro&a linca a<fualc$ ahto p U n(fo f» ipfum circulum^ 
cadunt **d vtrajfuc par t ex minim* , vcl maximc* 




EJTptinftb E crftra cir- 
culum BCDA, cuius 
ccntrum R, linea. fccan-, 
tcSt circuluin ducantur? 
quarum AE^per ccntrfi 
tranfcat >alis.vero E B > E 
C >EDYvtcunquc Dico 
omniutn cfTt maxiutartfr 
A E ^ quxpcr ccntrunv^ 
ducitur >.propjnquior illi 
EB: maiorc rcrta EC>quae 
iCTrotiox eft b t*t'&H 

K E . Et eadcm ratio 

N 
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76 EucUdisSlcm* 

v c E B; maiexem q*wn £D. E contraHo autem» r* 

ftam EG, omnjum, cjuac cx- 
tra circulum luM> nnnj- 
numtUc : Dcindc ri&am 
£H $ quz viciniox ttl nuni- 
iv ar£G> irunercm cflc ic- 
Aa £1* rcmotioic £t eadc 
lationc ipfam £ I * nnino) c 
quamE K • DcmquC €J E 
ad vtralque paitts minima 
Jincs £ G>vcl majtimz A E 
duci pofTc tantummodo 
duaslineas icftasintcrfe 
acqualcs « Ducamui cjirc- 
t.oRad PurtaC } D)B G> H 
I,K, icfta FG ID,FB,FK, 
f H» F 1 1 Quoniam igitur 
«iuo . raEF,I r B,tfiangl1 , EFB,*maioraf«mrc 
£a Eki Suntiutem rcA* EF*FA, z^iialcs rcftis B 
I, F3< hoc cft N>ra rcfta AE > euf & aE, maioi/jui 
£ B.Earfcm wticjic ciU A£ji maior, IC & 

<qaam E D, quarc AE, cft cmiiium > quar ciE> -m^ 
circi lum cadunt > maxiir a 

Deindc , quoniam Iar#ra E F, #B f iia*gu!i IFBt 
atqusJia ft nt htcribns E F> FC, trianguli EFC ; E, 
^nptlu totufE FB>mqiorcfl anguIcEFCi 6 cri x 
bafi-E B, bafi E C, maior . Eadem ratiohc ma/o^ 
cti* E B > quamE D : Itcn EC>m£ior>qnan. E D " 




T 
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LiktrTtrtiut * " 77 
'Quarc lincapropinquior ei» qus per centrunu/ 
4uci mr, tnaior cft li uea remotiorc, 

. fUlcf us# quia in triangulo EFH » i e£U E Ft * m i* 
aOc cft duabus EH, H F; fi aufcran tur *qualcs f G» 
FH : rcmanebii adhuc EG» minor,quam E H. Simi- 
ii rationc cric EG; mmor # q*a^ EU fic quam E K. 
Quare EG» omnium iineiiuiaxJCtra circulum,qux 
cx E, ducunt u r» m i n i ma 41 • 

Rurfus» cuni intrj trta^gulum E I E e adant dux 
te&ac EH,HF#ab extremitttibus lac cris E F, b erunr 
EH,HF> minores» quam JE!> I F . Sublatis igitur m~ 
qualibus FI, FH,remanebit adhuc EH,minor,quam 
E I. Paii racione critEH» minor» quam E K : Itcm 
E It a.inor » quam E K . <£uare linca propmquioi 
minunar linesEG, minor cft, quan> remotiorab 
caUcm. ^ ;. 

Foftremo fiat angulo EFH>angulus E F L 3 *qua* 
lis»& ducatur re fta £L. Quoniam igitui latcra EF, 
FH»wianguli EFH » srqualia funt lateribusEF* FL> 
€rianguii E L ; Sunt aurcm & anguli EFH»EFL»di- 
ftts latcribuscontenri acquaies i c eiunt icftst EH» 
EL,ex vtraque ^arte-minimx EG^ci maximae EA» 
inrer le ataualcs • od autem nulla alia his poifit 
cflc aequam » confi *t . Nam ii ex E> ducatur rcfta 
cadens vlrraL , crn ipia» ctim iit rcmofior a mini- 
jna » ma?or quam E L .i^od li cadat toter G, tc L f 
ci it ca f e um lit minimaz propiftquio t> m i nor qu: m 
JEL^vi ottcnlum cf* # Duap iguur loluui rtrtx Jincac 

P *qua- 

" a^ajotfrtmi b ai.frimi, «~ 4 r i 
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xqualcs ad vtraque partcs min 
dunt * Si igitur cxtra circutum fumacttr punftum 
quodpiam, ab coquc punlto ad circulum dcducan 
tur tefta* qnardam line* , quarura vna quidemper 
ccntrum proetdatu r, ficc* Quod crat dcmoftrandu. 

Theor. 8« Pr*ff. 9. Siin circulo ^cctptum fmerit fun- 
0umdUfH*d* & *l> *° ** circulwn cadant 

ftures , ejuam du*% rt®B Aincfiaqualcs iacceftun^js 




APunfto Aflfumpti 
L culoBCD*ca< 



re$ tc&x 9 quam duar, AB, AO 
A D> inter (e setju alcs . Dico A f 
punftum eflc centrtrm circuli. 
Conncrtantur cnitn pun&a B , 
CtD>rcdis BC>CD; quibusdi* 
uiiis biijna in E & F » ducan- 
tur cx A t refts A E, AF Quomam igitur latcra A 
Et E B. tnanguli AEB, «equaiia funt latenbus AE.E 
C.triangult AEC,& bafes AB, AC> ponuntur etiara 
jequales » *erunt anguh AEB,AEC xqtiales, ideo- 
quc rtft. . Eodem inodo oftcndemus? angulos ad 
F, cflc n ftos . Qjarccufii rett* A E. A3F, d uidant 
rcclas BCCD.biranam t fic ad angulas*e&os § tran- 
fibit vcra ]uc prode&a pcrccutrutn cir^uli,pcr co- 
rol.arum piopof. x.huius lib Punctum igitur 
A • inquo fc mutuo fccat , ccntrian critcircu* 
li . St cniincffct aiiud pun&.im ccnirum noaj 

uan- 

»1 pti. 
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xan £ ret vtraqae per ccntrum. Si itaque in circulo 
acceptum fuerit pubAuhj» ficc. Qupd dcmonftran « 
dumerat. \ 

■ 1 « 

Thitrtma 9. PrtpJf. 10. Circulus circutum in fluribus % 
qu&m duobus» funtlis non fcc#t . 
G QEccnt (c ijdem duo 

circulbfi ficripotcft. 
in tribus pun&is A B,fic 
E. 4 I nucntum autcm fit 
I>ccntram circuli AGI 
DHE * k quo ad did a tria 
pun&a duramur xcft* I 
A«ZB IE> qu* pcr dcfin. 
circuii xqualcs erunt in- 

tcr fc . Quoniam ieitur in*« ciiculum ABCDEF , 
alTumptura cft panchira 1,4 quo cadunt in cucum- 
fcrcntiain plurcs, quam du*. rcft* «qualcs . b cnt 
I, ccntrum ci rculi ABC DEF . Erat autcm idc pun- 
Aum I, ccntrum circuli A G B D H E.Duo crgo ur- 
«uli fe mutuo fccantcs habent idcm ccntrum. c 
Quod cft abfurdum . * 




Theor.g&Profof.it.Sidko circuliftft intus contingant * 
attj pe acctfta fUtrinr eornra c*ntra ; ad corum ctnrra 
adi*nBa retlalinta , & produifa , tn lonttQnm^ cir- 
culorum cadtt , 

Tan^at circulus ABC a circulum AD^in- 
0 * F 1 tus 



1« vU. 



t y.lt 
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9o mwitttU Wtm. 

ts id A SsfitE, ctnrrum circuli ABC 5 & G, cexu 

Crum circ u it ADF,qu od neccf 
lanoab illodiuerfum crir,c» 
duo circuliinicrius fe tange- 
F tes • a non pcffint idcm cen- 
J>^-^^£ G// trumfaabcrc, Dico reftanu> 

cxtcnfam per G & E » cadcrc 
in contaftum A. Si cnim non 
cadit , fecct v t r umque crtcu- 

lum in punctis D 

tra E,G,reft* ducantur A E, A G Qupniam igttur 
intriangulo A E G> duoiateraGE, EA, b maiora- 
funt latcrc G A; Eft autcm G At rcjfa reft*GD, x- 
cmalisj [ qnod G pofitum fit centrum circuli ADF/ 
crunt * GE, FA.reft* maiores rcfta CD. Dempca 
initur communiGE, remanebit EA,maicr, quara 
E D - Quare cum B A • rrqualis fit ij fi E B $ ( quad 
E, pofitum fuerit centnun circuli ABC^crit & EB, 
maior. quam E D . pars quam totum t quod eft ab- 
furdum • 

Theorem* ir. P**p*f. * 2 • circulijefa cxterim 

c*nti*i**t ****** rcfl**!** *4 c * Ktr * ****** adiungi^ 
tur , per f§mftatupj trtnfihiu 

S a f~> Irculi duo A B C • 

^ V j D B E • tangant fc 

CXterius inB^itcentrutn 
circuli A U C,fit F, cir- 
culi vero D B E, ccnt rum 

fit 




6 tc:. 



Digitized by Google 
I 



_ LihtrTertiHS . ' «j- 
fitfi. dico tt&M extenf.m p er F.lc G tranfire pet' 
contactum B.Sicnim nonttanfit, fcc<t circum. 
fercouw in C, & E. ducanttuque a centri* f,GM 

* f ° rea *, FB » GB ' ^oniam in "ia- 
gulo FJG, latcra duo B FBG • a maiora futmfatere 

FG : Eit autem rerta JBF. reoae FC, arqualis ; fquod 

R ponatiueenuum citcttfi ABC.J* refta BG,refte 

«»E.*qualis,(quodG* ponatur oentrum circull 

gyjyy?» 22*» G quatn reSa 

j£?^L3 torum , ( cum F C, contineat pra> 
ter FOGE. reaam adhuc CE ) quod cft abCurdW 
S» rg»tnr duo circuJt fe f e exterius contineant , ©tc. 
Quodctatdemonatandum. 

■ 

^^T^vT^* Ciuuim circulu»> ntm ttngH 

/**' *xtra tunga* . 

TAngant fe fe circuli A8 
CD,AECF,intus fi fie- 
^ ^ *i pot** . in pluribus pu&is , 

CK^vj k Viio A « C : Atfumatur 
r**^- -^-^iutem centra horiim circu- 

Jorum G»H»*quac diuerfju 
erunt, per qua: rertaGH, in 
vtramquc partem extenda* 
tnt quam necefle eft • cadere in contaclus A» & C. 
Itaque cum G.fit rcntrum , & refta A G H C, dia. 
■wtCr, diuidetur AGHCbifarUfn in punfto G. $U 

f t tnili 




t, 

I 
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mili ratione di uiderur eadem A<J*bifariam in H* 
quod cft abfurdum . Vna enim retta in vno dunta» 
Xat punfto diuiditur bifariam . Si namque G C*eft 
dimidium totius AC > eiit nece/TatieH C > dimt* 
dio minor, cum ilt pars dimidUGC***' - u 

TW. ij. Propof. St. Tm ctrtuh tquaUi n9A line* m~ 
qualiter diftdnt u c€ ntro . E,t tjus *qk*liter diftantd 
eetutre , *qualesfu n t inter fe • * \ 

Slnt in circulo AB C D,cuius 
centrum E>diix rc&* squa 
/N. A\ tes AB,CDDicoipfas*qua!itcr 
/ \\V7 ] diftarcacciirro E. Ducamur e- 

VI / J C dtia: perpendicularcsEF, 

^UwX^ EG* & cdtritfflgantur reft$E A » 
^ & FD *> Sccabunr reftx E F, E G » 
rcftas AB,CD, biftriam Qnare cum tot* AB, CD, 
arqualcs ponantur » erunt & dlmidi^cartim * reftrt 
vidclicctAF*DG,*qualia. Quoniam igiturqua- 
drata reftarum EAtED * acqualtum * mtcr ft^ 
lunt *qualia* Quadratum autcm rcft* EA,* acqua- 
te eft quadratis retarum A Fi FE > & quadratum 
rcfts ED, quadram reftarum DG h GE;.;Erunt 
quoquequadxata re£arum A Fi FE *qua)iaqna* 
dratis reAatum D G , G E. Abjatis ergo quadraris 
rqualibus aqualium rt&arum AF DG> remancbftt 
quadraca reftarum F E > G £ • aequalia, idcoque 6c 

reftat 



Liber Tertius • 

jrcA* EFiEG. atqnales erunt • Difhnt igimr prr 4. 
dcfin. huius lib rcft* j%B,CD> xqualiter a cctxc E. 
Rurfus d i fl en r r* ft* A BjCDiarqualitcr a centro E» 
Dico cas iotcr fe eiTe arquales . Ducantur enim rtc- 
rum ex centro E, ad A B, CDjperpcndicularis EF,K 
G>quarper4 defin huiusJib xqualis eront; cdiui- 
dentq.re&as AB,CD, bifaria Duftisigitur reftis E 
A, KDv erunt eamm quadrata acquaba. Eft autem 
quadrarnm rc&r EA d «tquale quadratis rc&arum 
AF,FE>3e quadratum rc Ct x E D 1 sequale quadrati* 
reftamm DG,GE. Igitur & quadrara reftarum AF. 
F£» arqualia funt quadratis rc Aarum DG>GE;ideo- 
e ablatis zqualibus quadratis *qu*ttum rcftari 
F EG, remanebunt quadnra r< Itarum AF,DG. *<* 
qualia > ai que adeo xcft x A F, DG» ac propterca ea- 
rom duplar AB,CD, arqualcs quoquc crunt . Itaque 
in circulo «quales rc Ctx linear arqualitcr diftani i. 
ccmro, Scc* Quoderat demonftxandum ^ 

.- 

Thedrtma 14« Prcpof. t ; . 7» circule maximd <jutdtm~> 
linea eft didmetcr } dharum autem frofinquier cetu 
tr§ j remotiQ re femper maier c 

INcircclo ABCDFF cuiui 
centrum G , diamerer lit 
AF; Jc rcfta ci propimquior 
K I • remot ior autctn C D • 
Dico omniutn efle maxi- 

F 4 ro am 




Q 




*4 MuelidhkUm. 
ttam A?, & H 1* i*a iorcfti quam CD • Ducantur 

enim cxGi ccntro reft* G 
k r G L > perpendicularesad 
CD, HI . Et quia remotiof 
eft CD, i-centro,quam Hlt 
critGk,maior quam GL,pcr 
4« defin. huiu*lib. Abfcin- 
datur cx GK> refo GMJpfi 
GL , fcqualis 3 atque pcrM, 
educatur B M E , perpendi- 
cuiaris ad G K, flc con ne ftantur refl* G B GC>GD a 
GE> Quoniam igitur rert*perpendiculares GHi, 
Gi,xqualcs fufct > arquaJiter diftabunt reftac BE, H 
h a ccntro . pet 4. dcfin. huius lib. a & ideo intcr 
ie *quales crunt . Kurfus quia reftx GB,G E, b ma» 
iorcs quidcm funt rerta BE,arquaIes autem diamc 
t» AF; crit&diameter A F> maior * quam fiE.Ea- 
dem ratione oftedetur AP, maior omnibus alijs U~ 
ncis. Detnde quialatera G B,G^> trianguliBGFt 
squalia funt latcribus GOGDtfrianguli C G D ; 3c 
angulus BGE> maior cft angufo CGD jccrit refta 
BE> maior qtiam C D;.atquc adco HI, quat fqualts 
oftenfa fuit ipfi B E> maior quoquc crit quam CD # 
lit clrcuU) igitufr mamma quidem linea cft diamc* 
tc*,fitc. Quoderat dcmonftrandura . 
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7hHrtm* lf.Pr$p$r..i6. ^jj sb extremitan dUmetrt 
*Hiufi}t4c ciftuli *i d*guUs reOes ducitur^ exttA ipfunt 
tireulum cadct ; & inUcum inttrltfam re&dm limfo 
6» peripheriii cemprehenfum , *ltcp» reft* linea n%* 
*4def: 4r femicircvli quidcm anpdm * qmquis 
gkl* tcstttre&ilineo maier efi j rtliyiius 




JLTN circulo ABCi.cnius cen- 
>1 trumD>diamcter fit AC* 
* ad qutm ex A* pun do cxtr t* 
mo pcrpendieuJaris duca* 
tur.Dico hanc li nea pc r pe n- 
dicularcmneccfTario eatri, 
circulum cadere * Si enin 
cadi t imra ipfuro t qualis ert 
A Bi dufta DB, s <runt duo anguli D A B, DBA- 
qaales»fed D AB,rcfttis cft>per conftruftioncm:Igi- 
tur Sc DBA f re&us erit , quod eft abfardum i Dua 
cnim anguli in tiiangulo b minores funt duobu* 
xcftis . Non igitur tadct perde ndicuiar is i ntra cir. 
culum » neque eandcm obcaufam in ipfamctrcu* 
fcrcntiam, fed extra* qualis eft E V. Dico iam ex A 
inter AE> rc&ani; & circumfercntiam A% non po 
ic Cadcre alteram ceftam . Cadat cnim.fi ficri po 
ttft., refta AGj ad quam ex D» ducatur perpend icit- 
laris CHXecans citcamfercntiam in I>qlt| ncceffa* 
xio ad partcs anguli acuti D A G*caden ex coroii.a-.. 
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%6 EutlidiiElem. 
ptap0f.i7.lib. x. Quoniam igituria triangulo D 
~ * ~ AH,c duO anguli DH A> DA 

H>r»incies ftrnt duobus 
reftis, & DHA» reftus e ft , 
pet conftruttioncm , erit 
angulusD A H, rt fto mi nort 
ideoqtie rcfta D A,hoc cft» 
scfta tUi gqualis D Wma- 
_ ior erit *quam D H > part 

quam totum , quod eft abfurdum . Non ighur in- 
tercipierurre^aintcr AE Sc circumfercntiam AB: 
ied qu*cunque cx f Ajducatur infra AE. ea fecabit 
circuluiu . Dico denicuicangulum femicirculit co* 
tcntum diamctro ACoe circumferenria AB> maio» 
lcm cflc omni acuto.angulo reftilinco » reJiquum 
▼cro angulum contingentiae> qui continctur rcfta 
A £ , & circumfercntiam A B, mfaoteu elTc omni 
*coto angulo rt&ilineo. Quoniam enim oftenfum 
eft omncm reft;am ex A. duftam infra perpcndicu- 
larcm A E» caderc imracirculum,facietneccfIario 
ei linea, cum A C 3 angulum rc&ilhicum aeutu 
ffiinorem angulo fcmicirculi*at wsacum A.E» 
gulum rcftilmeum acwtum iraiorcm angulo con^ 
fingentiat » cum ttle fct pais anguli femicirculf ,h ic 
vero totfi quidpii rcfpcftu anguli contitigenti*.Id 
«juodiiquido coftat/Ju&a rc&a AB,quOmodocunq; 
infra A E. Nam cum h«c Hnea A B • i ntra circulum 
cadatvt demonftratum eft»erit angulus rt cfcilmeus 

acu- 
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LiberTertiur * 87 
rctitus C AB vfninor angulo fcmicirculi eontcnto 
ub diametro A C, & circumferentia ABC, cirm il- 
chuius fttpars: AnguJus vero ccntingcntix con- 
entusfubtangcntelinca AEi & circumfcrentia A 
BC»minor angulo reftilmeo acuto B AE, quod ilje 
luiuspars flr . Eademq; raiio cflr dc omnibus alljs 
mgulis acatis reftilineis , cum omncs continem- 
ur 2 diamerro A C, vel tangcnte AE,& reftis e* A> 
ub AE> duftis quat omnes intra circulum cadcnt v 
'tdemonftrauimus . Angulus igitur fcmicircuii 
naiorcffronmi acuto angulo reftilineo r reliquu* 
mtcm angulus irontingentiat, minor . Itaquac quc 
ib «rrremitate diametri , cuiufq>. circuli ad an*u . 
os rcftos dncitur > &c Quod crat ofteadcn- 



< 1 1 



hoblem.t. Yrefofitio 17. kA dattfuntto reSfam //-. 
neMnducert . qu* d*t(*miAng*t circulur^ \, * ; ^ 




Jg X pnnfto A , ducenda 



it linca > qu* tangat 

circulum BC, cuius eenrVu 
D Ducatur rc&aAD>fe- 
canTcirculum BC>inB.De- 
*inde centroD* interuallc* 
AtitemDA defcribatur cir- 
culus AE;&cx B, educatut 
IE t. perpendtcularisad AD, fecans circutom A 
Uia £, Duft^cniimft tcfta £ D>fccantc circuhtm 
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35 Eutlidit Efcm, 

C uiC^«••^»«^» tut^cfts, AC.-qutmdicd t«« 

gere circulum BCin CCun 
en» duo later a DE, DB» triJ 
guli BDE, arqualia fint duc 
bus lateribus DA> DC,trijf, 
guli CDA, vtrumq,- ttriquft 
v t conftat ex circuli defini- 
tionc >' angulufque D.cotetv 
tus diftis lateribus fit com» 
»unis: Erunt a Bc bofes BE,CA,«c anguli DBE»DC 
A.fup«ripfas aequales. Eftauwm DBE>rectust i 
conftru&iotie . Igitur & DCA , reftus erit . It* 
CA»cum Cit perpendkularis ducta ad CxxtrenuK 
ftmidiametri C D , ungef eirculum , per corolb 
xium ««cedentis propofitionis . A dato ergo po* 
Ao A> ducra eft A C rcfta, tang«M «irculum BC,u 
C, quod facitndum erat . 

Tkitr. 16. Vropof. i8> 3» tirtulum ungat r*9s»**i>> 
lint* , d ttntr* *uttm ad ttnuQum sdinngatur rtSt 
' *u*i*m li»t* t qus sdiun&s futrit ad iffkm tntif 
mtmttntftrftndiculsuttrit 
* r ' TS Eftt. linea A B» 

X\_ gat in C > circnlu 

C D , cuius eentrum E,8c < 
E,ad Crefta ducarut EJC. ' 
co £C perjs edi culare tftc 
AB» S^.n. 1.6 eft ducatur kii 
pci|>tndicni«iis ad AB» fccll 

- — - 
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UberTiftiu*.* %f 
ifftfnfmntism in D. Qupnhm igiettr intrita* , 
'flJf C E f > * duo ang uli ECF,EFC»minores funt 
itffj^us refttsj Et c ft EFOrcftus cx confti uft ionc: 
rit E CF t miao r . Quarc * iBiior crit rtfta E C# 
o c efttEDi quam EF, pars quam rpturn . quod 
ft abfurdum • Bft igirur E C. perpend icula ns ad 
kB Quare fi circttlum tangac relta qnzpiam linca» 
cc. Quod dcmonftrandum crar • 

Aliccr E C% non eft perpendictilaris ad A B> erit 
leer anguloram ad C* obtu fus, Sc altcr acitrus. Sit 
rgoECB,acutus • qui cum maior fit angulo femt- 
ircttli ECD> erit angulus i em ic i rc u li rainor aa- 
ulo altquo acuto : quod cft abfurdum, Omnisit* 
juidemangulus fcnucirculi c nuior cftjorani a* 
uta. 

n bt*rims 17. fr$p§r 19. Si circulum tetigerit nffs 
tjujtpUm linra , a conta&u autem reftalinea ad an- 
fulot re&osipfi tan*enti excitetur : Jnexcit4J0 r *rit 
centrum circuli . 

TAngs t rcfla A B, circula 
CDE in Ci & cx C, du- 
catur C E> pcrpendiculaiis ad 
J)[ | ^ AB.dicoiaCEtcflecentrum 

~~ circuli.Sicoimcft extraCE» 
fit F>ccntrum»a quo ad Cdu- 
catur refta V C, qur * perpeis 

dicularis erit ad A B . Quare 

angulns F C B, re&o angulo E C B > x q u aiis 
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qo Eattidiithm. . 

crir, pnrs toti : quod cft abfurduo» . Noil *gku; 
cxtraC E,centrumcircuJi*xiftct . Iraqucfi cu 
culum teugerit xefta quxpiam linea , 5cc. Quoc 
crat dernonftraiidurn : 

« * • 

JufUstQ dnguli <td peripbcriAm * cam futrit /4- 
dcm fcriphtria bdfisMnguUrum * . ~ * 

^ A >fe r TNci«uloABC^cuiurcc«triiii3 

1 D. fuperfeafin BC. conftituatm 
angulus BDC, ad centrum>* £c fu 
"per eandem bafin aagulus BACat 
pc ripheriam . Dico anguium BD( 
duplum ciTc angulit B AC.per cci 
• mim D^rc fta extendatur AE. Qj 
niam igitur rcftx B Af DBt «quales funt • 4 erunt 
angiili D AB> D B At xquales : E& autcm extcraus 
anguiusBDE*fc*qualis duobus angulis intcrr 
D A B , DBAf Quare BDE. dupics crit alterius eo 
m0tvt anguli DAB.Eodcm mododupLusoftendc 
tu r anguiusCDEi anguli DAC . Quapropter totti*: 
B DG> dupluserittonus BAC. Quandocnimclu.. 
magairudmes dtxarum i jnt dupla:> finguhe fingu- 
iaruin,tftqifoqueagcregatum cx illisaggrcga- 
cxhisduplum. Conftai crgopropoficum, 3cc<<- 
dcm fcie modo oftcndcuir in aii js cafibus* 

Thc$- 

1 {fiu h$* 9 primi 9 
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LiberTertiut. p f 
ems 19. f tys/.i tt In circul* > f ui in t*dem f e g+ 
mentofunu *n&ul$\funt intrr ft tquntet . 

I K circulo ABCD* cuius cc- 
trum E, cxiftant-anguli a, 
& B t in&grotntoD A B C f 
Dico cos cflc^qualcs . Sit e- 
wm fcgmcmumDABC pri- 
mum fcmicirculo maius,- & 
tlucantu* reaarDE^CE^a^ ce- 
trum . E. Q^upniam lgftur aii- 
gulus D E C. ad centrum » a dupius eft tam anguli 
DACcjuam DBCj ad pctipheriam. cum omncs ha* 
bcant eandem balin D C > crunr angttli A. 6c B du 
midiatas partes anguli E . b Q^arcinrcr le tquales 
crunt. Eademquc rationc omncs alij afignli cxi- 
fteiitesin Tcgmcnto D A B C> oftendcntur c/Tc x- 

Sit deinde fcgfncntum DABC. 
Velfemicirculus, ycl femicir- 
culo mtnus.Ducantur per cen. 
jC trum E, xcCtx A F, B G> oc in_» 
fcgmento minori conneftan- 
tur rcfta DE, CE . Qjoniam.* 
igitur angulus D E F , ad cen- 
trum, cdu plus eft angitli DAF,ad pcripheriam : Si 
militer anguuis CEFanguli CAF, ac proind* duo 
anguHiimulDEF,C£F,uuorum anguJocam fimul 
• . DAE 

« l» tcr. b 7-p u. c ao iii, 
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D,A CAR tlupli crunt , hoc eft ; tct? off «nguli 
DAC; Sunt autemanguliDECGEF^arquaks an- 
gulo DEF: crunt quoque Ucs anguii DEG» GEF,F 
ECfimuldupU anguli DACEadcm rauonc crut 
ijdcm trcs angnli dupli angui\DBC . a Quare *• 
qualcs crunt anguli DAC* DBC. 

Thccnma ao. Ptofof. %%. §t**drilmter$rtimin circutu 
dejcriftjorum angult , qtsi tx aduerjp , duc- 
l>us+eU>s (unt *qualcs . 

1N cuculucuius centrum E, 
ii:f. nptum fit quadn/atc- 
i uvn ABCD , Dico dnos angu 
Jos c ppofitos ABC, CDA^ ltc 
£CD»DAB squales cile duo« 
bus i caft s . Dutftis cnim dia- 
metris dusbus quadrilatcri A 
C,BD, * cium dijo anguJi A 
BD,A C D»in ecdem legmciv 
to ABCDt^qualcs. Similitcrieiuntduoangul! CB 
D.CAD in *c>dcn fegmento»CBAD»*quales Qm 
re duo anguli ABD, CBD» hoc c ft, totus angulus A 
BC 3 jtquaiis cft riuobus angulis ACD >CAD»Addt» 
to igJtUi comn uni anguio CDA>crunt duoar.gu. 
U AHC, CDA $guaies tribus angulisACD, CAD , 
CDA.4 5cd,hi tres x quaics lunt ducbus rctiis . 
Igitur duo A B -C , CDA, duobus crunt rc- 
Itisaquales . £odemmodo dKnacq.us » angulc* 
B C D, D A B , duobus cflc icftu *<)ualcs . Nam 

rur- 
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ru rfus duo angu li A B D> ACD, fvnt xquales ; Irem 
duo BCA, BDA; ac propterca totus angulus BCD* 
duobus angulis ABD> aqualis erir . Addito 

ig irur communi angulo BAD; crant duo anguli 
BCD, BAD> xqualcs tribus atiguJis ABD EDA DA 
B c Sed ht trcs funt aequales duobus re&is . Igitur 
& duo BCD> D A Bt duobus rcftis xqualcs crunt . 

circulis dcfcripioxum^ 
crat. 

Sheor.l r. Propof.2%. Super eadtm rcfta linea* duo f#g- 
" ' menfacircuiorum Jimilfa> ir inaquaita, non 

tonf ituentM ad eafdem partes f 



Cjadriiatcrorum igitur in 
Ac, Quod dcraonftrandurn 



i » 




SI enim fieri poteA, fuger 
rcfta 



AB, conftituantar 
ad cafdcrn partcs duo fegtnc- 
ta fim i lia. dt infcqualia A C E> 
A D B. Pcrfptcuum eft aurem, 
quod fe foium imcrfeccnt in 
punciis A & B ; a Cireulus 
cnim circulum nvn fccat m 
pluribuipurAis, quam duobns, Vndc periphcria 
Yntus icgmenti tota erit extra periphcna altcrius. 
'Ilucatur igrtur re&a AD, fecans cirtunjfercntias in 
C. & D> & conntftantur rcfta: CB, DB. Quorbm 
igitur fegmeta pontintut ftmlia* critpcr ro.defip. 
]ib # angulus ACB^<J«aiis angulo ADB, ck- 
- G ternus 
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ternus interno: h quod efrabfurdum . Konigi-- 
tur fegmenta funt fimiiia ; Quare fuper eaden» rc* 
fkaiinea^&c. Quod erat dcifconftrandum . 



Thear.lZ.Propof.z+.Super *qualibn,i re&is linei^fimili 
\ circu/orum. jegmtnt* funt inrer fe *<jHuli*. 





y - - C Vper reflMine : s 

i3 «quaUbus AB,CD, 
conliitu rq fint legme* 
ta iimiJiaAEB, CtD. 
Dko ea imcr fc efTc 
arquaJia , Linee enim 
AB, CD, cuin fint «quales, congrnent intei fe> fi 
aitcra aireri fopcr ponatur . Dico igitnr & feg- 
inentuin AEJBjcgmenro CED,congruf re.Si enim 
noncoiigruit,cadet autexrra, aui imra jmt par* 
tim exrra, partim intra . Qucd f* c^jra cadat , aut 
inrra ^conriituentur fupei eadcm it&.a ClV> duo 
fegmentaAEB, AFB>4imiiia, & ina:quaLa, quo- 
xuro vnum totuni extra aiiud caditr quod eft ab* 
furdum, a Dcmonftratum emm eit.contrai.um. 
Quod fi parhm extr^^adat, pattintunira,fi*c.ibunt 
fe fc in piunbus punftis, quam ducbu5>duo ciicu- 
Ji . Quorf eft ablurdum, b Circuii enim non fe 
fecant m plunbus puuftis > ouam duobns. Ccn- 
gruct igitur fcgmenrum AEB J; legcuc^nio CFD at- 
queadco iplaimcr fc a:qu*Ua exuat . Qjo circa. 

ijupcx. 
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fiiper ^qualiiiuircaisancis, &c. Quod ewt 
iftrandunu, 



'Zr.obtem.}. Propof.t*. Circnli fc^ment» Jato, defcri- 
kerecirculnm , tuiuscjt fegmtntum. 




S 



It fegrae ntum eirculi A. 
BC, qucd pcrlicerc opor 
tcat Subtcitdatur rcfta ACj, 
qua bitanan) lccctur in D> 
puKfto, pcrquvd perpendi- 
cularis riucatur DB, ccnne- 
£Utuiq, AB* Ang Jus igitur 
DBA> vel maior eftangulo D A B> vti squah*. v*] 
minor . Si majior> (qucd quidcin comingcr, quan» 
do fegmcntum A B C ,,ipiuus fuciit ftiuicuculo : 
Tunc enim, quia BD, ciaiifit pcr centrum » cx co- 
xollario propof. j . huius i>b. quod elt <*xcra iegir £- 
rum,cum ponatur tiTeminus> cnt DA, maior,qu5 
DB cum D B, prrficieBSdiamcttuni -a litommum 
minima^quac tx pun£o D y m drcuvnfcrehnam ca- 
dut.Q*jsrc angulus DBA>> roaior crit angulo DAB) 
cino fTnon eft fiatq,.angulus BAEyatqualis angulo 
DBA,& fecer rc&a Afctfcftam BFSprodLAam m £• 
Dico E,efTe centrfi circnli cuiub fegmc&u?ai ABC. 
Dufta cnim refta EC,exiuu latfra AD, D£> l«an- 
guJi ADE>*qualiaiatenbusCD, DE^tuanguii C 

DE &c anguliconicntftxe&A c Q^are baftsEA,EC> 

G 2 «equa- 
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«qualeseront iEft autcm & EA,*ifaaIisipfi F8» 
quod anguli EAB, EBA, asqualesiint* Igitur trcs 
jOinest EA,EB,EC,#Quales erunt, *ac proptereaE» 
centruerit circuli ABC. quandoquidem ex E, pki- 
*es quidus reft$ $quai& cadunt ii* circufcrentia* 

XAe<wm* 23. Propofitio 26. ln &(]ualibuscircHlis,*(]UA* 
lcs ahguli Aquatibus p.eriphcrys infiftunu Jjue *d ccru 

trityjmc ad ptriphcrias caojiituh infifiamk 

*. * 





» 

IN circuKs Jequahbus A BC,D EF,q aor 11 m cenua 
G, conftituti fint prinm ad centra angulirX- 
«quales AGC, DHF. Dico petipherias AC^DF, qui- 
faus infiftunr, fiucfuper quas afcenderunt N cflV a- 

3uales , Sumanrur enim in peripheri js ABC, DEF, 
uo punfta B, E, *d qua rc&ie ducantur AB ? CB >D 
E. FE, conncftnnturque reftsr AC,DF. Quonia lgi- 
tur a a-ngaJi B, &c E, dimidi j fnnt anjualium angu- 
Jorum G,fc H,- erunt# ipfi squales lntcrfe.Qusuc 
ex.dcfiniuoae fcgmeuta ABC> PEl', fimiha ecunr. 



Et 



c y. «eu a .10. trr . 
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f Etfquia latera ACGCtri&guli AGC,*qnaIta tunt 
: lateribusDH,HF,trianguli DHF» propt^r ci rtuloru 
i iqualitatcmj & angu!i,quos conrinent G,Hi*qua- 
I les, cx hjrpOihe% b erunt bafcs A C, DF, Jtquales, - 
Cum igihir fegmenta fimilia ABCDEF Gnt fuper 
lineas aequales AC* DF,r erunt ipfeiiitcr fe xqua- 
» Jia Quateficcirculisfcqualibusdemantur, rem» 
1 'nebunr, & fegmenta AC,DF,inter le «quaiii* atq$ s 
adeo peiiphcrix AC DFz Qucd eft propofitum. 
ASint dcindc ad pei jpherias conftkuri duo anguli 
* srquaies B,& EiDicorurlus,peripheria3 AC,DF>fu- 
per quasafcenderunt, etTe «qualcs Erunt enim^vt 
prius.fegmenta ABC^DEF^fimilia Gum igitur fint 
fupcr «qua^es lineas ACDF;,(cufn emm anguli p. : 
H, arqualcs fint, d quod finr dupli anguloru a^qua^ 
liunt BA E; cruut,vr prius,rettx AC,DF,a:qualei/ 
e erunt ipfa ir.cor fe fcquaha, Si igkur a circiuis ar«% 
qualibus detrahantur, rcma.nebunt & fcgmcnta 
AC, DF»atqualia. In sequaiibus, itaquc circulis, 
qualeianguii, Scc Quod crat demonftranduou 

Theor.T^. Vrofofarj. In AOjualihus circulis* angvfi* qui 
% aquaiibus ftrifherijs infiftunr f funt intcr c x<j:iales% 
,/iuc ad ccntraf fine ad ferifherias conftituti infiftant* 

IN circulis sqtialibus ABC,DEF,quor5 ce>ra G, 
H.infiftant pnmu anguli ad cetra AGC& DHF . 
xqualibus peripherijs AG,DF Dico angulos AGC» 

G 5 & 
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«quaieserant ; d Eft autem & E A > a?xjualis ipfi FBt 
quod anguli EAB, EB A, squales fint • Igitar tres 
JUnez E A,EB, EOarquales erunt, e ac propterea E» 
centru crtt circuli ABC. quandoquidcra ex E, phi- 

res quiduac rectc equales caduntia circufcrentia* 

^ # 

Xbeorema 23. Propo/itio 26. ln £(jualibus circulis^cjua^ 
ics antjili ACjuaiihi.: pMriffertjs infiflunU Jjuc ad cttu 



IN circuKs ftqualrbus ABC>Z>EF?qtioriim centr* 
G } H, conftjtnti fint prinm ad centra angulirX- 
«quales AGC>0DHB. Dico peripheria* AC, DF> qui- 
bus 1 ufiftunt, fiuc fuper quas afcenderuntv i-ftc se- 
ouales / Sumanrur enim i n pcripheri js A#C, DEF? 
duo pu r.fta B % E> ad qua re&ac ducantur AB, C B D 
E. FE> conneftnnturque reft* ACDF , Quonia lgi- 
turianguJi B t & E, dimidij fnnt a^qualmm angu- 
lorum G*$c H; crunt& ipfi arquales lnterfe.Quaie 
ex dcfiniuoae fcgmenu ABC, DElf, fimiha er*mr. 



tra+fiuc ad peripherias confiituti in 




— 




Et 

— rr - * 
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Ewjuia latera AG,GC,triaguIi ABO«tjna!iaiunt 
lateribusDH,HF,trianguii DHF> prop&er circuloru 
squalitatem; & anguli>quos conrincnt G*H>arqua- 
lcs, ex hypotheivf b *runt bafes A C, BF, aquales. - 
Cum igttur fegmenta fimilia ABODEF fint fupcr 
lincas jequales AC> DF> c erunt ipfe intcr fc sequa- 
Ita QuaYe fi ircifculis fcqualibus demantur* rema* 
'nebtinr, 8cfegmemaAC»DFttnter le arqualiii atq^ 
adeo peiipheria? AC. DF: Qucd efi propofitunr. 

£int dcinde ad pei ipherias conftituti duo ansuljl 
atquale« B,& E,Dicoiurlus,pcripherias AOCF.fu- 
per quasafcendcrunt, efTe «equalcs Erunt enimjVt 
prius,fegmenta ABC^DEF/imilia Gum igitur fint 
fuper arquales lineas AC\DF;.fcum enlm anguii G., 
H, arquales fint, d quod fint dupli anguloru a:qua~ 
■luin* Bjflc B: cruut,vr prius,reftx AC^DF^qualej) 
e crunt ipfa i ntcr fe aquaha. Si igkur a circulis 
qualibus detrahantur» rcma.nebunt 5c fegmenta 
AC, DF»atqualia. In stqualibus, itaque circulis, 
qualcsangulVSfc. Quod erat dcmonftrandum. 

Theor.l^. Propofl**j. ln aefualibtij circulis* angxti* <jni 
Aqualibus ftrifhcrijs injifttinr> funtinter fe aqnales%. 
jiue ad ccntrat Jiue ad ferifberias conftituti inftftant • 

IN circulis «qualibus ABCDEF>quorS eg?ra G % 
H.infiftam pnmu anguli ad c€tra AGC>& DHF , 
acquaiibus pciipherijs AG,DF Dico angulos AGCi 

Digitized by Google 
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^HF>*<Juaies efle.Si cmm. aon tutit *qual< 





«j ueles Cum rgnm pcripheria AC, sottalfi pona- 

■««nt ergo angoM a G C\ DHF, «qualc* . 

AV DF, ang-uTi B, &t adpcripherirs; «uos rurfus 

pe Se £ A? ?r * q " 3 " <^ a '«™P'Wrunt 
eft Ifnri- A c' x< ? Ml «'Pa« & tottrm quod 
eft abfurdu . Sunt ergo |nguli ABC»DEF, «iuale* - 

S,"' s ' n ™«'3cc. (^oddeirioflflrandu erac. 



4 4* 
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maiorem peripheriam A B< arqualem cflemaiori 
DEF»& minorecn AC,irunon DF.Du&is cnim rc* 
ais AG, GCfDH HF>* erunt latera ACGGtnansu- 
K aGC» cqualia iateribus DH.HF. trianguh DHF # 
Ponuntur au.cm fic bales AC»DF> sqtu'Ie$ . Igitut 
•* anguli G» \ H, «qualcs crunt Ac propterca pc- 
riphcri;r ACDF,quibus infiltunr^ acqualcs erun«$ 
quaeablataE ex to is arqualibus . rcliiu^enretiarr* 
«qualcs ABCt DEF« Ia acquahbus e rgo circulis £• 
■quaies rcdx lineac» &c. Quod crat dcinonftrandtk 





Thcor. z6. Prrfp'. 2 >,*ln aqualibuj circkli$*'*qudln 

peripherias , aquales reQa linea fuhtendunt. 

■ 

I N circulis cifHem fcqtiahbus ponanrur tfcfiiales 
pcripbcri* ABC DEF; Item AC, dc DF. Dtco 
reftas AC>DF» qa* cas fubtcndunr, c fle squales . 
Du&is enim Utieis, vt priu%erunt latera AG* GC> 
trianguli AGCr»quaIia lateribusD H H F,'trian- 
guli DHF. Sunt aurcm & angul? G, H, a atquales, 
ouod «qualibus pcripherijs AC, D F, infiftanr. 

G 4 Igitur 




— 



b 14 rer. « »7. icr« 
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fltgitur b bafes AC, DFi «quales crant * In arqualK 
bus crgo circuhs, «quaicsperiphcrias, 8cc. Qupd 
-cratoftendendum.. 



Tbeor. 4. Tropofitio $Cr. Datatb periphcriam bi- 

fecare* 




S ltp^ripheria ABC, fecandaWa- 
riani Ducaiur refta fubtcndcns 
AC/qua diuifa hifarianUn D- eriga» 
tui pcrpcndicularis JD B. qusc peri* 
pherum ABC, bifariam fccabfttki B. 
C Du&zs enim re&is AB> CBtcrunt Ja- 
te a AD>RD> nanguli ADB^qual alateribusCD» 
DB.trianguli CDB: Snnt autem & anguliadD* *• 
qualcs, nepe rcfti. Igimr a &c bsfes AB;CB f *qua- 
les cruntj/w proprcxca b pcripheriaf ABXBtCient 
aqualcs . D Uam crgoperipheriambifariamfcctti* 
xnus. Quod crat faciendum. V 

ZTheotAj. Propof$ r. Itf, circulo angulus, fuiin fomiciu 
culo* reffus efi : fuiautem in maiore fegmento^mintt 

• rcfto: fui vero in minore fegmcnte&taior *ft reffo. Et 
infUper angulus maioris fegmcntHrefto fuidem maior 
ejt : minorieautem Cepnenti angulus f minor ejt retfo. 

Ijf^uii cntm ABC, cuius cciurum D,di amctcr 
1 a o A A C« conftituatuiquc tn lcmicircolo angu- 
lus ABCj cxiftctqac angirtus B A C» in maioxi Icg- 

, mcnto 



b 1*. tcr. : 
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memo CAS. Conftituatur quoque in CEB>mineri 

fegmcnto ^ngulus BEC. Dico 
amjulum A B C , in femicirculo 
rc&um efle,- angtilu vero BA C+ 
in maiore fegmento ,'mintftem 
}x icfto : & angulum B E C, in mi- 
non fegmento , maiorem refto » 
Item angulum maioris feg- 
mcnti comprehenfum reftaBC f 
& penpheriaBAC, eflercftomatorcm . Atangu- 
lurn minoris f gmenti comprchenfum rcfta BC>& 
peripheria BECretto minorem.Ducaturenifn re- 
fta BD, ad centrun), Sc extcndatur A B in F. <^up- 
ciam igrttir relt* DA>DB atquales funr, a critan- 
gulusDBA^&ntfuloDAB «oualis . dem ratione 
«•U angtilus DBC, angulo DCB. cequalts. ideoqtrfc 
totus angulus A BCTduobus angulia BAC>BCA» x- 
qualis erit . b Eft autem & angulns FBC, cxternus 
eifdem duobus intcrnis angulis BACBCA. in tria- 
gulo ABCt «qualis • Qy?re aequales crunt inter fe 
anguli ABCt F B C > ac proptcrea vreratie reft js . 
Rcftus igitur eft angulus ABC,quod eft primum. 

Quoniam vero in tfiangulo ABC,c duo anguli 
ABCt Sc BACt funt duobus rc&is minores j Ec efl^ 
angulus A B Ctoftenfus reftus: Erit angulus B AC; 
£n fegmeto maiori» relto mtnori;quod eft fecundu» 

RurfuSj quia in quadrilatero ABEC, in- < 
tra circulum dc(cripto f d duo anguii oppofiti 

BAC» 






BAC, & BECfutir duobusrc&is £qualc$ i E taa* 
gulus BAC.oftenfuscft reftominor: Erit BE C 
angulusin fcgmento minorc* rcfto maior > quod 
cftrertium. \ , , 

(^artumpatetexdemonftratis, anguiis cnim 
fcgmcmori/ni; yel addit* vcl dctrahit rcfto # 

Theorema 28. Tropo/ttio $2. Sirirculum tetigeritjili- 
. quaretfa Unea* a contaftu atitem frqducatur tpm* 
* #4/» rr#a rYni* circulum fecam : ^ingutt^ <juos ad 
contingentem facihzyualcs funtijs, quiin alternis 
circuli ftgmentis con/tftnnh angutis. 

" Angat rc&a AB, circulum 
CDE» in C. punfto,a quo 
ducatur re&a,CE» dimdcns cir- 
culunvia duo legmema.in quU 
bus fiant angaliC G E, C D £ . 
Dico anguium ACE * a:q ualcm 
cflc angulo C G E» in alte^no 
'iegmento s & angulum BCE, 
angulo C DEt in alterno quoque fegmenro . Du* 
fta igitur rcfta C F» pcr centrum* connc&atur re- 
£ia EF: * eruque CF* pcrpcndicularis ad AJB. & 
anguliis CEF» re/lus * ac propterca rdiqui anguli 
"ECF, EFCt «quiles crunr vni rcftq » vt angulo ro 
^o ACF» Dempto ergo cemrauniangulo ECF^crit 

TCliquus ACE, rcitquo CFE> nrqualis : c "Eft autcm 
angi lo CFE. xqualis quo^ue angulus C GE« cum 
irtctqi fit in fcgrocmaCGE. Qyarc aug u I u s ACE» 

anguIo,oogii 



fjler T 'ertiut.^ I0£> 

anf flto CGFi «qualis crit. Qu,oniamvt ro in qua- 
drilatero CDEG> duo d angult CDE,CGE, daobus 
funt reftisaequales : «. Sunt autcm & duoaaguli 
ACE. BCE.duobus rc&is arquales i fi aufcrantur 
xqualc$ an^uli A C E» CGE, rcmancbit aagulus B 
CE, anguJo CDE arqualrs . Si circulum igitur te- 
tigeriialiquarettalinea* a contaftuautcm, &c. 
Quodcratoftendendu» • ; ■ < * 

f>fobl.$* Fropofitio 33. Sufer ddta refra linea defcribi- 
IC jegma\tnm circulr* quod cafiat angulum Jtq^a- 
x Um d&to anguh reftiltneo m v 

A D punftumA, fiar 
angulus DAB , .r- 
qtFahs angulo C> acuto ; 
& agaturad DA pcrpe- 
Idicuiaris A £» qua: cadet 
fupra A B.^ptat deinde 
angulo FAB>*qu*!is an- 
guInsF^A fcc^j&e BF, 
rcdtam<LE, inF A Erunt 
igttujr tcCkx FA FB> *qua 
x Ics. Qiiace fi centro F* & 

inferualloY A>circulus defcnbatur AG8 , tranfibit 
is pcr Bv Dicoighur angulum ifrfegmcnto A G JfjT 
quod d^rcrfptutneft fuper AB, efTexqualem an- 
gulo C.Fiat eniin angulus in #<lo fcgniento AGB. 
Quia igitur AE»P*rccptrii Fffransit>& ei pcrpcn- 
duularis cft *D A, tanget DA,refta circulum in A» 

pcr 




,vvc< 



\ 
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pcrcorolI.prapof;i6.huius Jib. Q^aprdjfcer fran. 

■^uIusDAB, hoccft,aa- 
■gulus datus C > xcjualis 
crit angulo G, in fcg- 
tnentoalterno AGB 
I Si vero fit anguim 
datusH, obrufus . Fia 
rurfus angulo H, * qu i- 
Hsangutus IAB*& a§a- 
turad I A, perpendicu- 
iaris AE,qu# fupra AB» 
cadet. Reliqua omau 
funt. vr prinp, dcfcripqpmque erit fuprr A B^ feg- 
menrutr, AKB>tn quo^ngulus k, «qualis eftangu» 
lo dato obtufo l H Nam angulus I A B> hoc cft, an- 
guIusdatusH, c xqualiseft angulo k, inaltcrno 
jegmento Al%B. Eadem cnim cft demonftratio. 
Itaque fupcr data refta linea defcripfimus fcgmcfl- 
tiiro, Sci. Qvpd cffiticndumcrrat v: : 

■ # y 

Vrobl.6. Pr*p*r*l+ dato circulo fegmeritvm ahfcinie* 
rt capiens angulnm x<judlemdato angulo reftiline*. 

DAtus circulus fit ABC a quo aufcree oportcat 
fcgmentum , in quo angulus exiftens aequa- 
li^fit dato angulo D. * Ducatur refla £ F» tangcm 
circulum in A- Fiatdcindc angulusFAE , atquali* 
aogulodato D. DicoigituranguliimACB.in fcg- 

mento 



iuttu t 
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lento ablato ACB> arqualem efle dato angulo 
f J6 Eftenim AangumsFAC, ?qul- 

lis angulo B> in alterno fegmg- 
to ACB* Cum ergo angulo 
datoD» fa&uifit aequalis an- 
gulus FAC> crit quoque angu- 
JusB? angulo D> «cqualis. A 
dato ergo circulo abfcidiraus 
fegmentum ACfii Scc, Qnpd 
erat faciendum • . 



eoremarq* Propofitio 3f # Si in circulo dua refta, /i- 
nca fefemutuo fecnerinty rcftangulum comprchcn- 
fum fiib fegmentisvnius, aqttalc eft ci,<juod fubfcg- 
mentis alterius comprehcnditur, rettangulo* 

SEcct CD?tranfiens per cetrum 
nftam A Bj non bifariam. Se« 
cetur ergo AB>bifariam in G>du- 
canturque reft* FG> F B> critqi 
Jk FGtperpendicularis ad AB.Quo- 
£Aniam rcfta C D, diuifacft bifarii 
in F> & non bifariam in Ei erit fa*» 
ne reftaagulum fub CE> ED» vna 
n quadrato reftac FE> 6 squale quadratc rett» 
> hoc eft> quadrato re£tec F B : Eft autem qua- 
rum xt(kx FE, f ^qufcle quadratis rcftarum 
GJE, & quadracum rc&» FB*atquale quadratis 
arum FG, GB>erit quoque re&angulu fub CE, 

E D, 
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D> vna cur&quad*atis ie#arum FG. GE* zquafc 

quadratis ic&arun* FG>GB. Deni- 
proergo coinuni quadrato icftx 
FG, reman^bit > rc&angulum fub 
CE, tp, v na cum quadrato rcftx 
)a GE>*qualcquadratoieft* GB. 
$A itqui etiam reftangulu fub AE, 
fc B, vna cum quadrato reitac G E» 
d cq u alc cfl eidem ajia4rato rcft$ 
G B: propterea quod re£a A B, fe<ta cittHfariain 
" in G, & nonbifariam inE. Igitu* rtftangulu fub 
C E, ID vnacumquadiatoreftaeGE, squalccft 
itftinguJo fub AE, E B^vna cum quadrato eiufdc 
rtft? GE. QuareabJatocommum quadratoicftx 
GE, xcn*a"ncbit reftangul.urp fub C£, E D, aqualc 
leftangu Jo fub AE, £B. qucd eft prcpofitum . 

Quodfi neu rapcr ceritrutn tranieat > fincvna 
ilJarum bifariam diuidatur, fiuc ncutraiacilfc fcie 
ccdemn ediofier deniOnltia.no ;.vnd«cum non fic 
noua difl&cultaj, aliud non addo, fi igitui in circu- 
lodu*JUneae, &c. Qupd4emonftrandui» «*au 



Theor. 30. Prtftfiti* 36. «S7 mr* circulum fum*t*' 
punQum aliauody al cotjue in cniulurn ca.dant du* 
tttlx ItMCMj fjUATuTn nltcra tjuidtm circulum fcceh 
*luiAvcrQt6ngat: Quud fut* Wa jccantc , & cxtc* 

riu$ 



4 .CwUti. 
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raus inttr punftum* connexam peripherUm afium* 
pt* coinprehenditur*tc&angHlum, aquale crit ei» quod 
4 t*ngent* dejcril/itur 9 quadrato., ' v 

^ Xtraiirculum A B C, punftum fumatur. D i. 
^0 quo linea ducatur DA> fccans circuluro in C*. 
linea D K, cixcuium tangcns in B. Dicoreftin- 
jlum fub DA, DC> acjuale efie quadxato refta: D 

. Traufeat cxxim UAo lecans vtcunquc.Diuifa er- 

go AC> bifariam in Rducantuc 
refts EB>EC,ED EF:ciitq; EB» 
ad B D , p e rpcndic ular is } b &c 
EF, ad AC. Qupniam igitur C 
A,diMifo*ft per atquaiiaio F,3c 
ciaddita rcfta CD,c crit refta- 
gulum fub Dj\,DC vna cu qua- 
Ifltt* jre&X CF> *quale quadrato rcft* DF Addi- 

0 igitur cownwni quadxato reftx F£, crit reftan- 
;uluin..fub 1)&> DC* Vaacum quadratisreftjrum 
^FEj^qualcquadratisrtftarumD?; FE: Eft 
nuenv quadxatis reftuum C 5; EEi Axqualc qua- 

1 atum ieftx E C > ideoque 6c quadiatum reftx E 
8> Et c quadraus /tfUfUfn $F, F£> z.quale cft qua-. 
dr*tum.«cft£ DE . Qoare rcftangulum fub DA» 
DC # ?na cum quad/rato reftap EB, atquajc crit qua- 
dra* reft* I/£\ Cum igitur quadratum rtftx. 
I)E, / xquak lit, q^jidraus reftarum PB, BE.. 

4. crit 
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tiit & reflangulum fub DA ,DC>vpa cum quadiato 
*efts E xquate quadratis reftarum DB BE> Ab- 
lato crgo cuir muni quadrato f eftar BE, remanebit 
icftangulum fub DA, D C. quadiato reftae D B>«- 
qualc : quod cft prcpefitnm . Sj igitur cxtra circu- 
lum fumatur punftum aliquod, &c. Quod erat dc. 
monfirandum • 

Tbecr.$x. Propef^y, Si e$tra tirculum fumatur fun- 
8um aliqucd^ ab eoqhe pan&o in circulutn tadant 
duk reffa linea y quamm alttra ciiculura fecet,alter* 
in eum incidat > fii auiem>qu*d fub nta fecante 9 & 
txtcrins inter puntfum>& ccnuexam pcripheriam jj- 
fumpta> comprthfnditut refrtingulum, aqualc ci%c^ktd 

• *b incidente defcribitur, guadr*tQ § Incidens ipfacir* 

- culum tanget 9 . 

» 




Exp 



Jftra circulum ABC/co» 
s centrum E* punftum 
fumatur D, a quo ducatur rc- 
fta DA> circuium fecans in C 
A &uftaDB) incidens incii- 
culum ad punftum B f 4itquc 
re&arguJu fnb DA,DC, $qua- 
Je quadrato reft^ D B« Dico DB, circulu tangerein 
B<* Ducatui < n.n; DFoTangcns circuluw > & iungi- 
tur xcdlc EE,EF.Quod DA,fecans r;6 tranieat pcr 
ccniru Esiungai ur quocjiie nfta EE.Qiionia igitui 

ie- 

a 17 tc% ~ 
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ftangulo fut> DA,*DC * fc*qualeeft quadmt 
Aac tangcn 1 is DF^ Et cidCm rcftangulo fub DA> 
C, sequale poniiur quaararum nclt DB: erunt 
ladrata re&artrm DF, D B, interic «qualia/ idco- 
ic & rcftx DF,DB, tqualcs inter fc erunt , Ita- 
*«e quia latera D F, FEj trianguli DFE >zqualja~» 
int lateribus DB, B E, uianguli DBE, 8c bafis D 
, communis e crunt anguli DFE, DBE , «qualcs « 
^lt^ui angulus DFE , reftus cft , qucd DF, drcu- 
lmtangat. Igitur & anguJus D B E, re&us cnt # 
^uaptopter pcr coroll. propof, 16. huius lib. D B# 
irculum tangetsquodeft propofitum. Si crgocx- 
ra circulum iumatur pun6tum aliquod>&c.X^upi 
•*at dcmooftrandum * - 



» « 
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l T^J Igura reftilinea in figuta rc&ilinpa infcri» 
b; diciturt cumfinguli eius figurar , qu* 

infcnbuur 9 angali fingula laccra cius > in qua 

infcr bitur • tangunt . 
2. Simtiitcrt& figuracircum figuram defcribi dU 

cttur» cum iingula cius» quaecircumfcribirur » 

latera fingulos em$ figar* angulos tetigerint» 

circum quam illa defcribitur . 
$. Fi^ura reftihnea incirculo infcribidicttur, cfl 

linguii cius figurar» qux mfcribitur, anguli tc- 

tigcnnt ctrcuii peripheriam > 
4. Fi^uravcro re&ilioca circa circulum defcribi 

dtcitur» curn fingula latera eius,qua£ circunfcri- 

bt ur f circuli pertphcrjam tan^unt . 
$*«uliccx» Sc circulus in figura rcftilinea in- 



fcribi dicitur, cum circuJi periphfrta Gngula 
lafera tangic cios figunr, cui i wfcr ibitur . 

Circulus aurem circum figuram defcribi dici- 
rur 9 ctrni circuh pcrxpherta fingJiJos cangit eius 
figuratt quam «ircum fcnbit, angulos . 

Rcfta Ir eaincirculo accomtnodari, fcu coa- 
pcan dtcitur, cumcjuscxtrcmain circuli peri* 
phcxia fuerint» 
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P RO BLEM<A 7. P JtOTOS ITIO /. 

/ 

• i ' ♦ 

t * / 

ttardcireulo re&am lineam accommodare aquaUm 
d*t* reStx linca 9 qna circuli diametre nom 

Jit maior • 

» 

IN circnlo ABC, coap. 
tanda (it re <fb linea 
qualis reftac Jinea: datx G; 
q\ quztamen maior non fit 
l diametro-xirculi dati . Cfi 
l enim diametcr * fit om- 
nium re&arum in circulo 
maxima , fi data rcfta diamctto maior fbret, non 
poflct in circulo aptari iJJi vna arqtialis - Ducatur 
crgo diametcr 8 C Itaquefidatarc&aG» aequalis 
fuerit diametro, apcata t cnt B C, iiii f quaJis : Si I 
Tero G t minor fuerit diametro, b abfcindatur B E» 
*quaLs ipli O t & ccntro B , interuallo au tem B E% 
circuJus dcfcnbdtur E A, fecans circuJum A B C,ia 
A . Du£h igitur refta B A»crit ea aptata in circulo 
ABC> x q u a i . s uats rc dx G. c Eft cnim B A,aequalis 
ipfi BE, &G» xqualis cidem BE. pcr conft rudlio- 
nem . Q^arc A B> &c G, inter fe arquales quoquc C- 
runt. tn dato ergo circulo rcdtatn Iincam accenv» 
modauimus, 8cc. Quod Ucicndam crat # 

^ Tbco- 
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>orem* 2> Propofitio 2. 1n 4*to circulo triaugklum dc- 

Sltin ctrculo 
ABCdatq cfe 
kribcdun- tria- 
gulirm «quiaa- 
gultim triagulo 
dato euicumque 
_ _ DEF. Ducatm 

h G H, tangens circulum in A> fiarquc angulus 
B,anguloF,*qualis»& angulusHACangulo 
ue exrehdantur reft* ABtAC, ad circurofcrcn- 
ti vfq* inpunfta B> & C, coniungaturque rcfta 
:. Norf cadctautcm refta AC^m rcftam A B, 
intcr reftas AB , AG : proptcrca qd anguli G A 
i A C, hoc eft anguli F> E, a minnores uint duo- 
; rcftis , b cflcnt autcm duobus re&is squales, fi 
, in AB, cadcrct ; vcl ma»ores duobus reftis , fi 
er A B , AGjcadere. Dico trianguhim ABC* 
rulodato infcriptum > efTe arquiangulum dato 
mgulo DEF. Eft enimangulus C , c squdis an- 
o GAB > & cidcm anguU> GAB, «qualis cft an- 
lusFf Cxconftruftione. Quare anguliC&F, 
rr fc quoque erunt srquales . Simtfitcf quiSLt 
;ulusB,rf arqualiseft anguloH ACi & eidem 
;u!o HACi srqualis cft, per conftruftionem» 
;ulus E, crunt etiam angu/i B E , intcr fe a> 
ilcs • Cum igi tux dno anguli B > 6c C » triangu* 

v H $ H n , 

■ I I 11 I 
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H ABC,atquales finr duobus-anguIisB. & Rtrian. 
gnli DtF. e erunr quoque reliqui anguli A, & D. 
aequales. Aequiansulum eft ergo triangnlum. A 
BC, rriangulo DFF. Qjare i„ daroeirculo trian- 
gulum dcfcnpfirBus.&e^ Q^od faciendum erat. 

ProbUma 5. Pr*po/ith rirr* circulum tridtk» 

&!m defcribch d^rriApgulo ^Hiangulum 

v Ircacirculfida- 
J> r tumABCd* 

£ ri - y/\ NnTv 8 u * um «quiangu.fi 
^ kyr VJ y \ + ^ aro T riaguIo DEF^ 

i -* ?r od;:ft> iatcrc £ 
F> vtrinqucad G,Sc 
H, fumptoquc ccn» 
tro cireuli I/Iucatur rcfta vtciinquc AI, & fiat an- 
gulus A T B> aequalis angulo DEG> <k angulus B'C f 
angUiO DFH, Demde cx A B,C> cducantur ad AI A 
B I, CI, perpendiculares kL. LM MK> qus circu- 
lum tangcnt in puuftis A>B, C, per coroll. propoH 
16. lib.j. coibuntquc inpun&is K, L,M. Si enim 
ducerctur refta AC, ficrent dao aaguli k ACkCA* 
duobus reftis minores > ae proindc A K> C K, coi- 
buntt &c. Nam refta hxc dufta A C> caderct fapra 
rc&as A I, C I, quod hx anguium conftituanr in I. 
Cum cnim fpntium circa I. «tquale fu quatuor re* 
ftis.cx coroil.a.propof. x j.lib.l.hoc cft,auatuor ao- 

m * 
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is ad E, & F> finrqueduoanguli AIB>CIB/Juo. 
angulis DEG,DFH> «quales ; crit rehquu fpa- 
n AIC> rchquis duobus augulis DEF, DFE, x* j 
leracd* Kj minoics funr duobus rcrtis Iguicr 
patium A I C.minuserit duobus rc&ts, ac pro- 
e anguius crii A I C Abas fpaiium lilud ciTct 
tquale duobus re&iSjfi rumirum A1>CI, vnaiu 
am li nean> cofti tuerent, tci mai us djuobus re- 
firelta AX> prcdu&a caderct fupra IC. Cadtt 
ur necelTano AI> produfta infra C I > atquc id- 
d angulus fiet AIC, »d partcs X,& du&a rcfta 
facier cum Ak,Ck,duos angulos minores duo- 
reftis>idcoquc reft? AK,Ck>coibunt iu k.Ncit 
s oftcndcmus, AL>BL,co*r* in L>& CM> 3M>. ! 
[: quia duft* tcQx AB> B C> facicnt cum A L, 
CM,BM,angulos mjnores duobus rcftis Dc- ' 
*ttm eft igitur circa circuiu triangulu K L M> 
i dico efle arquiangulum txianguio DEF Quo- 
1 cnim onuxes anguli in quadnjatero A I B L* 
tles funt quatuor leftis, vt ad 3 2 propof. lib. u 
ifum fujt, flc anguli IAI<> IBL. funt duorefti. 
t reliqui AIB> & L> duofeus reftis *quales. Cfi 
t U & anguli DEG,D£ F, fint duobus refhs *- 
rs; il auferant u r «quales AIB, DEG > remane- 
ngulus L> angulo D E F> «qualis . Fari rattone 
idemus angulu M, xqual* cfte angulo DFE, c 
]uus igitur angulus K » rcliquo angulo D> x- 
15 criti atque idcirco txianguiu KLM,atquian~ 

H 4 guiuin 
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! 9 $ t Prop9fitio$. CircA datum triangHlum tircu- 

Lim.defcribere • 

•Qltcirculus defcrib^ndns cif 
^cadatum triangulum ABC. 
dmidantur duolarcra AB> AC. 
(qux in triangulo rcftangule, 
velobtufangulofumenda (unc 
facilitatis gratia, circa rcftum, 
velobtufum angulum > cjuam- 

uishocnonfit omnino necef- 

irn^fcd duo qua&uis latera bifariam poffint fc- 
) bifariam in D ,&E punftis, cx quibus edu- 
uc DF>EF> pcrpendiculaies ad drtla latera co- 
tes in F, (Q^pd enim coeanc » patet . Nam fi 
a clEetr refta.DEj fierent anguli F D E, F ED » 
>tis re&is minorcj*) eritque Fj vcl intra trian- 
im» velin latere B C , vel cxtra triangulum - 
antur rcAae FA,FB.FC. Quoniam igit ur latera 
DF> trianguli ADF>*qaalia,funt latcribus BD, 
trianguii B D F>& anguli ad D, re&ss a erunt 
s FA» FB, f quales . Eodem modo erunt! F A t F 
quales . Cura ergo tres reft* FA» F8»FC, fint 
iles y circulus defcriptus cx F, ad interualium 
tranfibit quoquc per punftaB, & C. Circa 
mergo triangulum 'circulum defcripfimus^. 
d.erat facicndum.. 

Pro 
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116 EuclidisElem. 
guium triangulo DEFCirca datttm ergo circuliim, 
&c Qjod cfticiendum crat • 

Froblem.^ Propofitio 4. ln dato triangulo circulum 

infcribcrc • 

i. • • 

Slt defcriben- 
dus orculus 
indato triangulb 
A B C . Diuifis 
duobas ansulis 
ABC, A C B,bifa- 
riam reftis BD, C 
D, qux intra rriangulum coeant in D, ducantur ex 
D* ad tria larcra > perpendiculares D E> D F, D G • 
QjOiiiam i*irur duo an<*uli DBE, DEB, trianguli 
DB E, squnles fuiu duobns angulis DBF,DFB *triS- 
guli DBF, vtcjxjue vtrique ,•& latus BD • commu- 
xie,- * erunt quoque laiera D E, D F, sequalia . Ea- 
demque ratione arqualia erunt latera DF, D^> ia 
trianguiis DCF, DCG * Cum igitur tres re&ae DE* 
DF,DG, fint xquales > circulus ex D > ad interual- 
lum DE , defcriptus iranfibit per rcliqua punfta F> 
& G } tangetque latcra trianguJi in E, F, G> per co- 
xoll propof. 16. Jib. 3. quod Jateraperpendicularia 
lint ad femidiametros DE» DF, DG . In dato crgo 
triangulo circulum dcfcripfimus. Quod cratef- 
ficiendum* 

Vto 
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Propojitiol* Circa datum tiiangulum circ 
Umkdefcriberc • 




•:o|S|fc' 3 tft .oJ -Qltctrculiisdefcribendftscif 

0<*datuinrrianguluin ABC. 
~ " ^ dmidantur duo larera AB, AC. 

(qnx in triangulo rc&anguJc, 
velobtufangulofumenda fiint 
facilitatis gratia; circa rcftum, 
vel obtufum angulum » quam- 
uishocnonfit omnino nccef- 
ferium > fed duo quatuis latera bifariam poffint fc- 
cari ) bifariam in D % &E punttist cx quibus edu— 
cantur DF>EF> pcrpendiculares ad dUla latera co- 
cuntes in F, f Q^pd cnim coeant > patct • Nam fi 
dufta effet ttllz DE, fiercnt angali F D E, F ED > 
duobus rettis minorc**) eritque F, vcJintra trian- 
gulum > velin latere B C > vcl cxtra triangulum . 
Ducantur reftat FA,FB.FC. Quoniam igit ur latcra 
AD>DF> trianguli ADF>seqaalia.funtIateribus BD, 
DF* trianguli R D F>& anguli ad D, rcftiSi a erunt 
bafcs FA, FB, f quaJes , £odem modo eruni! F A > F 
Ci aiquales . Cura ergo tres reft? F A> Ffl»FC, fint 
gquales > circulus dcfcriptus cx ?» ad interualiuin 
FA > tranfibit quoque per punftaB? & C. Circa 
datumergo trianguJum 'circulum defcripAnius^ 

quodcratfacicndum. * 
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116 EueUdisEUm. 
ulum triangulo DEF.Circa datam crgo circulum^ 
ic Qjod cfliciendum cr at • 

troblem.%* Propofitio 4. //1 friangulo circuUm 

. . • - J infcribcrc. 




Slt 
dt 



defcribcn- 
dus circulus 
indato triangulo 
A B C . Di u i fis 
duobus atiguli* 
J ABC,ACB,bifa. 
• riam rcftis BD, C 
D, qu« intra triangulum roeant in D> duc*ntur ex 
jy. ad triala*era > perpcndictilares D E> D I. D G • 
Q2?aiam igitur duo an^nli DBE, DEB, triangtfli 
l&E, aequaltfs funt duobns angulisDBF,HJFB •ttil- 
guli DBF, vt«yque vtriquc * & latus B D , commu- 
fiti * erunt quoque latcra D E, B F, zqualia . Ea- 
dcmqae ratronc squalia erunt iatcra DF> D^> in 
trianguKs BCF, DCG » Cttm igttur trcs rcftae DEt 
DP>DG, fint ae^uales i circulus ex D » ad interual. 
lum DE ,defcriptus tranfibit pcr rcliqua puntta F> 
8c G 5 tangctquc latcra triangu Ji in E, F, G, pf r co- 
roil propof. 16 Jib. 5 . quod Jateraperpcndicularia 
fint ad feniidiamctros DE» DF, DG . I n dato crgo 
triangulo circulura dcfcripfimus . Quod cratcf- 
ficicnd um • ^ 

«2$ punjr 
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PrfW. J. Pr$p*fiti+$. Circa datum triangHlum tircu- 

hmkdefcribtrc . 

•QltcircuBis defcribendtts cir 

O^a datum triangulum ABC. 
dmidanturduolarcr*AB> AC. 
(qnx in triangulorcftangulo, 
^JFm^/ vclobtufangulofumenda fanc 

^ - ~ 1 * I facilitans gratia; circa rcftum, 
W r vclobtufum angulum , quam- 
uishocnon fit omnino ncccf- 
fcrium + fcd dtio quamis latera bifariam poffint fc- 
^ari ) bifariam in D , &E punftis, cx quibus cdu- 
cantuc DFiEF> pcrpcndicularcs ad difta latcra co- 
cuntcs in F, ( Q^pd cnim cocant , patct . Nam fi 
dttftaeffctrefta.DE, ficrcnt anguli F DB, F ED , 
duobus reft is minorc**) critquc F, vcl intra tnan- 
gulum, velin latcre B C , vcl cxtra triangulura . 
Ducanturreftue FA,FB.FC. Qgpniam igic ur latera 
AD>DF>trianguii ADF>«qaalia*funt latcribus BD, 
BF, trianguii B D F>& anguli ad D, rcftiSj * crunt 
bafes FA, FB, f qualcs . Eodem modo crunit F A > F 
iC, aiqualcs . Cuna ergo trcs reft* FA> Ffi> FC, fint 
aquaics » circulus dcfcriptus cx F> ad intcruallum 
#A , tranfibit quoquc per punftaB> & C. Circa 
*datumergo triangulura 'circulum defcripfimus;. 
j Quoderat facicndura. * 

i- . 



' i 
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116 Euctidis Elem.- . 

gulum triangulo DEFCirca datam crgo circulum, 
&c* Qjod efliciendum cr at . 



froblem.^ Propofitio 4. lndato triangulo circulum 

. . <ri injcribcrc . I 



k Q It defcriben- 

4x^T* O dus, ci rcutus 

indato trianguto 




A B C . Diuifis 
duobus an»uU* 

^£ V ABC,ACB,bifa. 

* - >i riam rcftis BD, C 

D, qu« intta trtangulum Cocant in D* ducsrntur cx 
D*ad triala*era> perpendicnlares D E, DI, DO# 
<^2P^i^m igirur duo anguli DBE,DEB, trianguli 
1*6 E, aequalds funt duobus angulis DBF,I}JPB *t*kt> 
guli DBF, vt«jxjuc vtrique ; & latus B D , commu- 
ne» « crant quoque latera D E, D F, zqualia . Ea- 
demqueratrone jequalia erunt larera DF, D^> in 
trianguKs DCF, DCG » Cum igitur tres reftae DE, 
DF,DG, fint aequales > circulus cx D » ad imerual- 
lum D£ , defcriptus tranfibit per reliqua pun&a F> 
& G 5 tangetque latera tfianguli in E, F. G, pcr co. 
roli. projpof. i6Jib. 3. quod Jaterapcrpendicularia 
fint ad (emidiametros DE» DF, DG . In dato crgo 
triangulo circulum dcfcripfirous • Quod crat cf- 
ficiendum. 

Pro 
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1*5. f irca datum triangulum tirc 
Lmkdefcribtre . 




^^^T^-Qltcirconis defcribendfis ct'r 

•^ 2 *^— - dmidanturduoIateraAB, AC. 

(qnx iti tiiangulo rcftanguUs 
velobtufangulofumenda funt 
faciiitaris gratia, circa reftum, 
veJobtufum angulum > quam« 
ttishocnonfit omnino nccef. 
fermm + ftd duo quauis Jatcra bifariam poflint fc- 
cari ) bifariam in D , 5c£ puntlis» cx quibus cdu- 
cantur DF,EF, pcrpendi culares ad dtfla latcra co- 
cuntcs in F, ( Q^pd cnim cocant , patct . Nam fi 
dttftaeflfctrrcfta.DE, ficrcnt anguli P D E, F ED » 
duobus re&ts minorc^) critquc F, vcl intra tnan- 
gulum, velin latcre B C . vcl cxtra triangulum . 
Ducantur tcfat FA,FB,FC. Quoniaro igit ur iatera 
AD,DF> trianguli ADF»xqaalia funt lateribus BD, 
DF, tr ianguii B D F,& anguli ad D, rcfts, a crunt 
bafc&FA, FB, f quales • Eodem modo crunt! F A , F 
C» aiqualcs . Cum ergo trcs reft* FA, F8»FC, finc 
aquales » cifculus dcfcriptus cx F, ad inicruallum 
FA,tranfibitquoqucper punftaB, & C. Circa 
datumergo trianguJum •circulum dcfcripfimus;. 
Quod exat facienoura • V . 

Pro~ 

~ " ■ ■ ■ ■■■■■■» !■ ■ — ■ '» 
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1X6 EuctidisElem.. 
gulum triarigulo DEFCirca datam crgo circulumj 
&c Qjodcfliciendumcrat. 

> < : . ■ 1 




4« Indato triangulo circulun* 
infcribcrc. H 



g It dcfcrrbcn- 



dus, circuhis 
indato rrianguto 
AHC . Diuifis 
duobus angulis 
ABC, A C B, bifa. 
riam rcftis BDt C 
D, qus intta triangulutn cocant in D> ducatntur cx 
D*ad trialatcra , perpcndicnlares D E> D I, D O • 
<^v5iiiam igirur duo an*tili DBE»DEB, trkmguli 
&B E» squalds fum duobus angulis DBF»I\FB *tri J- 
guli DBF, vt^quc vtriqtte ; & bttus B D » commu- 
ne s n erunt quoque latera DE,DF, zqualia . Ea- 
demqae ratrone aequalia Crunt latcra DF> DG* in 
trianguHs DCF, DCG . Cum igitur tres rcftae DE» 
DP>DG, fint «^uales J eirculus cx D > ad interual- 
lum DE ^defcriprus tranfibit per reliqua pun&a F> 
& G 3 tangetque latera trianguli in E> F, G> pcr co- 
roll propof . 16 Jib. 3 . quod Jatcraperpendicularia 
fint ad femidiametros DE> DP, DG . In dato crgo 
triangulo circulum dcfcripfirous . Quod cratcf- 
ficicndum. 



rro 
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P/^/;j- ?Y9f*jiti* $. Circa datum triangulum tircu- 

lnmdefcribtTC . 

^^^ ,r J? ; <>5 >, -OltcircuUisdefcribendftsrif 
BHHf jn * ■ . ^cidztum triangulum AEC. 

'^nKT^sw dmidanturduolarcra AB, AC. 
^ ^quacin trianguloreftangulo, 

vtl obtufangulo fumcnda {unt 
faciiitans gratia; circa rcftum, 
veJobtufum angulum » quam- 
rttishocnon fit omnino ncceC- 
ftd duo quatuis latera bifariam poffint fc- 
cari ) bifariam in D , & E punttist cx quibus edu- 
cantur DF,EF> pcrpendiculares ad difta latcra co- 
cuntes in F, ( Qjpd cnim cocant » patct . Nam fi 
dufta eflet retta DE, ficrent angali F D E, F ED » 
duobus re&is minorc^) eritquc F, vcl intra trian- 
gulum» vclio latcre BC , vcl cxtra triangulum • 
Ducantur rc Aue FA,FB.FC. Qiion iaro igit ur latera 
<<AD,DF> trianguli ADF,*qaaha,funt lateribus BD, 
DF» trianguii B D F.& anguli ad D, rcftiS, a erunt 
bafe&FA, FB, $quales . Eodero modo crunt* F A , F 
<C» aiquales . Cura ergo trcs x$&x FA, Ffl,FC, finc 
aqualcs » ciceulus defcriptus cx P, ad intcruallum 
FA , tranfibic quoquc per punftaB, & C. Circa 
datumergo trianguJum 'ctrculum dcfcripfimus;. 
Qu od erat t aci cndum . , * $ , # . 



a > primL 
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«S SucHdis Elem.. 

trabt.6. rropojitifi 6. Jn ddt* tircuU quadrat*m-\ 

* Htfcribtrc-j . 

Slt tndaio ckculo ABCD,cuius 
centium E, infciibendum 
q uadiatum Ducantur d i / « d i a- 
mttri A C, B D, fecantes fc fe ad 
^ngulos rcftosin reno E, & inn- 
gantur reft c A B, B C* C D,DA. 
Dicc ABCD > effe qu ad rpt um in- 
fciiptum i i dato circulo. Na qai*. 
Jatera E A, EB> triangiT AEB, arqualia funt laicii- 
bus EO EB, trianguh CEB, cqm omnia fint ex cc- 
tioi & anguli contcnti funt rc&i ; r 4 etunt Bafcs 
A B» B C. xquales . Eadem rariorie aequalcs crunc 
rcftx BC, CD; Item rcftsr C D, D A, & rcft*DtA, 
AB (Jmnia k-, . tur latcra quadrilatcri A BCD,t- 
qualia intcr fe funt. Quod brcuius ita conclude- 
inus. Quoniam quatuor anguli ad E>srquales funt, 
nimirum tefti ; b crunt quatuor arcus, quibusin- 
fftunr, a:quales: c ac pxoindc & icftx quatuor 
fubrcnf* nequales erunc • Omnia ergo latcra qua- 
drilateii ABCD, mtci fcxqaalia funi Sunt autcm 
cC&C ahguli rcfti , cum omncs. ln femicirculis e xi- 
Aant. Q^are quadratum ent ABCD, proptercaq,- 
ln dato circulo quadratum dtfcripfimus. Quod 
crar faciendum. * > 

Pro- 
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• • • 

• * • 

?r*M 7- fropo/itio 7. f iVc* datum ci-culum qnAdr** 

t iTn defcnberc^) . 

Slr circa dattim circul ini AB 
C D , cuius centrum E. dc- 
fcribendum quadratum. Ducan- 
tur duas diametri AC, BD, feci- 
r s fe in E,centro ad angulos rc- 
fto«, & per A B, C, & D> cdu- 
ca* tur ad diame r ros hne* per- 
pendic laiesFG,FH>HUG>co- 
euntesin punftisF>H,l G Q^pd .n coiaut AFBF^ 
patet ex co> quod du&a eftr» *\B faciat cu AF, BF* 
duos angulos duobus re<ftis mioore< >• atque ira de 
icliquis. DicoFHIG^efll quadraturn circac rculi 
datum defcriptum Cu cnim anguii AEB> FBE» fint 
rcfti,, * erunt FH.AOparallchT,- fimiliterquc er unt 
GI,AC>pafalle!*.> Qu^re & FH>GIparalLl;e crut. 
Eode modoparallela: erunr FG HI. Qjonii igitui 
parallclogrammu eft ACHF> c crunt latera oppofi- 
ta AOFH>*qualia,& anguli oppofiri ACH, AFH a:- 
quales:.Sed ACHeft reftus.lgitur AFH reflus crir. 
Eadem* ratione oftendcmus angulos H, I, G, reftos 
eflc, & latera HI> lG,GF>zqualia eflfe diametris B 
D, AC. Qj£^re cum dirunetri fint <TquaIes,erunt &c 
quatuot latera F G. F H, H I 3 1 G> a:qualia, ideoque 
FGIH, quadratum crit; cuius quidem latera circu- 

lum tangunt, pcr corollarium propof.i6 lib 3.Cir- 

ca 





dcfcribere . 



I** v EucliditVAem. 
cadatum igitur circulum quadratuni dcf c np6- 
juus. Quod erat cfficicndum # I r \ vT 

TroMema^ 8. Propvfitio 8 # im quudtttu tirenlum 

• - • 

A Qltindato quadrato ABCD , 
»3 infcribendus circulus . Du 
uifis Iateribus bifariam in K, F, 
j£ G> H, ducantur refta: EG, FH, fe^ 
cantcs fein I. Qupniam i&itur 
J2> An, BC, reftx squales funt, & 
parattelar, erunt, & dimidi* ea- 
! f ruMi A h> BF, apquales , & parat» 

Jel*. 4 Quarc & A B paralida eft, & arqualis ipfi F 
H. Eadem ratione erir DC, parallela>& «equalcs ei- 
Jcni FH Iremque rcft* AD> B C, parailcl* erunr, 

^pfi EG « Sunrig ruj oarallelopiamma A 
IB f CI,I D.ideoquc rcdz IE,IF,1G,IH, sequales 
jrunt reftis AH.EB, DH, AE; Sunt autcm h* mtcr 
" squalesjcum fintfemiflcs *qualiu A D , AKi&c 
Quarc & reftx 1E,IF.IG,IH, scquales enit, ac prop- 
terea eirculus defcriptus ex I , ad interuallum 1S , 
tranfibit quoque per punfta F> G, H, qui cum con. 
tingatlatera AB,BOCD,DA.percoroI. propof.16. 
Iib.j. b q U od anguli ad E,F,G,H, flnt refti, defcrip- 
tus ent in quadrato AC. Indatoergo quadrat© 
«rculum defcripfimus . Qupd efficiendum erat . 

Pra- 
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12 1 



?foblemag % Propofttiog.Circa datum quadratum o>- 

culnm defcribere # 




^ It defcribendus circulns cir« 



ca quadratum ABCD • Duca- 
tur diarnetri AC, BD, fccamcs fe 
in E. Quoniam igitur latera A B» 
^ AD.trianguli ABD «quaha funt 
,i crunt anguh A PD ADB> v^ua- 
les : Eft autem angulus BAD > re&us , b Quare A B 
D. ADB > femireftierunt Simihceroftendemus » 
reliquos omnes angulos ad A>B>C>D» ^flefemire^ 
ftos > & idcirco inter fe «quaies*. Cum crgo angu- 
li EAD> EDA>fintarquales:r crunt rcftr EA , ED* 
gquales • Eadem ratione E A> E B> arqualcs crunt % - 
necnon EB,EC Item ECED . Quare circulus ex E» 
dcfcriptus > mtcruallo E A > trantibit per rediqua^ 
punAaB, C> D> Circadatum crgo quadtatum cir- 
cuium dcfcripfimus . Quod erat faciendum . 

probltma IO. Propof io. lCofceles triangulum conftitue» 
re j Guod habeat vtrumque eorum » qui adbafin 
funt> angulorum» duplum reliqui • 

SVmatur quxuis reftalinca AB qtl* a diuidatu* 
in C> ita vt re&angulum fub AB,BC> «quale ilc 

nuadxato rc&x A C . Deinde ccntio A > intcruallo 

vero 

»JS* 9*** jitH 1 » ■ P CI » 4 1U tt€Uu o 
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vcro AB circulusdcfcnbatur, in quo fcaccommo^ 

detur r< £i B D, $qualis ipfi 
AC, iungaturquc refta A D. 
Q^onia ante r<£tz A B, AD, 
squalcs funt • eift tnangulu 
AfiDt lfoiceltjs D coytrum- 

3ueangulorum ABD, ADB, 
uplu cfle reliqui anguJi A 
Du&aenim rcftaC 13, cde- 
. -< . . ^ r . fcribaturcirca triangulu A 
CDfCircuIus DCA Qjjpnia igirur rc&angulum fub 
AB BC $quale cft quadrato rc&a: BD,Sc refta AB, 
lccat circu-u DCA, d tangct rcfta BD^cundc^ircu- 
lum ©CA,tn D.Q^ateanguIus BDO r xqualiscft 
angulo Aiin alterrto fegmentoCAD.Additc igitur 
• communi CDA, ent totusangulus A DB, acqualis 
duobusanguJis CAD,CDA: Sed hscifdem /^qua* 
Jis eft ctiam angulus exrtrnus BCD.Anguius crgo 
£CD, aqualis eric angulo ADB> hoc cfty angulo A 
BD, fcum ABD,ADB, squaics fint i ac propterca 
h reitx CD>BD,*quaJe* exunt:Eft autcm BD^cqua- 
iis pofita refts AC Igitur & CD. ipfi CA> «qualis 
crir,- i ac propterea anguli CAD, C D A, arquales • 
Anguius igitur ADB.qui acqualis oftcnfus cft duo. 
bus angulis C AD, GDA» du r Ius crit altcrius corfi, 
anguli nioitrum A. Qnarc* & Angulus A B D,d<J- 
plus erit eiufdg anguii A. Ijofcelesergo trianguIS 
conftituimus, habcns,&c. quod cut cftictcnduro. 
t _ 

4.40414 <$*^^i7.ia,cit.ccr % f|i,pri,j $ .pahd prui5.p i. 
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trobLtl. Profo/itio n. In dato circulo, penttgonxtn 
^uiUter^m > *<jman£ulum infcribere . 

O Icindaro circu- 
O lo ABCDE, in* 
lcribendum penra- 
gonum xquilaceru. 
& fouiangulum. a 




Conftrua ut trian 
gulum Ilbfceics F 
G H, tra vr vrerque 
anguloru G, H.du- 
plus fit rcliqui F> & 
iircirculo b infcriba 
tiu triangulu ACD^squianguIum triangulo FGH. 
3c vccrquc angulorum ACD, ADC, t biVarjam di- 
uidatur reftis CE,DB»atque rcftx tnngantur A fi, 
BC,CD>DE*EA.Dico pencagonum ARCDE, incir- 
culo daco infcriptum, clTe «quilaccruoi , 5c *qui- 
augulum. Cum cmm vcerque angnlribm ACD,A 
DC, dupiiU fit anguli CAD, & diuifus bifariaseruc 
qutnqae aagult A D -M-D C, GAD/DOt, FCA* 
^quales. d Quat e arous AF> BC, CD>DEt*fcA, ft p^c 
quos afcederunt,atq, ldcirco e arrcft ? AB,Bt >CU 
I>E,EA> arquaics erunt . Aequilacerum eft igituc 
pentagonu AfiCDE: Rurfus,qui a arctrs AB, ED, x+ 
quales iunt, addito comuni BCDficnt ?qualcs AB 
CDiEDCB./Auguii crgo AED,B A E,d ; ci is arcubus 

infiften» 
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litfcntes sequal^s erunt. Eodem mcdo squales e- 
rant cuihbet hofum atiguloruft. rdiqui anguK . Irt- 
fiUuPtcnimxqual^bus arcubis» quorum linjtuli 
cx ternis arcubus acqualibns coponuntur. Aequian 
Sulum eft crgo pentagonum ABCDE . Quare cum 
& squilaterumefle fit oftenlum infcriptum crit 
dato circulo pehragenum ?quilaref um, Sc «quiaa- 
gulum : Quodfacicndum crar. 

VrobUm.V. PropoC.iT. Circadatum circulum >t mUgu 
num *yuiUterur»* & ^afangulum dejcnbere . 

SI t circa datum circuhrm 
ABCDE» dcfcnbendu 
pcntagonum zquilaterum» 
& arqirianguium . a tnftri- 
batur in co pentagonum 
«quilatcrum » & xquian- 
gulu m ABC DE, dc ex cen- 
troF> ducantur rcdte FA> F 
B,FC, FD> FE» ad quas du- 
cantur pcrpcndicularcs G 
H> HI, Ik, KL, LGi cocuntcs m G,H ,L K, L. Cuin 
cnim anguii GAE*GF A » duobus um it&is nn.no- 
jc$» prxrcsnimirum angulorum«&orum FAG> F 
EG, b c oibunt ie£tx AG ,E G> ad partes G, &c iu dc 
- Etquia ipfc t^aginH.circuIum pcr cc roJl, 




propof. 16 Jib. 3. ciit defcrip^pefttagoivuGHIkL. 
circacirculum 3 qubd dico effc a^uilan rain atquc 
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Squfangulnm. Duftis cnim rcftis FG,FH,FI Fk>F 

X , erum quadrato xtclx FH,c xt]ualia tam oua- 
d?ata reftarum F A, A H, quam reftarum FB BH • 
Qjiarc quadrata redarum FA,AH, acqualia crunt 
quadratjs reltarum F B»' B H Dcmptis igitur qua- 
dratis sequaiibus rcctarum «qualium F A» FB> re- i 
manc bu n t quadrata rcftarum AH , B H , atqualia ; 
ideoquc & rcdap AH>BH, squales crunt . Quodc- 
tiam conftat ex coroll 2.propof. ?6 Iib»s . cd AH, B 
H, ex eodcm pu nfto H» ducantur circnliim tangen- 
tcs inA, & B . Quoniam crgo latcra A F > F H* 
trianguli AFH,arqualia funtlatenbus BF >FH tria- 
guii BFH Eft: autem & bafis AH, bafi BH/tqualife 
?t oftenfum cft d emm anguli AFH, BJ H> a:qua- 
lcs . Igitur e & anguli A HF, BHF . Duplus igitur 
tft angulus AFB>anguJi BFG, & anguius AHB>an- 
guli BHF • Eudem modo oftendcmus , angnlum B 
FO duplum tfleanguli BFI , & angulumBIC» an- 
guIiBIF. Cum igitur/anguJi AFB> BFC> fint *- 
quales»qu©d infiftant circumfcrcntijs A B> B C, £ J 
quar arquaJes funt , cum a re&is arqualibus iubten- 
dantur AB,BC, erunt & dimidij eoiu BFRBFI, a> j 
quaies.Quocirca cum duo anguli BFH>HBF>*tiagu- j 
U BFH.arquales fint ducbus angulis EFl,lBF>trian- 
guli IFB &Iatus iJIis adiacSs comure B F> h erut & 
latcra BH BI, acquaha & angyli BHF BIF> squales. i 
Dupla cft crgo refta H l> reftae HB Eadcnu|iie ra- i 
tionc oftendemus GH, rcftam duplam c£fc rc- 

* I _ rt» 

c^primi. dS.pri C4,pi« f*7 w i 2d. «t h :6 j ri. 
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ft^H A. Sunt autemoScni^ ^qaal^HB^HA. Igt 

tur 6t carunj duplfc H I , 

H<1» a:quales erunt • Si- 
* militer demottrsbimus. 
reftjs IK>KL>LG .vqua 
les cffe cuUibct reftaru 




HI,HG Aeqmlaceru 
gc cft penragonum GH 
1 K L; Rucfus quoniam 
ofteitfum eft r onguloa B 
HF>RIF»a*quales elfe,ac 
femiffcs angulorum B H A* B 1 -Gi erunt & ebrum 
dtipliBHA BIC/«)u^les.Eademquc ratione an- 
guli IKUKLG, LGH, ?qu4les erunt cuihbct an- 
gulorum BHA,BIC Aequia"gulum igitur cft pcn- 
tagonum GHIKL . Q^apropter cum , & gqtulate 
ruoi fit oftenfum . deiccipcurh erit circa datum cir 
cuJum. penragormra acquilatcrum , & ^quiangu- 
lum . Qjod eftvcienduT! e;at . . 
CrobUma 13. Vropojitio 13. /n (Uto penta^ono *<jhu 
latcro & tqmangn.l* circrtlum infcribcre ; 

Plt infcribendus cir- 
^ culus in da:o pen- 
tagono ABCDE. * Di- 
uidantur duo eius 



7%M 




gnli B AE» A BC.proxi- 
mi bifariam r«ft:s A F , 
B F » qu* coeaiit in F.Cum 



enun 
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ernm tx fcholio pnrcedcnris propof.reA* A F BF, 
fccent oppofirakrera CD,DE, bifariam, neteflc 
cft , duas rettas AF, EF,fe muriio intta pcnca^ona 
fccarcpriufquam reftis CD,/>E, occurrant Con- 
ncdantur dcmde reftx FCFt), FE . Q^pniam igi- 
tur larcra AB,BF, trianguli ABF,*qualm funt latc- 
ribus CB, BF,rrianguhC B F: Sunrautcmexcon- 
ftruftione, 6c anguii ipfis contenti aequales ABF, 
CBF ; l> crunt bafes AF,CF, & anguli BaF, BCF.*- 
quaies . Cum igitur anguli BAE. BCD ponantur 
«qualcs , & B A F» dimidium fir anguli B A E , per 
conft u&ionem ; erit& BCF» dimtdunn anguli B 
C D. Diuifus eft crgo angulus BCD, M}riam , si- 
ini li modo oftendcmus , reliquos » duos angulos C 
I>£, DE A, diuifos eifc bifariam . Ducanrur iam ex 
F,adfingiiIaPentagoni latcra p^rpediculareb FG. 
FH FI>FK,FL, Quoniam igitur J|uo angu/i FGA> F 
AG> tnanguh FAG^arquales funt duobus angulis F 
J-A>FAL>nianguli FAL s eftque Iatus AF, fubtcn. 
fttm vni arqualium angulorum commune c erunt & 





1 


• 





iftarum . Circulus igitur defcriptus cx centro F,& 
intcruallo FG tranfibit pcr punfta quoq, H,I,K,L. 
Quonia vcro latcra petagoni circuluhuc tangunt , 
pcr corolh propof X6.Iib.?.eo,q^ angulos rc&osfa- 
ciant cum lcmidiamctris FG,FH , &c. cric cireulus j 
in dato pcntagono infcnptus.^Quod facicndu erar. 
* i I 2 T/jco- 



t> H- j'^» € *6 pr mi. 
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Theorema 14. Propofitio i^.Circa datum pentngonum 4- 
quilatewm, & acjuiangulum circn- 
lum dcfcribere .. 




glt circa pentagonum A B 



_ CDE aquilatcrum 
quiangulum , circulus defcri 
bendus, Diuifis duobus an- 
gulis BAE AB Qbifariam 
re#is AF> BF, quae coeant in 
F, intra pentagonum, vt in_> 
anteccdentem propof demd. 
ftratum eft & coniun&is reais FC,FD;F£.often- 
dcmus» vt jnpraccedenti problemate , idiqttose* 
tiam angulos BCD.CDE,D£A, feftos effe bifarifc. 
Eruntcrgo omncs anguli dimidi \ mter fe «quales 
quod toti anguli xquales ponantur • Quotuam igi~ 
tur in triangulu AFB, duo anguli aquales funt FA 
1, FBA 4 erunt re&je F A, F B> equales . Eadem- 
que rationeeruntreliquse FC, F D, FE> cuilibct 
iftarum «qualcs Quare circulus defcriptus cx 
centro F , interuallo autem F A , tranfibit quoquc 
per puntta B C , J>E , Circa datum ergo pentago* 
nura , &c. Quod faciendum erat. 



Pro— 
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Trob/erna ?J> .Propojitio 15. in dato circulo* hexGgonxw:* 
& tquiUttrkm , & nquian^tilum infcribere . 

Sltin dato circulo ABCDE 
_ F» cuuis ccntrum G > in* 
^Jibcndum hcxagonum a> 
$k l^ilater :»» > & JcquianguJu . 
pj fifca diarretro AD> dcfcri* 
tatur circulu^ ex ccntro D^in- 
terualio vcro DG*qui fecet cir 
<ulumdauun inpililis C>&E> 
fcquibus percentrnm G » rcft#extendantur C F> E 
B Si igitur eonne&amur re&? AB, BC,fD,DE,EF*. 
FA, infcriptum erit in dato circulo, Jicxogonum A 
BCDEFyquod dicocfle»& arquilaterum & arcjtuanV 
gulum iCum cnim refta GC,a:qualfs fit re£te GD, 
& refta DC* «qualis cidem rette DG, ex definitio. 
nccifcuii ;erut & rctt* GC» DC arqualcsintei fe : 
Ideoquc triangulum CDCerit aequilaterum. Qaa- 
ic a tres anguli CGD,GDC,DCG,a:quaIes inter fe • 
crunt : qui cum 6*quales fintduobus reftis,erit 
quilibct illorum ; nempc C G D , tertia pars duo- 
rum reftorum . Eodem modo eiu angulus DGE % 
tertia pars duorum redorum . Sunt autem trcs an- 
guli CGD, DGEyEGF* c asquales duobusreftis. Re- 
liquus igitur angulus EGF, tertia quoque pars 
crit duorum re&orum . Sunt ergo trcs anguli C G 
D,DGE>EGF, intcr fe «quales i quibus cum ctiam 



arc|ua< 
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^tquales fint ad vcrticcin anguli FGA > AGB,BGC, 
fy ^ crunrfexanguliad ccntrum 

G, aequales. r O^uare cinum- 
^ ferehtifcjquibusinfiftunt,/ 
[ fik a c p r o pt e rea re&x A B, B C, C 
D, DE,EF,FA,*quales crunti 
_ _ Quapropter , «quilareru tft 

;i '* * £ hex^onanvABCDEF. Rur-~ 
fus quia cirMimferf ntia BC «quslis eft ckcumfe- 
rentia?, AF>fi addaiur romunls CDEF>eruntcircu 
fercntiz BCDEF, AFEDC, «quales . Anguii igi. 
tur ipfisinfiftentcs B A F> ABC#£«quatcs erunt. 
Similiterqleoftendemu? , reliquos, angulos B C 
D, CDE,DEF.EFA ,requales e(Te cuihbet iftorum. 
quia nimirum quilibet infiftir arcui compofito ex 
quatuor arcubus arqualibus , nimirum ex cot , quot 
larcra continetfigurainfcripta, demptis duobus . 

quo fir, angulos omnes §qualibus arcubus infi- 
ftere. Quare requiangulu quoq> cft hexagonu ABC 
DEFlnHato ergo circulo hexagonum squilatetu . 
& «quianguludefcripfimus. Quod faciendu eiat * 

T?rol/l.i6.Propof,i6. lndato circulo , quintideeagonum 

& aquilatcrum , & acjuiangulum dcfcrHere . 

• ♦ 

Slt in dato circulo ABC , infcribenduntQuinti- 
decagonum xquilarerum , tc fcqutangulum • 
Conftitutotriangalo squilatero D> quod cx corojl. 

pro- 
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propof 5> lib. i. ent ctiam cequiangulum \ a infcru 

baiui ei aquiargulum 
triargulum AB^ »1 |Ji da- 
to circolo > qucd ct erit 
jR .tqtuJaterum, cxcoroll, 
r^propof6.1ib.i ^eruntq,' 
M tres criu? AB,BC,C A. ? 
— ouak5,vH ^\ tcx tres rc« 
-<irs AErB^ C A>?quaJes 
veJ propitr tres squales 
anfgulrs A B,C>triangu* 
Ji aBC Qualium igitur 
partium arqualium quin 
decim eft cireumfercntia tora A BC, talium q^iin- 
que erit arcus A M * qui tertia pars cft totius ci r* 
cumferentix • c Infrribatut rurfus in dato circtilo 
pr ntagonum ar«juiiaterum , & #quiangulum A EF 
G Hj applicans vnum augulorum ad punft.im A, d 
eruntque quinque arcus AE> EF,FG GH,HA,*- 
qualcs , Quaiiam igicur panium srqualium quin- 
detim efi tota circumferentia ABC , talium trium 
crn arcus AE,quinra pars exiftens totius circumfe- 
rcnria?. Itaque qvltw arcus AB comincat tales par- 
tcs q:ii nque->& arcus AE, tres,* contincbit reliquus 
arcus E B, duas Diuifo ergo arcu E B- bifariam in 
I , erir arcus BI» pars decirwaquinta roi ius circum- 
fcrcnti?. Quaredu&a refta BT /nbtendet derima- 
quintauiparccm totius circumiVrenti* * cui 11 ali$ 

I 4 qaa- 
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ijuatuordecim »/squales in circulo accommoden- 

tur , infcriptum erit in circulo quintidecagonum 
SCqui!aterum,quod ? & asquiajtgiUum e£ cujn eius 
anguli fubtendant arcus sequalci, compofifos vzde- 
Jicet cx 13. arcubus xqualib is orfin es y t p f r fpic u- 
4im eft In datoigiturcirculo quimidccagonum , 
&e, Q^pdfacicndumctat;. ' 

>.Similiter autem per caiqu* "di&a fant dcpcn- 
ttgoop fupra, propof.i2;i}.&T4^cfcribcmM cir. 
ca datum circulum ^uintidccagonum xquilate- 
*nm*& jequiangulum . Irem in dato quintideca- 

Shoi<cquilatero* & a:quiangulo circulum inicri. # 
mus; & tandem circa dat^xn quiatidccagonum 
«icfcribcmiis circuium . - 

• / • * J • 

■ 
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i T) Ars cft magnitudo magnitudiflis- ? minot 
Jl maioris 9 cum mm or metitur maiorem . 

a Multiplex autem eft naaior minoris cum minor 
roetiturmaiorem > 

3 Ratio cft duarum magnitudinum eiufdem ge« 
neris mutua quardam fecundum quantitatem , 
habitudo. 

4 Proportio vero eft rationum iimilitudo • 

5 Rationem habere inter fe magriitudines dicun» 
tur ,qu*po(Tuntmultiplicat* fe fc mutuofu- 
perare. 

6 In eadem ratione magnitudine dicuntur cflct 
prima ad fecunda, & tertia ad quarta,cu p rimx 
& terti* seque multiplicia , a fccund* & quar- 
xx arquc multiplicibus » qualifcumqtie fi t hzc 
multiplicatio , vtrumque ab vtroquc vel vna_# 
deiiciunt .vclvna asqualia funt , vcl vna ex* 

* cc 
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" 154 ^EuclidisTlem. 
?'cedunt; fi e^fiimantufcqujeintfcr fe rcfpondent* 
ijTJiandcm atfremr habcntes ranoncm magnitudt- 
*" nes > Prpportjouales vQcentur . , , 

8 Cum verag^uemUtipjlicuiin- ronltiplex primx 
magnitudinis exccfierit multiplicem fccundae >• 
At multiplcxtjc^x non cxccflcxit multiplicctn 
quarta:,* tunc^rfmaad fccunda rtiarorcm ratio- 
nem habcre dicctur , quam terti* ad quartam» 

9 Pioportiojktiteitein tribus termims paucifliaiis 
confiftit. ~ 

10 Cum autem trcs magnitudines propfcrtionales 
fucrint; Ptima ad tertiam duplieatam raiioncm 
Jxibcrc dicitur eius , (juam habct ad fecundarn .••■ 
Atcum quatuor magnitudin.es proportionaJfcs 

nf uerinf »prur.a ad.qturtam t* iplicatam rationcm; 

habere dicitur eius , quam habct ad (ccundam » 

£t fcmpcrdeinceps, vco amplius, qiiamdiu pro- 

portio cxtitcrit . . . » ! . 
ji Homologae , feu fimiles ratione magnitudincs: 

dicunruranteccdentes quidem antccedentibus * 

confcquentes vero confequentibus . 
IZ Altcrna ratio, cft fumptio antccedenti^ ad an« 

teceocntcm , & confcqucntis ad confcqucn- 

tern_j . 

13 Inuerfarario, eft fumptio confcquenti$> cctt 
antecedemis » ad antecedcntem , vclut ad con. 
fequcntem . 1 • • ■ 

14 Ccinm fitio rarionis , cft fumptio antccedcntis 

cddquiic , ceu vniu$, ad ipfttn. t olcqueiuc • 

15 Di- * 
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IJ Diuifio rarionis cft fumptio exceflus , quo 
confcqientem fuperat antccedcs, ad ;pfam con* 
feqtientera* 

16 Conucrfiorationis, eftfumptio antccedentis 
adexceffum, quo fuperat antecedeus ipfatiu* 
confequentem . 

17 Exsequalitate ratioeft, fi plures duabus fint 
magnitudioes , Sc his aiis multitudine pares> 
qu^binarfmw^ntttc, &ineadem rationc : cum 
vtinprimismagnitudinibus primaad vltimam» 
fic & in fccundismagnitudtnious prioia advl- 
timam fc fc habucrit . 

Velalitcr. Sumptio extrcmorum > per fub- 
du&ronem mediorum . 

18 Ordin&ta proportio eft » Cum fuerit que:nad- 
modum ancecedens ad confequcntem . ita anre* 
cedens ad confcqucntem ; fueric etiam, vt con- 
fequcns ad aliud qaidpiam > ita confequens ad a- 
liudquidpiam • 

19 Perturbata autem ptoportiocft, cum tribus 
pofitis magnitudintbus* & alijs, qux fint his 
multitudine pares, vt m primis quidem magni- 
tudinibus fc habet antecedens ad confequen- 
tem.ita in fecundis magnirudinibus antecedens 
adconfcquentcm t Vtautem in prtmis wa^ni* 
mdinibus confeqncns ad aliud quidpiam, fic in 
fecundis magititudinibus aliud quidpiam ad 
ameccdentcm . ' ' * 

' THEO- 



Digitized by 



x? 6 Eucltdis EleM* . ? 

THEOREM^i l. PROPOSITIO 7. 

- ^UiVlilcsi^mmultiflexeftvntus *MHUgm**> 
fatam multij>licei erunt & omnesommum . 





Olnt quotcuncjue magnitudines ^CD,Wti*«J 

S rna^nitudiriuu^F, «que ■» 1 "P ,ic ":JP*2 
ma 0 »iii«« J r„t..i tam efle multiphces 

«nagn tudmes ARCD . fintn ^ AR 
xnagnitudinum E F, fimul^m ^ ^ 

ipfius E» v « lC ^ ,! P7l S rl , * p & F , fi AB, diuidatur 
«V mult.phces jftgfgSS E,*quales , & C 
in magnitudir.es AG,GHWP«JA jpfiF, e- 

D, quoque in «WS2SSS'i5SS 5 partfs 
quales , ( Diuidt auterr . pot er it q u* ^ 
omninoxquales,cumA.B.C,D,E^a^ m 

«lices . atque deo toties E, in AB, P cttccIC c ~"" 
plices.atqu Dvtexijs, quasindehn.a. 

^ B D™ C am « K 
interfefunt, 11 ipfis addatut squales < CLfcF^- 
erunt AG,CI,fimul, aquales ipfi E, & F, 




» ».p«o, 
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dem modo crdnt GH, & JJo fimul sequales ipfis Et 
&F. fimuI, NecnonHB, & KD;eifdcmE& F.» 
quori es igitur E, m AB , vefT,in CD, continctur » 
totics >&EF,fimuUnAB,CD,fimul comprehcn. 
duntur . ideoque, quam maltiplcx cft AB^ipfiusE^ 
tam (unt multipliccs AB,C D, fimul, ipfarum E, & 
F, fimul vr conftat cx ijs , quac in dcfin , 2. huius 
lib. fcripfimus.Quarc fifint quotcumque raagni- 
tudincs y quotcumque magnitudinum &c . Quod 
crat demonftrandum - 

Tbeor.i.Propof. » Sd primafecunda aquafuerit multi- 
plex , attjuc tertia quortx ; fuerit autem «Jr tjuinta 
feemda a<jue multiplex atque fexta cjuarta i erit , 
compo/ita prima cum ejuinta , fecunda a<jue multi- 
flex ^atcjue tertia cum fexta , tjuarta . 




Slt magnitudo prima A B, tam multiplex fe- 
cund* C, quam eft mulriplex DE, tcrtia quar- 
tx F , Rurfus tam fit multipkx BG » quinta ipfius 
C , fecunda: , quarn multiplex eftE H , fexta_# 
ipfius F, quarta . Dico A B , primam cum B G , 

quintacompofitam,tammulriplicem cfle feeun- 
dae,C quam multiplex eft, DE terria compofita_, 
cum fexta E U , ipfius F , quanas . Cum emm A B, 

fint 
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fint anjue multiplice sipfaiura C, F, erunt in Afr>, 



B 




tot magnltudines ipfi C > arquales , quot funt in D 
E> xquaks ipfi E. Eadcm ratione erunt,&in B G, 
tot seqtialM ipfi C, qucd funt inEH, fquales jpfi 
p. si igirur «quaiibus multitudiwbus AB^DE.ad- 
dantu r a-quales nuilthudincs BG, EH, erunt tots 
fnultittidhies AG.DH^quales. Quare toties com- 
prchendimr C , in A G, quoties F> in D H . Qupd 
crat oftendenduni . 



Tbeor. 5. Propo*$. Si fiffrima fecunda aque mu'tip!ex r 
atque tertia quartx fumantur autem *qu* multipli- 
cesprima , & tertia : £fit & exaquo , fumptarum 
: nttraque vtriufque aque multifVex , altera quidem fe* 
cunda » alttra autem quartk . 

O Tt prims magnittu 

J l tC 



do A> ta multpilex 
B, qua multi- 
plexefi Crcriaquartf 
Ds fumaturqjE^sequc 
inviltiplicej primar» & 
tcrtia: A>& C.Dieocx 
arquo tam mirfiiplicem 
cflc E,ipfiusB, fecundsr,quam ift F> ipfms D>quar- 
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t*Nam cum E>& F, fint asque multip$ces ipfarum 
A,& C jfidiftnbuanturE, jScF , in magnittidines. 
ipfis A,& C,xqu*les,vtinEG J GH>ftl,& FK kL, L 
M,erunt totpartes tn E, xqualesipfi A ,quot funt 
in F, arqualcs ipfi C. Q^ipniam vero EG, FK A £qua~ 
les funt ipfis A,& C;iunt autem A,& C> aeque mul- 
tipliccs ipfarum B, & 0 ; ex hypothefi $ Erunt & 
E G,FK, earutadem &D*xquctnultipIices m Pari 
ratione erunt GH,KL> Item HI, L M, «eque ittolci* 
plices earundcm B & D,erunc lgitur & compofitas 
a ex EG, GH, sque multjplices ipfius B,vt compo- 
fitx ex FK,KL,ipfius C,ergo , & pariter compofita 
exEtLHIj&cx FL, LM,& eadcm crit ratiolfi plu- 
res finr partcs • Qnpd oftendcndum crat . 
Tbeor. 4. Prvpof. 4 Si prima ad Uundam candem ba- 
Luerit rauontm > ir tertia ad yutrtam : Etyam icqke 
rnultipliccs prirna, & tertia > ad aque multiplices fc- 
tund* , ir quarta > iuxta cjuamuis multipUcationtm % 
tandrmhabebunt rationem > /i prout inter fc rcfpon- 
denr •> ita fumptx fuerint • - , . ^,. 

Slrprcportio A> adB, qwx C f adD,fuma«- 
rurque primarA, & tertbe C> acque mul- 
t»plices E> & F> Iterri fe<:und« B, & quartje 
D, arque multiplices G , & H# iuxra quarouis 
miilriplicationem : fiue E , F , ita mulriplices 
fint ipfarum A, C> ficutG, H ^ipfarum D* 
fiu£ no:i > His pofitis > confht exdefin. 6 huius 
lib. fx £, dclicit a G>eiia F>deficere ab H: Et fi E,*- 

I 2b S l 
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fltrt fi E,excf dit G ctia F,excederc H.Alioquin non 
cflet, per defin. 6. eadem proportfo A , ad B , qua* 
C>ad D, £ earum arouc mulriplicia non femper itt 
fehabexent. Dico iam > multiplicia pnmx acter. 
tix non folum vna deficere i multiplicibus fecun- 
-4x,*c quitta?,autVna seqnalia e/Tcaut vna exccdc- 
vt diximuV, fed eandem quoque inter fe pro- 
portion em habcrc . Capiantur enim rurfus iKiip- 
*arum E>Ftsequcmultiplices; Itcm L , M tarcjue 
multipjices ipfarum G H Quoniam igitur tam-r 
multipicx cft E , prima ipfius A» fecundari quam F> 
tcrria ipfius C. quarta: > lumpta? fun r autern & I,K. 
acque multipliccsipfarum E>F>prims ac tcrti* n E. 
iunt quoque ex scquo I , K , aeque mulriplices ip. 
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facum A> C ? fecundar» & quarta:. Eadcm rationc c- 
runt L> M>ipfarum B,D>a:quc multipliccs. Et quia 
ponitur proportio A.primae ad B, fecundam » quas 
Ctcrtiac ad D,quartam, often(*que funt I,K,cque 
niultiplices primar, & tctti* A, C Itcm L,M,cquc 
multiplices fecand£,& quart* B>D»iftac c\ux illorii 
funt arque multiplices vna dcficient, vel exccdcnt» 
vel squales eruht.6 ergo ita fc habebit E,ad F/]ud- 
rum I k, funt ?que multiplices>vt G,ad H, quoru L 

M> funt «que muhipliccs . Qupd crat oftendendfi. 

- 

Theor.f. Profo/itio J. $i rnagnitudo magnitudinis aqut 
fuerit rnultiplex, atque ablata ablatd : \Etiam rcliqua 
rtliqu* ita multipUx mU vt tota tofitts . 

)■»■ ■ Vs. 

ITa multiplex fit tota A B,totius CD>vt cft multi- 
plcx AE, ablata ablata? CF. Dico relkjuam EB> 
ita eflc mirltipliccm rcliqua: FD, vt cft tota AB,to- 
tius CD.Ponatur cnim EB,ita multiplex cuiufpiam 
magnirudinis.videliccr ipfius GC,vt eft AE.multi- 
plex ipfius CF>vcl tora AB,totius CD. Quonia igi- 
tur AE,EB>«quc funt niultipliccs ipfaruni CF, GQ 
a erit tota AB,totius GF.ita multiplex,vt AE,ipfius 
CFt hoceft omnesomnium, vt vna vnius: Scd 

K tam 
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tam mnltiplex etiam ponimr AB> ipfius CD.quam 
cft multiplex AE, tpfius CF.tgitur AB t a cft mul- 

P m * • 

tiplcx ipfius GF, qua multiplex eft ipfius C Df t at- 
oue idcirco zquales funt GY,CD.Ablata igitur co- 
tnuni C F. squnles eriioc G C, F D. Tam multiplex 
iffitur etit E B , ipfius F D, quam multiplex eft ip- 
fius GC. Seditamultiplex^ofitafuicEB, ipims 
GC, vt AE, ipfius CF, hoc eft. vt tota AB, touus C 
D. Ojnie ta tnultiplex eft rciiqua EB, reliqu* FD, 
quam cft tota AB> totius CD.quod eft propofitum. 

Theor.6.1topof,6. Si dua magnitudines duarum magm* 
tudinum /:nt xque multipfices , & derratH <ju±dam 
Jint earundem xcjhc mt-.ftiplices: & rcfiqu* eifdem aut 
^uales funt, aut xcjne ipfarnm multiptices . 

s g > • » g . ? r 

• -ie'' »— <£ 

Slntmngnitudines AB-CD, *quc muitipliccs 
rpfarum E, F,& derraclje A G, CH 5 carundcm 
£,F..T4Uc muiripliccs. Dko rchquas GB-HD» aut 

cflc 
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efl> xquales eifdem E, F, aut ccrte earundc sque 
multipiices. Qupniam A B,CD, funtipfarum E, F, 
*que multiplices ; erunt in A B> tor msgnitud nes 

Jtquales ipft Ej ^uot f ( ,.u ma^mtudines i«C D. «- 

quales ipfi F. Rurfus quia AG,CH, earundem E F. 
jcquc muJtipiices funt i eiunt quoque in A G , tot 
magniTudmesipfi E, squales, quot funt magnitu. 
dtncs in CH, ipfi F»*quales, Si igitur ex arquahbus 
muhitudinibus A B> CD,demantur mulutudines 
squales AG, CH \ remanebunt multitudines G B, 
HD» a^quales. Quarc toties continebitur E* in G B f 
quoties F, continetur in HD. ac proinde. fi G B> sc- 
quatiifir /pfiE, eritquoque H.D, ipil F, srqualis* 
Siautcrh GB> mulriplex iit ipfius E : erit itamu!- 
riplex HD, ipfius F, v t G B, mulriplex eft ipfius E : 
quandoquidem toticsE, in G B, continetur , quo- 
tics F. in HD, cxiftir, vt oftenfum cft . 

Theor.j, Vropof.j. xAequaies adeandern, eandemhd* 
bent rationem : Et eadem ad xquales # 



«• • • 





Slnt du* magnitudincs A B, scqualcs inter fe,& 
rertia quaruis C Dico A. & B> habere eandem 
propottionem ad C. lrem C, viciflim ad A» & B, 
eandein quoque propottionem habere , Sumaniur 

K 2 i Vi F- 
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D^E, xque multiplices ipfarum xqualium A*B," a e* 
nintque Dt Et aqualcsinter fe. Capiatur rurfus F» 




Vtcunque multiplex ipfius CQuoniam igitur DtEt 
sequales funt, fit vtvtraq, velminor fit,quam Ft vel 
sequalis, vel maior,iuxta quamcunque multipiica* 
txonem ea multiplicia fumantur. Qm re cum D, E, 
xque multiplices primx A,& Bttcrtj5e,minores iint 
ipia Fttnulriplicc fecund*,& quart§ Cfeft cnim C 
inftar duarurn magnitudinumt ikc.J vel zquales , 
ycl maiores > b eru ca proportio prim* A, ad Cj fe- 
cundam, quas tertix B, ad Ct quartam • 

Eodem pafto oftcndemus F. vci mitorem efle 
vtraque D,E, vel vrriquesequalem t vel maiorcm • 
Igitur cum Ft multipkx prim*.& tertix Ctvna de- 
ficiat a D & E t aeque multiplicibus fecunda: A # 8c 
quart.t Bt vel vna aequahs fit>vel maior,- c Erit quo- 
que ca proporrtc prima: C,ad fccunda A«qu? tcrti? 
C,ad quartam B ,* quod eft propofirum. PolTct brc- 
uius fecunda httc pars oftendi pcr coroil.4. propof. 
cx inucrfa rationc. CQ enim oftcnfum iam lit, cfTc 
A, ad Cvt B, ad Ccrit conucrtendo Ct ad A, vt C 
ad B. it/jualcs crgo ad candem, candem habent ra- 
jione. Ec cade ad xquales, qucrii cxat demdftrandu.* 

Thet- 

« a.piou. b <r.aihi.^ tt :!. c dcfiu.^uio. 
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Thecr.%. Vropofirio &. Inacjualiufh ma^nitudintim maior 
ad tanditn * maiortm rationtm habtt % quam minor : 
Et cadem ad mimnmywaigrtm ratioucm habetjquam 
ad maiorem . 




Slnt magnitudincs in$quales>AB,maior,& C,mi- 
nor. Tertia autem quaslibet D. Dico proportio- 
ne AB ad D>maiorc cfle proportione C, ad D. At 
conuerfo* maiore cfle proporrione D, ad C,qua Dt 
ad AB^ Intelligatur enim in A B magnitudine ma- 
iore, magnitudo A E> «qualis minori C> Vf fit refi. 
qua EB Vrrnq; deinde EB,AE>$qualiter multiplice- 
tur, bac lege,vt GF>muItipIex ipfius EB maior qut- 
dem fit,qua D; At HG,multiplcx ipfius AE> non fit 
minor eadem D fed vel maior,vel xqualis.Quonia 
igitur duar FG$ GH. sque multipliccs funt duarfi B 
E>EA> erit 5c tota FH.ita muItJplex totius AB,vt H 
G,ipfius AE,hoc cft,ipfius C>c6 aequales fint pofit$ 
C,flc AE» Capiatur quoqne ipfius D*multiplcx Ik# 
quat proximc maioi duq\xi HG» Abfciffa crgo t T 

X 5 
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qua:squaIisfitipfiD> nonerit IL ; maior, quam 




HG, ( alias Tk, non cflet multiplcxipfius D, proxU 
mc maior quam HG j fed & I L> maior quoquc ef- 
fct quaro HG.Qood fi IK, dupla fit ipfius D,perfpi- 
cuum eft, I L, non cfTe maioremV quim H G. cum 
HG>pofitafitnon rainor quam D> hoc cft qua ll^) 
ScidcircoHG ecit vcl *aualis ipfi IL> vcl tnaior* 
Et quia FG, maior eft pohta quam D, L K> vcro x* 
qualis eidcm D: erit quoque FG> maior quam-L K • 
Cum ergo HG, non minor fic quam I L» yt dcmon- 
ftratum cft/ed vcl #quatis,vel maiorserit tota FH> 
inaior quam Ik.Itaque cum FH,HG,fint $que raul- 
tipliccs primas AB> 5c tertisc C,atque lk,ma!tiplex 
ipfius D > qux inftar cft fecund* & quarta: : fit aute 
FH, muitiple*prims» maiorquam I Kmultiplex 
fecund*> At H G> muhiplex terti*, non fit maior, 
quam I k , multiplex quartar* immominor, exhy* 
porhcfi} ( fumptacnim cft IK> multiplex ipfiusD» 
maiar quam HG^ crit maior proportio AB> prim$ 
ad D> fecundam quam C> tertisc ad D> quartam . 

Quck 
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Qupniam vero e contraiio I K^multiplexpriniar 
D> ( ponatyr emm nmic D> prima ac terria ,* \t C 9 
fccunda& AB> quarta) maior eft quam HG>mulrt~ 
plex fecundx C, Ar I K> multjplex tcrti? D, maioi 
non cft> quam F H> mulriplex quartar A B, immo 
- minor, cum FH> maior fit, quam Ik ♦ vt oftenfum 
cft,- ent maior porportio D» prim? ad Cfet undam. 
quam p>tcrti§ad AB quartam : quod cft propo- 
iitum." In?qualium iguur magnitudinum maior 
ad eandeim&c Quod erac oftendendum • 

Theor.g. Vropofg. £}u* ad eandcm* eandem habent ra- 
tioncm, acjuales junt inter fe. Et ad quas cadem ean~ 
. demhabet rationem x ea quoque junt inter fc *quaU$* 



HAbcant primum A>& B>candem ratioflem 
ad C. Dico A> & B> eflc inter fc sequales.Sit 
cuim, li fieri potcft, altcra> nempc A» maior. & B, 
minor^. a Erit igitur maior proportio A>'maioris ad 
C> quam B> minoris ad candem Cs quod cft contra 
hypothcfim. Non ergoinarquales funt A* & B,fcd 
sequales . Habeat deindc C y eandem proportioncm 
ad A. & B. Dico rurfus A> & B>efle $quales .Nam 
fi altera,ncmpc A>clTetmaior,& B* minor * b habc- 
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a,d A» maiorem : quod eft contra hypothefin * Non 
lgitur maior erit A>qu*m B> fed sequalis. Q£* igt 
turad caudem, eandem habent rationem , &e# 
Quod demonftranduru erat . . ; 

'"* • •» • * 

Theor. io. Propofitio 10. eandem mdgnitttdinem ra- 
tionem hahentium><jua maiorem rationem habet , illa 
maior eQ : ^td qaam autem eadem maitrtm ratio* 

' nem habet, illa minor ejt. 

« * 




- 1 



TT Abeat primum A,ad C, maiorem proportio- 
XjL nem,quam B,ad eandem C.Dico A^maiorem 
elTetquam B: Si enim A> foret ipfi B,*qualis,a ha* 
berent A> & B, eandem proportionem ad C : Si au- 
teqj A>minorefiet>quam B^haberet B*maior ad 
C> proportionem maiorcm > ouam A» minor ad ei- 
dem C,quod eft contra hypothefin • Non cft igittir 
A xquaJis vel minor quam B, fed maior.Habeat fc- 
cundo C>ad B,maiorem proportionem>quam ad A. 
DicoB,minorcm effe quam A. Notrenim xqualis 





P 


• 





ro B,maior erit qua A>d alias haberet C,ad minorc 
A, maiorem proportionem quamad B# maiorem 
l quod 
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q&od magis eft contra hyporhefin, Mmor igitixr 
eft By quam A » quod eft propofitum . Ad eandcm 
igiturmagnitudinem rationtm habcntium > &c. 
Quod erat demonftrandum . 

Theor.iuPropof.lt* %x nVtfj» funtexdem ratioru** 

tirinutf* funtetdem. 




Slnt proportipnes A, ad B>& C> ad D, earde pro* 
gortioni E,adF. Dico & proportiones A,ad B> 
& C, ad D, eafdemefle inter fe,fecundum defini- 
tionem 6. Sumantur enim ad omnes antecedentes 



V 









mulriplkes k. L> M. QMioniam igiturponitur cfle 
A,prims ad B>ftcundamiVtE,tertiam ad F>quarta; 
<t fir vt £ G > multiplcx primat deficit a k> multipli- 
ce fecundas deficiat quoque I, multiplex tertiac ab 
M. multiplice quartar; Et fiG,*qualis eft ipfi K>vel 
maior, squalisquoquefit I,ipfi M> vel maior: b 
Sed fvt eodem modo oftendetur^/ fi I, minoreft, 
quam M,vel squalis* vel maior,eft quoque H, mi» 
nor quam> L> vel «qualis, velmaior : propterca 
quod ponitur eflc E>prima ad JF,fecunda>v: C, ter- 

- — imiMi — mtmmmmmm — ■ m^mmmmmmm mmmmmmmm m**m 

4 O.Jcf. qniiu b 6 <fcf <juin. 
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tla ad D» quartam Q^are fi G, roultipiex pnme A» 
deficic a K, muiriplicc fecund* B.dcticiet quoque 
H, multipkx tcttiae C, ab L, multipike quarte D. 




1— 


— 1 


i — 





2 



Et fi G> *qua!is eft, vel maiohquam K, etiam H* 
quaItserir>velmaiorquam L. Idemque oftende- 
tur accidere irf quibufcunquc alijs cjque multipIU 
cibus- c Quaproprer erit A,prima ad B>fecundi» vt 
Ctertia ad Di quarta.Que igitur eide funt escde ra- 
tiones, & iatcr fe funt e$de* Qupd crat oftedcndii* 

Theor.i2,Vropof.i2 m Si fint magnitudines quotcunqut 
propurrtonales : cjnemadmodum fe habuerit %tna an~ 
tecedentium ad vnam confequentivm%it* fe habebunt 
omnes antecedentes ad omnes confequentes. 





Vod lapropoCi. de proportionc multiplici 
dcmonftrauir,oftendithic dc omni gencjrc 

pto- 



C 6 rfc&qum. 
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proportionis, etiam irrationalis . Sint ergo quorcfi. 
que magnitudines A,B, CD, E, F, proporrionales 
hoc eft » fit A ad B> vcCadD oc E» ad F. Dico 
vt eft vna antecedentium ad vnan confequenciu, 
niminim AnadB, ita eife omncsantecedentes fi- 
mul A, C, E, ad omnc s confequentes (imul B D,F. 
Sumptis enim G, H, I, ,?que multiplicibus antece- * 
demium, & K,L,M, xque mulctylicibus confcjque- 
( tium, a eruntomncsG,H>L fimulommum A>C E» 
fimul ita multjpliccs, vt vna vnius, nempe yr G,ip- 
fius Ar ficomnes, k,L, M, fimutomiiium B> D, F, 
fimui ita muhipliees, vt vna vnius- nimirum vt K» 
ipfiusB. Qjioniam vero ponitur efle Ar-primaad 
B, fecundam, vt C, tertia ad D, quartam, & vt aiia 
E, te rti a ad aliam F, quartam b fitvtfi G, multi- 
plc*prim$ deficita k,muiripliccfecund*, deficiat 
quoque H, multiplcx terti? ab L, multiplice quar- N 
tx y &c I, ab M: Et fi G, equalis cft jofi k, vel maior» 
«qualis quogucfic H, jpfi L,&I, ipfi M : vel maio*. 
Ac proinde fi G, minor eft , vel sequalis, vel maior 
quam k- & omnes G, H, L fimul omnibus K,L,M, 
fimul minores fint, vel *quales,vel maiores. c 
Qjpcirca vt eft A*prima ad B> fccundam ita erit 
AC, E> tcrtiaad B>D>F, quarum . Si fint itaque 
magnitudincs quotcunquc proporcionales , &c* 
^uod demonftrandum crat . 

. , Tl/et . 

* t. quiru b i <UU<* ua. c o« drtqwo. . 
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Theorema\%. Propofz^. S* primaad fecundam 
dem habuerit rationtm y quam tertia ad ifUariam ,* Wfc- 
tiavero ad fuartam maiorem rationem hahuerit* > 
fuamquintaad fextam: Vnma quoque-ad fecundafn 

- /naiot em rationem habebit > cjuam quinta ad fextam • 






Slt primq A> ad B, fecundam, vt C > te: tia ad D> 
quarta: fit autc proportio Ctertia: ad D quarta 
tnaior,quam E» quint* ad F> fextam. Dito, Sc prc- 
portionem A» primae ad B,fecundam efle maiorem 
quam E> quintx ad F» fcxtam, fecundum dcfiiritio* 
nem 8. hoc eft , fumptis «que multiplicibus ipff 
€um A> E; Item $que muitiplicibus ipfarum B> F- 
cotingert poffcvt multiplex ipfius A,excedat mul> 
tiplicem ipfius B at multiplex ipfius E > multiplici 
ipfius F, non excedat • Sumptis enim G ; H I, *qec 
xnultiplicibus antecedentium; Et K> L, M, «q« 
multiplicibus confequcntium, cum fit A, prima ad 
B> fecundam» vt C> tertia ad D, quartam y * fit vt fi 
G, multiplex prim* cxceflerit k , multiplicem fe- 
cundx, cxccdat quoquc H,multiplex tcrtia ipfam 
_ L>muU 
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L, multiplicem quartar, &c. At quandb H , cxce- 
dit ipfam L* b non ncceifario L excedit ipiarr. M, 
fed aequalis aliquando ciir, vci minbr ,* quod maior 
ponatur proportio C,prim* ad D. fecunda^ *qj am 
E, terti^ ad F, quartam : IgitUr fi Cexcedit K,non 
ncccfTario I exccdit M. c Maior cft crgo proponio 
A»prima5 ad Bjfecundam,quam E,tcrti* ad F,quar- 
ram . Quamobrem fi prima ad fccundam candein 
habuerit rationeim quamtcrtiaad quartam, &c. 
quod oftendendum erat. 

Tbeor. 14. Vropofiq. Siprima ad fecundam eandem hd+ 
buerit ratiiuem.quam tcrti&adquartami Primavero 
auam tertia maior fucrit, erit & fecunda maior quam 
quarta . ^uod fi prima fuerit aqnalis terti&j> ait £r- 
fecunda xfualis fnartx: Si vcro minor, & minor crir m 




s 



It enim A, prima ad B, fecundam» 
vt C, tertia ad D, quartam . Dico 
si A, maior fuerit quam O fore quo-, 
que B, maiorem quam D. Quod si A> 
rcqualis fuerit tpfi C, acqualem quoque eirc B> ipfl 
ID: Si dcniqueA» minor fucrit quam C, minorem 
qupque efle B,ipfa D, Sit primum A,maior quam 
C a eritquc propierea proponio A, maioris ad B» 
xnaior quam Cminoris ad eandem B.Quoniam igi. 
tt:r eft C > primaad D, fccundam,vt Attertiaad B, 
ouartai Proportio aute A,terti£ ad B>quartam,ma- 
1 ioi 
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ioreir» vtoftendirous,quamC,quintaE ad B,fex- 

tam : b Maior quoque erit proportio 

C.primx ad D» fecundam , quam C, 

% 1 i \ quint* ad B, fextam c Minor eft crgo 

" D» quam B Idcoque B, maior ent qua 
D. QlY d eft propcfitum . 
Sit demde A.a-qualis ipfi C>d eritque ldcirco A» 
a H B, vtC.ad B. Qnoniain igitur proportioncs C, 
adD, & C, ad B. eadem funt ptoportioni A, ad B» 
«'crunt quoque inter fe esdem proportiones C, ad 
D, & C» ad B i / ldeoquc aequades erunt B, & D. 

^■t^eStino-r quamC', * «itqueobhoe 
roaior propoitio C, maioris ad B» quam A,m.Hon$ 
ad B> canaem Qupniam igitur eft C, pn»aadD, 
fccnndam, vt ATtTrtia ad B, quartam,- eft au. e prc* 
pottio A , tems ad B, quartam minor, quam C, 
Tuint^ ad B, fcx-ann h Minor quoque eru propor- 
tio C, pritn* adD, fecundaro, quam C, qumt* ad 
K, fextam, . Idcoque B, minor «rit quamD , quod 

fft "opofitum. I &™g™" d ™Z%^ 
dem habuerit rationcro, &c. Quod erat demon- 

ftrandum» 




Tbco- 
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* ■ 

Theor.j<;.Propof.T$.tartes cum pariter multipluibkt fm 
eadern funt ratione f fi prout fibi mutuo refpon. 

dent^ita fumantur • # 

TJfJ. 1 P g <£ <^ 

1 * 1 \ ) i -\ 

* > LA. 

Slnr pamum A, & B> *que mtoltiplices CD,& E 
F.DicoitaefleCD,adEF, vt A, ad B. Cum 
cnimCl>, & EF, fint aeque multiplices iplacum A* , 
Sc B, contincbitur A* totics 111 C D, quoties B , in 
|£F. DiuidaturergoCD, in panes CG, GH, HD, 
quales ipfi A f & EF, in partes EI, IK, K F, squalcs 
ipfiB» a entque CG, ad £1, vt A> ad B, quod CCSc^ 
A-aqualcs intcr fciint, necnonE Lfic B Eaderrc^: 
utione erit G H, ad I k> 8c H D, ad KF, vt A, ad 
hdeoque CG» CjH, HD,ac EI, Ik>KF, edndcm ha^ 
bcbunt proportioncm . Quocirca vt CG. ad EI,hoc 
cft ?t A> ad B, * ita erit CD. ad E F nenipc omnes 
CG,GH HD, fimul adomnes EIjUoKFitimul quod 
cftpropofitum. Partes itaque cum paricer iriuitU , 
pUcibu*,&c. Quod erat demonftrandum . 

L- • 

Theo* 

— - i — — 
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Thcor.i6.Vropof.i-6* Si qttatuor magnitudintt proportio* 
nalcsfucrint,& vicifsim propmionales erunt. , 

HIc demonftratur Altcrna» 
iixiQ Permutata proportio, 
,1\ feuratio,quae defin.x*. explrcaja 
, jgr cft- Sit enim A, ad B, vt C, ad D. 

D coviciflin?, fetf"permutandb# 
Q efle quoque A, ad C, vt B, aci D. 
Sumantur enim ipfarum A> B» 
p ri m x ac fecundac -> ar que multi- 
plices E, F, Itcmapfarum C,D, 
tertisr* & quartae aeque itmltipli» 
ces G*H>4 erirque E,ad F,vt A,ad B,cumE,& F,4int 
paritcr multipJiccs partium A, Sc B. Eadcm ratio- 
ne ent Gad H>vtC,ad D>Cum igitur proporttones 
I* ad Fj & G, ad D, fmt e«dem proportioni A » ad 
B^crant & ipf<j 6interfe e^dem . Rurfus,quiapro- 
portiones E, zd F> & G> ad H> eqdem funtpropor- 
Xioni C, ad D ; \c eruiit & jpfs cedem intcr fc i hoc 
eft, vteft£»prima ad Fjfccundan^ itacrit G, teftia 
ad H.quartam. d C^uare fi E,prima maior cft quam 
G, trrtia, vel equalis, vcl minor, crit quoqne F, fe- 
cnnda maior quam H, quarta, vcl ^qualis* vcl mi- 
nor, in quacunque multiplicatione accepta iiiit 
gquemuluplicia E, F, & ?que multiplicia G, H, 
■e Eft igitur A,prima ad C, fecundam , vt B, tertia 
., ad 

« s gam. b i *• eiu*. c £ qmCf — ; — — 
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*8 T>,quarta*h fcum E> & F> fint arque muitipJices 
pn:na* J A, ac t^rtix B> At G>& H. aquemuitipjicts 
C,(ccund2e> & D,qiautx 3 & illx ab his vna deficiat, 
vd vna ?quales fint $ vcl vna cxccdant, Ztcj Quod 
eft propofitum . Si quatuor igitur magnitudmcs 
proportionalcs fucrint , £c viciflim piopoxtionalcs 
crunt. Quod oftcndcpdupi erat » 

Tbeor.lj. Pnp.17. Si compofitA ma?nitudints proponio 
?t*trint > h* quotpi* diuifa prcportiwales erunt. 




HOcIocodemonftratEuciidcs Diuifionem xa- 
tionis , quani defin. 15, expftcnuit . Sintc- 
nim compofita: raagnirudines AB,*CE, & D£, FE 
propomonales, hoc cft fit AB.ad CB,vt DE^ad FE» 
Djco & diuifas cafdem proportionales cffohoc eft 
vt eft A C, ad C B.ita efTe D F, ad F E. in co fen- 
tu, q*tem dcfinitiorfe 6. <xpofuimus . Ipfarum 
entm AC, CB, DF, FE,cque muJtiplices capiantur 
code ordine GH,HI,kL,L M; a erito.GI, ita multi 
plcx ipfius A B, vt cft GH, ipfius A C hoc cft,vt kl> 
ipfiusDF, Sed vtcft nmltiplcx K L, ipfitt», 
X> £ b ita qjioque muitiplexeft KM ipfius DE» 
1 .. . . L arque 
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*que multiplices » crgo fiuit G I > k At» ipfarttifc* 




♦ • 



Afi»DE. C*piantur rurfus IN, MO,xq uc muItiphV 
ces ipfarum GB.EE. Quoniar* Jghui fic eft muln- 
picxHf.prima fecu'nd*CB,vt L M. tertia quattx F 
fc.Itein tam eft multipkx IN,~quintafecundsc CB, 
qua multjplcx eft MO, fexta quarr* FE,c erit & H 
■N.licmulttplexfecund^CB. vt LO, multiplex eft 
quartarFE Itaquecum fit AB, prima ad CB, fecun- 
aam, vt DE,ternaad FEiquarram .fumptique fint 
*que muiriplicesGi,KM,primar actcrrte AB.DE. 
Itcm fecunda:,* quart* CB,FE, aKjue mulriplices 
JHN.LO,^ fitvtfiGI, mult.plex primat AB deficit 
aoHN.multipIicefecundx CB.etia icM, multi^lex 
tcxtiae DE,deficiai ab LO,multiphce quartx FE>& 
fi cquaIis.asquaJis>5r fi excedit,excedat; Quoci.fi' dc 
ftciat tam GI,ab HN,qua KM,ab LO,ablatis coibus 
Hl,LM,deficiet quoque ' H ab IN, & KWbMO. 
Et fiGI.aequalis fueriripfi HN,dc KMiipfi LO, ab- 
latis co,bus HMM.erit,& GH,a:qualis ipfi W,de k 
L.iofi MO. El fi dcniqiGI,exceiIeritipfanrHN,o£ 
KM^pfam L0*ablatis coibus HliLMvexceder quo- 
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queGHJpfam IN,& K L, ipfam M O. Qua ob renv 
fii GH^KL, fumpta fjnt arquemultiplicesprim* A 
€,& tertije DB : Item IN,MOi£que multipliccs fe* 
cundx CR& quart*'FE,oftenfumqs fct,fin quacuq,\ ' 
multiplicatione iilx ;quemukipliccsfucrint acep 
te)jrque multiplicesprima:,& tcrtia&ab aquc mul- 
tipliabus fccundar & quarur, vcl vna deficcre, vcl 
«quales effe,vc i vna excedere >• c Etir ACprima ad 
€B,.fecunda, vt DF,tcrtiaad FE,quatti. q&eft^p- 
pcfitfi * Si compoiitc iguur magnitudines propor- 
tionalcs fucrint , &c. Qiiod oftendcndum crat . 

VheorernaiS. Propofitio l8 # Si dimfsjnagnitudinesjint 

fr$p?rtionalcs>h* quofj copoJitAproportionales trnnU. 

» 

c)_ t — is 

R — J> 

DEtnonftrat Hoc loco Euclides compofitioncm' 
rationis,qua definitionc i<* dcfcripfu.Sint.n. 
diuifk magn itudincs A B,BC,& DE,V.F, proponip- 
ftalcs , hoc tft ,A &:,ad HC vtDE .^EF, Dico hc 
copofitas proporticnales efle , hoc cft vt tft AC, ad 
BC, na efle DF * ad EF . Si mim non cft, vt ACad 
fiC.ira DF>ad EF, habebu DE.ad ahquimagniiu- 
dinc minore ipfa EF vcl maiorcm > eande ^pportio- 
ac.qua AC ad BC. Habtat piimum LF>aci GF, mi* 
• L 7 no - 

i 
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"nore/n ipfa E F. fi ficri pcteft , earidem proptartio- 
nem,quam AC, ad B C. Qupnlam igitur cm vt A 
C,ad BCita DF,ad GF» * crit diuidendo quoque» 
vt AB> ad BQita DG,ad G F. S?d vt AB,ad BC, ita 
poiita qitoque eft D£,ad EF b Igitur erit etiam , vr 
DGjprima ad G F, fecundam> ita DE tertia ad E F, 
quartam . Cum ergo DG,prmra maior fit quam D 
E^tertia, c erir quoque GF , fetunda maior quam E 
F, quarta , pars quhm totum . Quod cft abfurdum* 
Habeat deinde , fi fieri potcft , DF, ad HF,maio- 
rem ipfa EF> eandem propornoucm % quam AOtd 
B C. Quoniam tgitur eft, vt AC,ad BC, itaD Fj ad 
HF, d erit diuidendo quoque vt ABsad BC,ita DH, 
ad HE. Sed vtAB,adBC>irapoiitaetiameftDE> 
adEF. e Igitur erit quoque, vr D H 3 prima ad HE > 
fecundam , ita DE, tcrna adE F,quaitam . Cum 
ergo DH , priitia minor fit cjuam DE, tertia , fuerit 
quoque HF, feettnda minor quam EF, quarta , to- 
tum qu^mpars. quod eft abfurdum , Non igitur 
habebir DF, ^d minorcm ipfa EF>aut ad maiorew» 
candcm proportionem , quain AC, hubet ad BC. 
Ergo DF, ad ipfam E F, erit , vt AC>ad BC . quod 
eft propofitum . Uaque fi diuife majnitudines 
lint proportionales ^ &c. Quod dcinpnftrandum 
« at - ...... 

"f ' '*L 
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Theor. 19. P roptf. 19. Si qncmadmodum totum «d to- 
tumy itaablatum fe habuerit ad ahlatizm * & reli 
i quum> adreliquum vt totum ad totum fc habebit • 

4« * * 1 • 

A Vod in propofi 

5. dcmonftratu 





0 



1 rX cft de niuhipiici ^pdr 

i» t tjor.e hcc Joco dc cm- 
ni propo^tionc , et irrationaii demonftratur . Sit 
tnitn tota A B> ad totam CD,vt ablau AE, ad abla* 
tam CF. Dico & reliquam EB> c/To ad rcliguara F 
D,vt cft W ta AB>ad toram CD C\im cnim ficAB» 
ad CD. v t AE.ad CF,4*rit Sc pcrmutando A B , ad 
AE,vt CD, ad C F* b Diuidcmlo crgo erit EB*ad A 
E> vt FD, ad CF. * O^iare permutando rurflis ciii E 
B , ad FD. vt AE,ad CF,hoc ctt,vi tota AR>?'l tetam 
CD, cum pofira fit AB.ad CD,vt AE>ad C F. Si igii- 
tur querr.admodum totum ad totum,&c. Qucd 
demonftrandumerat . , . 

Theorenta 20. Vropoftio 2 0, Sifint tres magniiudines 
ir ali.t ipfisacfuaUs numcro qutjsin*, & in eadem ra- 
tione Cumantur ;^ex ayuo autem frima quam tertia 
maior fuerit ,erit & quarta , <}iiamJexta>>maior f 

> 0H*A fi pnma terti* fuerit aqualis, erit & guarfa 
qualis fexta : ftnilla minorjhxc quoque minor criiy 



* - • t* +■ » « /t. 
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Slnttres magnitudines A» f 
«,C,&t<)tidemD,E>F,fit. 
3 que A> ad B;vtD,ad E,& B,ad 
^ €, vt E, ad F, fit autcm primu 
. T jy A^pnina maior qul Cstcrtia. 

fcT t ~£ 1 Dico,& D, quartameflc roa- 

; 1 lorcm F,fexta.<:ir#ienim A, 

' 1 maiorfitquamOacrixmaioi 

T>ropottio A,ad B^quam C>sd B. Eft autcm vt A ,ad 
B, ita ad D, ad E> b Maior igttur propbrrio quoque 
«rit D*ad E,quam C.ad B. At vrC ad B, ita cft F>a3 
E. fCum .n . fit B,ad Ovt E,<ad'JF , erit coniiertendo 
vt C.ad B, ira *F>adE JMaior igirur quoque propor- 
tio crit D,~.d E» quam F,ad E c Qjjtc Dvmaior e- 
rit , quam F. Qupd eft propofitum . 

Sit deinde A, asqttalis ipfi C D*co , & D.aequale 
cffe ipfiF . Cum enim A, fit ipfiC. a>qualis , d erit 

A, ad B, vt C.ad B. Eft aut vt A > ad B, ha D , ad 
Igitur erit & D,adE, vr>Ca<i B. At vt C, ad B , tta 
eft F, ad E> per inuerfam rationem, vri prias. Qu^* 
rc crit quoque D, sd E,vt F. ad E> e Ideoquc aequa- 
leseruntD, &E Quod eft propofitum . 

Sittcrtio At minorquamC Dico & D, minore 
cfle, quamF Cum .n.A^minoriit qua C, e eritmr- 
nor proportio A,ad B> quam C,ad B . Sed vt A» ad 

B, ita eft D,ad E. f Minor ergo quoq>\proportio cft 
D,ad E, quam C, ad TJ. Eft autem conuertcndo , vt 
priust vrC,ad B ; itaF, ad E . Igitw minor eft quo. 

quc 

11 1 - 1 - .a^o^ 
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que proport io D,ad E, quam F, ad TL » proptercaq; 
D,minor erit quam F. Quod ctt propofitum, 5i dit 
itaquc ties magnitudines>& alix ipfis &qualcs mi- 
mero, 5cc 

» - • •«..>. 

Tbeor.2l.Prop§r^i.Si/!nt tres ma£nitudines,<£r*!ia ip- 
Jis aqualethumzro , 93* Mnm > & ih eadem ratione 
fumantur tfveritcjue penntbata carumproportio > ex 
ittjuo autem prima 9 quamicrtia maior fuerit • errf 
& ajuartd > ^1*4?« <r.vr* maior fi pri . 

matefitidfucrit ayualis mf ^rf* A^ualis fi*+ 

tA i fin illa minor » kxc ejuecjit minor erit . 

» 

k * 

Slntrrcs nyrgnitudines A B»C. & rotidemD,^ 
F,*quar'bin*>,& in cadem rationem fumantur; 
fitque carum proportio porturbata, hoc eft , fit vt 
A,ad B;1t;i E,adF, & vifi adC, ita D,adE Sit 
autem prtmtmi A,priina maior,quamCrertia Di- 
co & D qi»artameflTe maiorem fexta F. Cumcnim 
A, maior fit qtram C» a erit maior proport-o A> ad 
B>quam C ad B.Eftautem, vt A,adTUta E. ad F. b 
Maior ergo quoquc preportio eft £, ad F,qtram C* 
ad B. Quoniamvero v t B 3 ad OitaeftD, adEerit 
conncrtendo vt C, ad B, ita E , ad D . Quare maior 
quoque erit propoi tio E,ad F,quam E,ad D» c Ideo. 
que ftiaioreritD, qtiam F. Quol eft propofitum* 
SirdeindeA ipfiC, asqualis . Dico D, quoquc-lii 
ipfiJF, cfle «qtialem . Cum *nim A, fit «qualis tp- 

^ * ' Digitized by 



Enciidis Elem. 

5 ?w t Cti \ A > ad B ? vt ° ^ B scd vt A - a <* B,ita <ft 

E,ad F. e Igi tur em vt C, ad B, ita E, ad F : Eft au- 
tem cx muerla ratione, n Cad B,ita E, ad D,vclu- 

ti pnus- ig.tur eritquoquevtE.. ad F,itaE,adD } 

«1"^' i A A ' mfnor ' ^"? m G Dic0 > * D » mino- 
rem efle quamF.Cum eriim A , fir nunor quamC» 
g ent mtnor proportio A,ad B quam C.adTv^au 1 
tem A, ad 3, ita e ft E, ad F. 6 Minor e?««o VS 
portto E,ad F quam C, ad B Qa&lSJWS 
te, ex inuerfa ratione eft vt C>d fcita E,ad D,- erit 

quoq^e minor proportio E, 
ad F , quam E, ad b>- ac pro- 
terca D , minor erw quam 
F, quod eft propoficum . Si 
*S»tur finttres magnitudi- 
nes, & alis ipfis atquaJes 
numero, &c. Qupd oftcn- 




y 



numero, occ. 
_J dendum erat. 



Tbeor. 12 Prop. 2*. £» /T« « Wf ; magnitudines , <&• 
• Jnmantur : Et exa^ualitate in eadem ratione crunt. 

I- :■.-:> - - . - " 
Am hic demonftrat Euclides modum argumer*. 
r>r«l ,n P ro P°»ionibus ex itqualirate quando 
proporuoeftordinata. Sint enimprimum t"es ma- 

' gnitu- 
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gmtudxnes A,B,C,& alia* tjes D, E>F: Citq* A,ad B# 

vtD. adE/& B,adC, vrE* 
ad F,Dico quoquc ex ?qua 
litate cflc A , ad C vt D,ad 
F . Sumpt/s enim* ipfamm 
A, D, rcque mfcltiplicibu* 
G, H. Item ipfarura B,U y l> 
fc & ipfatum C, F,L,M>x5 
llt A, prima ad B, fecunda* 
vt D» tertia ad E,quarram> 
a eritquoq^G, multiplex 
prima: A,ad I , multiplicg 
fecudx B- vt H, multiplex 
tertia:D,adK, multiplice 




J ll - 



ouartx E. Eade rationejca 
iit B,prima ad C, feconda» 



.:«■ t ,„..i.- i • vt E lert:a ad P5qut«I;A"e # 
nt I,mu!tiplexprimac B,ad L, muItipIicS fecudar 

Vt K,mult lp lex textias E ad M.multiplicg quartxFl 

^rJ tSVif"* ^******™ G,T,L, & a - 
ux tres H,K,M. qux bmx in eade proportione fu- 
muntur ;c fit vt fi G, prinia fuperat tertia L , f upc - 
ret nece/TarJo quoqi H.quarta fexta M;Erfi «qua- 
Iis , xqualis; Et fi deficit deficiat. Itaque cu GH,s. 
que multtpjices primx A,5c tertix D , vel deficianc 
vna ab L,M,xquemuItiplieib. fecQdx C, «c quartsc 
F.vel vna xqualcs fint,vef vna excedat f in quacuq i 
niultipltcationc fumpta fiut ea multiplicia;- eiit A , 
- ■■ P«ma 

«4. qilia. l>4.qu u. clo.cpun. 
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P,tertiaadT, quartam. 












1 ill h 3 



Deindc fint plurcs magni 
tudines tribus ita vt fite- 
tiam C,ad*T vtF^ad ODico 
adhuc eiTci vt A,ad N.itaD, 
ad O. Cdm cnim iam fit o- 
ftenfumin tribus magnitu- 
dinibus* efTe A.ad C, vr D» 
ad F: ponatur autem C % ad 
N, vt F,ad 0,er«nt tresma- - 
gnirudmes A> C, N > & ali« 
tresD^F, 0> quat bin* in 
eadem ratione lpmuntur. 
Ergo cx sequalitafe in tri- 
bus magnitudinibus often- 
fa , rurfus crit > vt K • ad N • 
ita D* ad O . Eodemq-, modo 
Kfcm oftendetur in quinquemagnitudinibus, per 
quatuor 5 ficut id inquatuor demonftratum fuit 
pcr rrcs;&iicdep!uribus. Itaquefi fint quotcuit- 
que magnitudines, &c. Quod crat oftcndcndum . 

Xhe$ti%%. Propof.2%. Sifint tres ma^nitudines > nliaqi 
ipfis xqunlei numcroy jua binx in eadem ratione fu- 
:m*ntur % fnerit tytern perturbata earum proportiox £. 
tiam exatjualitate in efidem ratione erunt . „ 

» 

DXmonftratur hic ratio ex *qualita*yquando 
pioporuo cft pe*turbata, Si m cmnvti-ts ma* 
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gnitudines A,B,C,ac alix trcs D,E,F, fitque pcrrar* 
bara earum proportio,hoc eft, fir vt A>ad B,ita E,ad 
F; 6c vt B,ad C, ttaD,ad E. Dicoquoquc ex *qua- 
litatc efTe,vt A,ad C» ita D, ad F. Sumptis cnim ip+ 
farum A,B,D> acque ■mukiplici bus G,H, I , Item ip^ 
fahim C, E, F, aequcmultiplicibus K, L, M, , a Eric 
vt A> ad B, ita G,ad I, cimi G, I,iint ipfarum A, B, 
«q icitiultipliccs : At vt A 9 ad B> ita eft E. ad F ; b 
Igiturvt G, ad L ita quoque eft E,ad F; c Scd vt £* 
ad F, tta eft quoque K, ad Miquod K>M, fint ipfa- 
rum E,T, zquemultiphces.yigiturerit quoque 
*vt G,ad Itita k,ad M. Xurfus quoniam eft B, prima 
ad C, fecundam, vt D, tfcrtia v ad E , quarram, t crit 
quoque vt I, multiplex primx B, ad L, multiplr- 
ccm fecundat CitaH, mukipJcs tertix D. adK f 
muliipliccm quartat £ . Quia igitur fant trcs ma- 
gnitudines G I,L,Gc aliac tres H,K>M.qu* binsr ia 
cadem rationc fumuntur, cftque earum proportia 
pcrturbata 5 cum oftcrifura. fit cfle vt G, ad Uta K# 
ad M : Et vt H, ad K> i ta I,ad Ls /fit vtfiG, prima * 
fupcrat tertiam L , fuperer quoque quarta H , fex- 
tam M,& fi arqualis, arqualis; 3c fi deficit,dcficiat. 
Itaq^cum G,& H,xquemultiplicesprimar A A terw 
ti* D,ab L & M, aeqactnultiplicibus fecundx C,8c 
quartx F,vcl vnadcficiant,vel vna *quales fint ,vel 
vna excedat >£crit vt A primaadC, fccuda,ita D, 
tcrtiaad F,quarta.quod eft propofitu. Itaquc fi fint 
«tres magnitudincs, Scc. <^i.od dcmonftrandu erat. 

Thco- 
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v t , . • „ 

Tbeorcma 2^BropoJitio *4- Siprtma adfecundam can* 

- dktn babuerit ra\ionem y quamtertia ai' quattam%ha~ 
'buerit autem& quintar ad fecundam canrfem ratto- 

- ttem-i cjnam fexta ad quartam : etiam compofita pri- 
ma cum quinta , ad ftcundam eandem babebit rathm 
nem 7 quamtertia cum fcxta >ad quartam * t , 

* l A. '- 1 ' ' • 1 ' * 

QVod propofitione 14* dcmonftrauit Euclides 
dc fola proportione multiplici w dcmonftrat 

" ' ' — 




hoc loco de omni proportionevttiam irrationali < 
Sir Vn. AB, prima adO fecunda, vt DE,tertia ad Ft 
*juarta; ItemBCqaintft ad C,tecunda,vt EH,fexta 
ad F> quartS . Dico ita efle AG,oompofitam ex pri- 
ma ac quinta » ad fecundam Cvt eft DH , compofi- 
t« cx rertia , & fexta } ad quartam F . Cum enim fit 
vt BG, ad C ita EH, adF; eritconuertendo vtCad 
BG.ita F,ad EH. Q^ontam igitur eft AB,ad Ovt D 
E,ad F,& CstfBG vt F>ad FH> a crit ex arquali AB. 
adT6, vt DE ad EH.t Componendo igifu r em \ t 
tota AG,ad BG,ita tota DH,nd EH. Iraque tum rur- 
fus fit AG,ad BG, vtDH,ad EH; & B G,ad O vtFH, 
ad F :c erit txsequali AG> ad C, vt DH, ad F. qucd 

eft 

^ • 
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Liber Qmintur m {169 
e ft propofitum . Si pnma, lgitur ad fecundam cau- 
dem habuerit rationcm . &c. Quod ciat dcmon- 
ftraodum* ^ 

Theor* 2$-propq/ttio 2$.Si ^untuofmagnitudines 
proportionales fuerint : maxima> mimma re* 
liquis duabus maiores erunt • 

Slt emm AB» ad CD» vt E,ad F.firque A B>o m niu 
maxima > & F> inin ima . Dico duas A fi , & j> 

* 1 % P ■ 




fimul efle maiores duabus CD»*tE, iimuf 
Auferatur enim cxAB, magnitudo AG.axmaC 
lis ipfi E,& ex CD, alia CH aequalis ipfi F. Erit igi. 
tar AG, ad C H> vt E.ad F> hoc eft, vt A B , ad C D . 
Qo are eum fir tota AB, ad totam CD,vt ablata AG , 
<d ablatam CH : a ct it quoque Vt tota AB, ad totara 
CD» ira reliqua G B ad rcliquam H D: Eftautcm.-» 
AB . fcumfit oronium maxima) maior quamC 
D. Igitur, &GB,maior crit quamHD.Quo- 
num veroA G > & E, ajquales funt, fi ipfisaddaii 
tux xqaales F, & C H, nimtrum F. ipfi AG, & ChI 
ipfiE,' ficnr A G , cc F, fimul atquales ipfisE, 
& C H > fiinul . Additis isimr inxqualibu» G 
B, & H D, fient A B , 8c F > fimul maiorea 1 
quamE, & CD^fimuIcumGBjfitniaiorquam 
H D .Qnod eft piopofitum. Sj ergoqaatuorma- 
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nimdihe$f>roportionalcs,fucrint* &j^Quedeiraf 

.4cmranftfandum •> . - ✓ 

Tbeor.26.Vtopo .26. Siprima ai fccundam babuerit mt: 
iorcm proporiiexem quam teriia ad quartam : babebit: 
conuerttndo fecundaad primamminorem preportf- 
nemy <juam quarta ad terttam., 

" ~"~ Abeaf cnim A, ad B, maiorem proportione 
auam GadD Dico propaxtione» 3>^d A*,, 




mm ■ 1 



£ - 1 *r\k. 

* — *£. 



• t 

minorem efle proportione D; ad C> Imelligatur .n^ 
cfft E,ad B, vt C, ad D ; eruque proportia A> ad B*, 
maiox quoque quam F, ad B>- 4 ac proprerca A ma- 
ior erit quam B . b Quareminor ent proponio BV 
ad A* maiorem, quain B,ad E,minorem : Sed vt elfc 
B^ad E, ua cft conuertendo D;ad C. Iguur piopor- 
tio B,ad A^minor cft quoque>quam D, ad C.Quc/t 
cft.piopofitum.. 

TbtoT.i-j.Profow. Si prima adfccuudamhabueritfp^ 
iorem propprtioncm > quam tertia adquar^am : Habe^ 
bit quoquevicifiimfrima adtcrtiw maiorem propor*. 
tionem , quam Cecunda ad quartam;. 

HA.bcat.cnim A>ad B, maiorem proportionem,, 
qiumC»adD* Dtco pennijundo maiorcirii 

efTe 
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cflc quoque proportionem A, ad C, quam B, ad D • 
IntelJigacur namque eiTe E,ad B,vc C,ad D,critqtie 
RTopprrio A» ad B, maior ctiam quam E, ad B: * I- 
dcoque A» maior erit quam E. b Quaie maior erit 
pmporuo A>ad C,quamE,ad C. c Quoniam vero 
pcrmutando cft» vt £ r ad C,itaB,ad D. fcura pofita 
fu E,adB;vtC, ad D.^Igiturproportio A,ad C„ 

maior qaoqueciirquamB, ad D> Qupdcft propo- 
fitum ... r 



t 



Thtorema%2.Propo(itio 18. Si prima ad ficundam ha^ 
buerit maiorem propvrtionem ejuam tertia ad fkart* T 
Habebit (juoqut compvjita frima cum fccunda , adfc~ 
curidam maionm proprtioncm* quamcompofita tertia 

^ tumquarta y ad quartam 



Slt maiorproportio AB, ad BC, qiiam DE,ad # K 
Dico 8c componendo maiomn efle propo*- 
tionetn AC, ad BC> qiram DF>ad E F. TntcHigatur 
enim efle GB, ad BC> vt DE ad E f f erirque pro- 
portio ABiad BC, jiiaior qtioqucouam GB>ad BCis 
Ideoque AB maior quam GB Adaita crgo commu* 
ni BC,- fiet AC» maior quam G C. h maiorque pro- 
ptcrca crit proportio ACad BC, qnam GC,ad tS C. 
Sed coroponendo , c *r eft GC, ad BC, ita eft DFVad 
EF. (qnod pofita frt GBl ad BG*r DE/ad EF.) Ma- 
ior ergo etiam eritproportifc ACadBC, quam DR. 
ad E £ Quodcft propofitum . • ' J ; c ^ : 

^ T_hco^ _ 



1 
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Theor. 29. Tropofig. Si compoftta prima wtn fecunia 
1 *4 [ecundam maiorernhabuerit proportionem y quam 



tjuoquv diuidcndo prima adfecundam matorem prl- 
]quamtertiaadquart*m. ' 



• ♦ 




proportio 



Sit . . 
C,adBC-quam DF,ad 

; . E F • Dico & diuidendo 
•i maioreme<5e proportioire 
.A B,ad BCquam DE,ad EF . Inttiiigatur enim ef- 
ie G C, ad BCvt DF,ad EF, eritque proportio AC» 
.ad B ,C maior quoquc proportione G C, ad BC : * 
adeoqne maior erit ACquam GC.Ablata ergo ccm 
amuni BC:maior erit AB quam GB ^ Ac propterea 
jnaior cfit propojtio AB.ad BCAiuam GB, ad BC . e 
Sed diuidcndo vt eft G B, ad BC , ita cft DE,ad E 
1. (Pofica namque eft GCad BC,vt DF,ad EFylgi- 
iur maor quoque cri: proportio AB, ad BC quara 
X)E,ad EF . Quod cft propoiuum , 



Thcorcma 30. Propcfitio 30. Si compofita prima cumfe- 
cunda, ad fecundam habuerit maiorem proportionem* 
\fuam compoftaterti/t cum qnarta> ad quartam : Ha- 
[ bebit per conucTjlo+cm rationis y prima cum fectmda 
*,/id primam y rnfBVTfpa proportioni W quam ttrtia cum 

2 ' luartA : \ad ter:Um. . , :.t ' ' 
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Slt maior proportio AC ad BC,quw« _/-»-« 
Dicoper conucrfioncm rationis , nr.inorcrn el. 
fe proportionemcACad AB»quam DF.ad D ^qj 
enim £t AC ad BCmaior,proporrio,quam DF, ad 
E F,- * erit & dtuidendcinaicr proporuo \ B.aa» 
C, quam DE,ad £ F. *. Quare conuc i ^ ' "^"T r gf 
erit prpportio BCad A B» qui tF, ad 
pterea,& componendo,miuor erit proportio totius 

AC ad AB, quam totius DF,ad I>E. Q-. od cft P r0 " 
pofitum. , - v • 

• * t 

Theorema _ I. Prtfa/Wa 3 1 . £ 1 fint tret magnitudin^ 
. &a!i*ij>Jis *<juale, numero , jitqt* ntator ? r0 P°" 
,.prim* priorum ad Jecundam eiuarn prim* f oP'rt«T*m 
*d fecundam i ltem Jccund*ft iorum ad teruarn w<t- 
ior y quam fecunda fojleriorum ad tertiatn: Ent 
que ex xquaiit&te maior pnportio prims, prtorut» act 
tcrtiam.quam prim* pojiertorumadtcttiam , . , 

< 

Slnt tres magnitudincs A>B,C& ali? trcs p- E » F _' 
fitque maior proponio,A»-d B»q«a D, ad E: Jte 
maior B»ad Cqua E,ad F Duo ex «qualitate 

, , ... m * 

*i©._uia, _»*..' _utb. e. i _•«.«*_ . 

■ 
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xem quoq,- c(Te A> ad C^quamBadT» Ititeltigatttfr 
enim e/Te G,ad G*t E.ad Fj crit<juep reptetia pro* 
portio B,ad Cs maior> quam>G> ad da Idcoque B> 
maior eritquam G. Quarc^maior erit proportio 
A> ad G, minorfcm, quam A*ad % maiorem : Poni-> 
tur aute*n proportio A, ad 8> maior quamT>> adE{ 
MuJto erg3 maiorerit proportio A,*d G, quam D> 
ad E IntJligatur rurfus eflcfl adG>vt D,ad Ejerifr 
que propterea maior proporrio A. ad G,quam H ,ad 
G> c Ideoq. A, maior ent,quam H. i Quari^fliaioi 
quantitas A,ad C,h jbebtt maiorem proportionem» 
quam minor quantitas*H> ad eandem C: e Atqutvt 
H> ad C, ita eft, cx 2rqualitate,D,ad F. f quoniam vt 
D, ad E> ita eft H, ad G>- & vt E, ad F, ita G,adC. ) 
Maior crgoproportio tjuoque erit A> ad C> quam 
D,ad F. Quod eft propofitunw 

Tbeor^i. l^ropoC^z. $i fint tres mafnitudineh & alia 
ipfis aqnales nttmero * jitqne maior proportio frima 
priorum&d fecundam > tjuam fecmida pofieriorum ad 
tertiami hem fecundx priorum adtertiam maior* 

tjuam 



• t,ibir ^tiintut . * jyy 

fjuam frima pofterit>rum<ad fccundam: Erit cjuoquc 
exmyualitate* maior proportio primx priorum ad ter- 
tiam^cjuam prima pojleriorum ad tertiam. 

Slnt ttesmagnitudiacs A,B, C, & aliar tres P, E, 
F, fitque maior preportio A, ad B, qmm E, ad 
F.Irem maior B»ad Cquam D>ad E Dico efle quo- 
quemaiorem proporrionem exa:qnahratr A,ad C, 
quam D, ad F. Inrelligatur enim cfle G,ad C,vt D, 
adE. eritqueproptcrea proportio B, ad C i maior 
quamG. adC. a Ideoque maior crit B, quam G. b 
Quarc maior ertt proportio A>ad G. minorem, qua 
eiufdem A,ad B>0>aioiem Eft autem proportio A, 
ad B,maror quam E ad F. Multo crgo maior eft pro 
portio A,ad G quam E> ad F. Iutclligatur rurfus ef- 
fe H,ad G>vt E, ad F; Eritque proptcrea maior pro- 
portio A>sd G,quam H, ad G> c ideoque maior erit 
A,}]uam H. d Q^tpcirca A.maiorad Cmaiorem ha- 
bebit proportionem,quam H, minor ad eandem C: 
e Atvt H ad C.ita eft ex requalirate D,ad F. (Quo- 
niam yt D, ad E. rta eft G, ad C: 3c vt E»ad F. ita eft 
H,ad G ) Maior crgo ctiam elt proporcio A>adC 
quam D,ad F. Quod eft propofitum. « 

Thtor. j 3 J Propofoi} . Si fuerit maior proportio totius ad 
totum, quam nbtati ad abUtum : Erit> & reliqui ad 
reliauum maior propoYtio* qnam iotius ad totum* 

Slr maior propurrio totius A B> ad totam C D» 
quam abiatsc AE, ad abiatam C F. Dico & pro- . 

M 2 por- 
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^ portionem reliqu* E B , ad 
reliauam FD,maiorera efTc 
quam totius A B> ad totam 
CD. Cum ai.maiorfitpro- 
portio AB> a d CD, quam AE,ad CF,- aerit quoquc 
pcrmutando, maior proportio AB> ad AE» quam C 

D, ad C F,-6 aepropterea,per conuerfionem ratio- 
nis,tianor erit proportio A B> ad EB>quam CD, ad 
FD. c Permutandoighurvjvunorquoqueerit pro- 
portio AB,ad CD, quam EBrfd FD, hoc ett, EB,re- 
Itqua ad reliquam FD>iwaiorem habcbit proportio- 
n§, quarototaAB>adtotaCD. Qupd eft propofitu. 
Thcorcma 34. Vropojitio 34. Si Jim cjnotcungue magni- 

- tudincsyi? alia ipfis aquales numeroy Jitcjuc maior pro- 
portio prima priorum ad prirnam pojteriorum y ejuam 
fecunda ad fecjmdam i ir hac maior y cjuam tertU ad 

. tertiam,& fic dcinccps ; Habebunt omnes priores fi- 

- j> rnul ad omncs poftcriorcs fimul % maiorem proportioncm* 

quaynorr-r.es priores* rch tla prima y ad omncs pojterio* 
rcs y rtliftaquoj&e prima minorcm autcm y cjuam pri* 
mapriorumad primam po(icriorum ,• maiorcm deni* 
que ctiam , (juam vltima priorum ad, vltimam po. 
jtcriorum . 

O Int primum tres magnitudines A, Bt C, & ali* 
O tr es Sit autem maior proportio A, ad Di 

quam B* ad Es Itcm maior B,ad E,quam Cad F Di- 
co proportionrm ipfarum A,B,C nmulad ipfasD/ 

E, F,fimul inaioiem clTc proportione ipfarum,B>C, 

fnn ul 
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fimol ad ipfas E>F,fimulmuirorem,vcro,proportio- 
nc A>ad D,maiorem denique etiam proporricne C f 
ad F. Cum enim majpr fit proportio A, adD,qu*m 
B» ati E, 4 crit permutando roaior A,ad B quam D, 
ad E,*> Igitur componendo,maior em proportio ip- 
farum A>B> fimul ad B,qua Jpfaifi E>,£,fimul ad E > e 
Permurando ergo turfu5,maior erit proportio A>B* 
fimul ad D?E,fimul,quam B,ad E.Itaque cu tota A f 
B, ad totam D,E, maiorem habeat proportione, qua 
ablata B,ad ablatam E,</ habebit cjuoque reliqua A, 
ad reliquam D,maiorem proportionem,qua tota A* 
B,ad totam D.E. Eadem ratione,maior erit propor- 
tio B,ad E,qtia totius B,C,ad totam E,F:Multo crgo 
xnaior critproportio A> ad D>qui B>C,totius ad to- 
tam E, F. fcrmutando igitur, maior crit propor- 
fio A,ad,BiC>qua D,ad E,F,- /& componcndo ergo 
maior eft proportio rotius A,B,C,ad B,C, quam to- 
tius D*E,F, ad %Y. g Et rttffus pennutando, maior 
proportioomnium A,B,C fimuladomnes D^ET* 
fimul quam B>C, ad £> F. quod eft primum. 

* ij.(\y-n:-o *V qiin c qul d jj 4frf*«1*7^lMf st»^L| »7 



uiyiuze 
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Itaque fit maior proporfio totius A>B.C,ad totam» 
I>, E, F> quam ablat* B,Oad ablatam E, F, h crit Sc 
maior preportio rchqus A, dd rcliquam D t quam 
totius A,ftG,^d totamD,£,F* quod eftfecundunn 



1- 






[uoniam yero maior eft proportio B,ad E,quam 
C, ad F> i crit perir urando maior quoque B, ad C> 
quamE, ad F > \ & componcndOjtnaior totius BCt 
ad C,quam totius E,F, adF;/ 5f rurfus permutan- 
4o» maior B,C> *d E,F, quam Cad A, F. Eft autcm 
riiaior propoftio A> B»C,ad D,E, F, vt oftendimus * 
quamB.C^ad E,F. MuJto ergc maior erit proportio 
dmnium A,B,C, ad omnes D,E,F, quam vltiaue C# 
ad vltimarn F* quod cft tertium . 

Deinde fint qu&tuor magnitudine* vtrobique cu 
cadem hypotheii,hoc eft, Ut quoqae maior propor* 
tio tcrti* C, ad F, tertiam, quam G , qqartae ad H. 
quartam . Dico eadern confcqui t Vt enim lam iii 
tribus eft oftenfum.maibr eft proportip $ . adE# 
quam BX,G, ad E» F tt. Multo ergo maior ecit A$ 
ad D, quara E^CG. ad E, F, H, a Permutando crgo 
minor erit A>ad B,CG> quam Diad Ej&H, b &.co r 

poncn. 

k i*7<*fio. Ki^ U 7 qm,. o 7 ..,uio bi«.qoio.. 



Digitized by Google 



■ 

tiber guintus. lfcf 

ponendo maior H* B>C,Q»ad B,C>G, quam D,F,F,H, 
ad,E 3 EH,& pcrmutando A, B. Q, G, ad D, E, F,H# 
maior qu*m B,C,G, ad E/F^H. quod cft primum. * 

Iraquc,ct*m fit maior proportio totius A,B>C, Gt 
ad totam D,E,F,H, quam ablatac B,GG,ad ablatam 
E,F,H, crit & rcliqu* A, ad reliquam Dmaior pro- 
portio> quam totitts A>B,CG> ad totam.D > £ F, H • 
quod cft fecundum 

Quoniamvero* vtintribus eft demonftratam* 
maior eft proportio*B> C G. ad E, F, H, qnam G, ad 
H J & maior A,B,C>G, ad D>E,F, H, quam B> C, G f 
ad E,F*H, vt fuit oftenfum ,• multo maior ent pro- 
portio A, B> C> G, ad D,E,F,H, quam vltinix G , ad 
vltimam H, quod cft tertium . 

Eadcm arte concludes>eadem confequi in quiu* 
cfuc m.agniwdmibus^ per quatuor» & in f<a#t pcr 
quinquc,& in fcptem* pcr fcx,&c. qucmadmodufiv 
oftendimns in quatuor^pcttrcs * Conftatcrgo to-. 
tiun.Thcorcffla > Scc. 

» Hl t 

« • — . • m * ■ • • 

£io& Ekmenti quinti » . 

r • ft ' * ' 
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LIBERSEXTVS. 
D £ F I N I T I O N E S* 

X. Imiles figurae reftiiine* funt . qus & angu- 
O loS firiguldsfingulisa:qualcs habent, atquc 
etiam latera , qua: circum angulos *quaies > 
proportionalia. * 

tf T.eciprocx autem figurar funt,cum ihvftaque fi- 
gura antecedentes^Sc confC^uenteijrationuiii 

terminiftierint. 1 s ft * 

3 Secundum extremam, & mediam rationem re- 

£lalinca feftaelfe dicittir, cum vt tota ad 
maius fegmentum * ita maius ad minus fc ha- 
buerit. 

4 Altitudo cuiufquc figur* eft ltneaperpendicur 

kris a vertice ad b^ndedufta . 

5 Ratio ex rationibus componi dicitur, cum ratio- 

num quantitatcs inter fe multiplicat* , ali- 
quam effeceritu rationem . 

6 Paralelogrammum fecundum ^quam' rcftam 

lineam av>plicatura, deficcre dicitur parallelo- 
grammo» quando non occupat totam lineam • 

Exce- 



Digitized by Google 



liber Sextus , l9l 
Excedcrc vero,quandooccupatmatorcm lineam 
quamfit Ca> fccundum quam applicatur : ira ta« 
mem, vt paraUelogrammum deficiens, aut exce- 
dens eandcm habcat alcitudinem » cum paralle- 
logrammoapplicato , conftituatque cu&i eo to- 
tumvnum parallclogrammum* 



THBOREM^AI. PROPOSITIO I. 

■ 

Triangulti & farallelogramma , cjuorum eaiem fueri 
alntudo, ita fe babtnt inter f r, vt bafes . 



i 



4 • 




m ♦ 



Slntduo triangula ABC, DEF, eandem habtntia 
altitudinem. quorum bafes BC.EF. Item due 
parallelogramma CG^BH ciufdem altitudinis,quo- 
rum eardem bafcs BC.EF. Dico ita effe triangulu"A 
BCad trianguIumDEFA patallelogrammu CCad 
paratlelogrammu E H. vt eft bafis BC, ad bafin E F. 
Collocentur .n. titrfangula, qua parallelogramma 
intcr eafd€ paraliclas GH,LN, fc exBL, tumautuc 
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<lttOCcunque*cft£&I,IK*k^ 




4 ex FN> abfcindantur quotcunque rc&se F A/, M 
aquaJes reft* E F; Deinde ex A, & D,.deducautui 
xeftx AI, Afc,At> 0M* DN. « Erunt igirur triangu- 
Ja ABC,AlB>AKl>ALK>-fuper a?quaJesbafes,& m- 
ter eafdem paraiJfiJas conftituta, inter fe $qualia # 
Eadem ratione Jtqualia entnMfiangula D£F>DFM> 
DMN. Quam multipJex eft ergo re&a GL, reftx B 
C-tam mulUplcx quoqucerit triangulum ACl» 
tnargcWi A BC, & quam multiplexeft refta 
xeftar EFi, tam quoque multipJex erit triangulum 
DEN, rrianguli D&F, quia in tot triangula xqualia. 
funt diuifa tcta triangula A.CL» D E N> in quot re- 
&as gquaJes fe&x fuerunt totae rcft* CL,EN.Quo- 
aiam verofi bafis CL squaiis fiierit bafi EN> b ne- 
ccffario triangulum A C L, aequale eft triang u!o*l> 
EN, ac proinde fi C L, rnaior fuexit quam E N. nc- 
cefTario ACL,maius eft quam DEN, & fi minor,mi. 
J>us, deficicnt proptcrea vna CL> refta, & triangu* 
lum ACL,*que muJtiplicia primae magnkudinis H 

. ' - - c,& 
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C& terti* ABC,ab EJIf rcfta trianjjulo DEM» «- 
que roultiplicibus fecunda: EF, & quart» DEF> vel 
Vna rtqualia crunc>vel vua ex< edcntjfi eafumantur 
quae iittcr fc refpodenu 4 Q<iare quac propoitio eft 
primst B C, ad fccundam EF>baiis ad baftin , ca eft 
ccrtiar ABCad quartam DEF, triangnli ad tnangu- 
lum » Sicut igitur bairs ad bafin, ita e \\ criangulum 
ad criangulum > quod ctl propofitam . 

Qu,onia autem b vt triangulu AffC, ad triangtrlir 
DEF.ita cft parallelogranimum C G> ( t quod dupltt 
cft crianguli ABC^ adparallelogrammum E H, f& 
quod cft duplum tnanguii DEFJ peifpicunnvaft e 
ha quoquc cflc parallclogrammuad parallelogra- 
miii vt eft bafis ad bafin. Qupd crat demonftrand&% 

Tbeor 2. Vroptft. Si ad vnum trianguli latus paraiicl* 
dutla fuerit reEta qus,iamlinea> bxc proportionalitef^ 
/fecabit ipfius tuanguli latera. Et (i trianguli later* 
froportionaliter fecfa fuerint> qua ad fe&ionts afl 
iuncla fuerit reSa Unta y erit ad reliquum ipfius trian- 
guli latus parallela % . 

TN triangulo AfiCt 
A X ducatur primum 

/V re&a DE.parailelala- 

/ \ fcriBC. DieoUtera 
/ \ , AB ACfcfticiFipro 

/ ^^^yL ponionahtci' in D. &c 

33 J^^^f^ E> hoc efhefle vt Al)*» 

/JP^^^CL adDBita AE»ad EC*. 

Thlk* ' Du&is 
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Duftis enim reftis CD,BFyterunt triangula tfEB, 
D^EC, fuper eandem bafin DE/& intcr eafdem pa- 
ralielas DE/BC, conftitutajinter fc iqualia. 6 Oua- 
re vt triangulum ADE,ad triangulum DEB • ita cft 
triangulum idem ADE, ad triangulumDEG: e At* 

iJ 'Y « , } JL 9 uvttriangnlam ADE,ad 

trtangnluitfb EBi tra eft 
bafis AD, ad bafln DB> (cu 
hec triagula fint ciufdcm 
altitudinis vt eoftftaNfi]>er 
,agatur parallela refta ip- 
AE.^) Bc cadem lationc, 
£- vr triangulum A D E, ad 
rriangulum D E C . itaeft 
fcafis AE,a*Tbafin< EC. d Vtigitur AD,ad DB>ita cft 
AE^ad EC, ( cum dua: proporttones eedem fiat 
|>roportiont trianguli ADE, ad trianguIurqDEC.) 
tjuodeft propofitum. *V5.- 
** Sccet deinde refta DE, latera A B, A C, propor- 
cionalitcr.Dico pEjparallelam cflc reiiquo lateri B 
C.fDuttis elrtm rur(um reftis COyBE, e crit vt ho- 
Cs AD,ad bafin BB*ita triangulum AD£. ad trian- 
gulu m DEB,cum fittt ciufdem aititudinis: Poaitur 
*ufem vt AD, ad DB, tta A E, ad E C f Igitiur crit 
Vt triangalum ADE, ad triangalum DEB* ita A E» 
*d EC: Sed rurfus, vt bafis AE> ad bafin £ C, ita eft 
triangultim A D E, ad triangulum D E C, cum fiot 
altitudinis ciufdem . * Igitor vt triangulum ADE* 

ad 




LMrer Sestusi l8j 
ad triangulum D E ita eft triangulum idcm AD 
E, ad triangulum DEC. b Aqualia crgo funt trian* 
eula DEB, 6c DEC ; Ac proptcrca,cum eandem ha- 
beant baftn DE> c inter eafdem erunt collocata pa- 
rallelas . Igttur parallela cft DE, i£ fi B C. quod eft 
propofitum . Si itaque ad vnum trianguli Iatus pa- 
rallcia dufta fuerir» ficc. Quod erat oftcndcndunu 

Theerema J. Vrofoftio 3. 57 trianguli angulus bifariam 
feffus ftt fecans autem angulnm retfa linea [ccuerit* 
& bafin ; ba/is fe^menta eandem habebunt rationem y 
quam reliquaiyfiuitrianguli latera • Et fibajis feg*^ 
menta eaniem haheant rationem % quamreliqua ifftus 
trianguli latfira \.refta linca>(]ux a vtrtice ad fe+ 
clioncm pr$ducitur 9 bifariam fecat trianguli if>fu* 

IN triangtilo ABC, rc- 
fta A D, fecet primo an- 
gulum BAC> bifariam • Dico 
cffe vtfi A, ad A.C,ita BD» 
adDC. Agatur cnimperB, 
rcfta B E, paraileUipfi AD» 
doncc cum £A. produda c o- 
B m D C ucniat in E> ^ruque angu 

lus E R A, scqualis alterno BAD; & angulus E, cx- 
tcrno DAC. Cum igitur duo anguli B A D, D A O 
xqualcs ponantur cruntCc anguli EBA, & E» 
\ inter 
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iritcr fexquales ; «Tdeoque & reftaeBAVEA.inter 
fe a-quales. t> Vt igitur E A,ad A C ita B A- ad ean- 
4em AC r Atqui vr EA,ad ACita eft B D, ad DC 
•cum in tiiangulo BCE/efta AD fit pyalJelalateri 
£E, d lgitttr vr* BA,ad AC,ita eft BD, ad D C quod 
<ft propclitum . 

. Sit deihde vt BA> ad AC, ita B D, ad D C. Dieo 
ieftam AD> bifariam fef are angulu B A C. Agatut 
enim turfus per B, rtfta BE,ipfi A D .paraliela co- 
iens citmCA» protraftain E. Quonjam igttur vt B 
A ad ACita ponitur BD,ad DC. e Vtautem BD, ad 
DCita eft EA.ad ACfquod in triangulo BCF,refta 
AD,llt lateri BE. paraJlela J/Etit vt BA,ad AC,ira 
EA. ad eandem A C. f Jfcquale igitur fuat B A» & 

E A, inter fe , h ac propterea 
anguli ABE, &E,*qaaIes 
quoqueerunt. » Cum igitur 
anguius ABE» aqualis fit al- 
terno BAD. & angulus E»ex- 
terno DAC.erunt.oc duoaa* 
guli B A D, DAC, interfe *- 
C cjua1es,quod cft propofitum. 
Iraqueii trianguliangulus bifariam feftuafit* Scc 
CjKiod^rat demonftrandum . * * 

TheorimA^. Profofitio 4. ^equiangulorum triangult- 
rum frepertiottJ.Ua fnnt latera-, qu* cinum aqualcs 
. *rjHh3,&bomologafuritlatefa 9 'qu**qHaUbut a 

gulit fubtevduntitr s y . 
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i39>J& v^4/ Y* 1 »*0 Iot seqtiiangula triangu- 

' . laABCDCEifintquc 

quales anguli ABC.DCE» 8c 
ACB,D£C,& BAQCDE.Di- 
* coefle AB,ad BC, vtDCad 
fl ft CE, & BC, ad CA.vt C E, ad 
* d. ED & AB> dcniquc ad A C» 

' ^ J ; : ' - vtPOadD-E.lta.n. Jatcra 

circa arqoales angulos fuat proportionalia , homo- 
iogaquefunteaiatera>qua: «qualibus angu!is fub- 
tcnduntuis hoc eft»& antecedcntiaomnia «quales 
refpiciunt angulos,& confequentia fimiliter.Con- 
ftttuatitur latera BCCE/ccUndum lincam rcftam, 
ita vt angulus DCE. cxtcrnus fit acqualis intcrno A 
liCjpariterque cxrernus ACB.interno DEC E< quia 
duoanguli ABC , ACB* *rainores funtduobns re- 
ttis; eft aurem angulo AC B arqualis angulus DEO* 
crunt, & anguli B, & E> duobus reftis minorcs. b 
QujHe rc&ae B A» & E D, proda&ae ad partes A> D» 
<Qibun i . Producajunr ergo , & conueniant in F, 
Qubniam vcxo angulus exterrius DCE , «qualis eft 
interno oppofito^ABC; c parallela: cruni CD^& BF# 
Eadem ratione parallel* erutit C A>2< EF.quod an- 
gulus cxternus A C B , fit aequaiis intcrno DEC f 
ParaHelogTamttiura eft igitur A CDF, d propterca- 
que re&a AF> fcqualu re&* CD i& re&aCA, rc- 
<txD I. Quomam jgttur in triangtilo BEF» re&a 
A C . parallela eiUateri £ F» erit A B, ad A F 

hoc 



— 
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hoc eft, ad D C, ( qus equalis cft ipfi A F J vt E C f 
ad CE Pcwnutawio / igitur erit A B, ad BC, vtD 

C, sd CE. Rurfus, quia 
in eodem triangulo BEF, 
rcftaC D, parallela eft la. 
teriBF, g eritBC,adC 
E, viF D.hoc eft,vt C A. 
fc\ua scqualis cft ipfi FD*) 
ad ED. Permutando, h 
igitur erit BC. ad C A, vt 
CE, adED. Cum igitur 
fitAB,adBC,vtDC, ad 

CE> & BC, ad CA>vt CE^d ED: i erit & ex *qua- 
h A B, nd C A, vt D C, ad E B. Qupd eft propofi- 
tina . Aquiangulorum ergo trianguloruro pro* 
ponionalia funt latcra, &c. Quod erat demon* 
flrattdum* 

7keorcma$. Trcpofitio «SVzfao triangula latera frc 
fortionalia habeant f aquiangula erunt triangula* '& 
AqiialesbaL f ekunT co$angiiUs9 fub <juibus& homotoga 
laterd fubtcnduntur . 




HAbeaot triangula A B C> D E f, latera 
proportionalia? iitque A B> ad B C, vt 
D E, ad EF, cc BC, ad CA> vt E F , ad F D» 
&A£,demque ad AC, yc D E, ad D F. Dico 

trian- 

i ttyp* sX£5E lu*9*t i u**u* 
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tiiangula t fle aeqaiaogula , angulutn fciKcct A> *- 
qualem efle angul&D^ angulum B.anguio t> « 

angulumCanguIoF S : c.n. anzuli rtquales xe- 
fpiciu homologa latc ra ^Fiat angulcts FEG, arqua* 
Bs angulo B;& angulus EFG.anguIo C coueniatq; 
fcftx EG,FG, in G : 4 eiir jj reliquus angulus G,rc- 
Equoangulo A, acqualis . Aeqmangula l^itur funt 
tnangula ABC G£F . Q^re b vt AB*ad*BC,ita eft 
GE,ad EF: Vt afit AB,ad BCita poniturDE,ad EF. 
c Igitur vt GE.ad EF,ita cft DE, ad EF,candcm : d 
pnSptcreaq; xqualcs ctunt GE >DE Rudtis , e quo 
oiam vt B C ad CA *ua cft EF,ad FG : Vt aut B C 
C A.itapcmrur EF,atfFD>/erit vtEF adFG, 
ka cadeEF,ad FD, <r idcoq>aequaIcs erunrTG FD. 
Itaquecumlatera EG, !G,aquaIin fim Ja*eribus 
DE,DF,vtr5q* vtriquc; & bafi* coisEP: A crunt an- 
guli G,& D,xquales > 1 ac proptercaj& r^licju i an« 
gu li GEF*GFE,rciiquis angulis BEF> DFE^qualcs 
erunt . Quamobrem cuav angulus G } a:qualis fit 

N an- 

• vru b.>.kx,c uah d p «jvin.c 4 icx. f. u.quin <ju!i'i f 
1l3;, prina. i4*t> 
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angulo A » erit & angulus D , cidcm angulo A,a- 

qualis ; eodemque modo angulus DEF, angulo B> 
Atangulus DFE,anguloC ,#qua!is cnt. quod cft. 
propofitum . Si duo igitur triangula iatcra propor- 
tiOnalia habeant , &lc. Q^od oftcndendum crat. 
Theorern. 6..Propo/6. Si duo triangula vnum angulum 
vni angulo aqnalem > ircircum 'aqualet angulos /4- 
tcrafroportionalia habuerint:. acjuiangktla etunt trian 
gula y aqualesque habebunt angnlos > fhb guibus ho+ 
mologa lattrafubtenduntur. 




Slt angulus B, trianguli ABC, «qtialis angulo E » 
trianguli DEF, fintquc latcra AB,BC,propor- 
tionalia htcribus D E, EF , hoc cft fit AB,ad BC, vt 
DE,ad EF . Dico reliquos angulos reliqui*anguhs 
«quales cfTcangulum fcilicct A»angulo D,& angu* 
lum C, anguloF i Itacnim acquales anguli homo- 
loga larcra rcfpiciunt . Fiafc angulo B > a:qualis an* 
gulusFEG*& angulo Gangulus EFG; eritquc t vt 
in prarcedentt propof.d.&iimefhtriangulumGEF. 
taangulp A B C> xquiangulum. Quari a vt AB , adl 
_ Bc >^ 

a 4 fet . 
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BC,ita eft GE, ad EF. Scd vt AB,ad BC, ita ponicur 
DE,ad EF. b Igitur vt D£ ad EF> fta cft GE ad ean- 
dcm E F> c atque idcirco D E, GE. squales crunt . 
Iiaquc cumlarera DE>EF,atqualia (ur t lateribus G 
E.,EF, & anguli ipfis concenti scquales quoque, (na 
angulo B,cui faftus eft xqualis angulus TEG xquz 
lis cft politus angulus DEF, propcercaquc arqtialcs 
ad inuicem erunt apguli D EF, GKF% ) d erunc relU 
qui aagufi D,EED,rcli<juis angulis G EFG^cquales*- 
x Cum ergo angulus G > fi t *qualis angulo A , & an- 
gulus EFG , angulo Ci erunc etJam angulis A,C,t- 
quatcs anguli D, EFD, & ob id «quiaegula erunt 
triangula ABC, DEE,quod eft propofltum . Si igi- 
tur duo trianguta vnum angulum vni anguio «tqua 
tem,.&c Qupd crat dcmonftrandum 

0 

Xhtorsj*. Vropo. 7. Si duotriangula vnum anzulum vni 
angulo aqualcm > cirrum anttrn alios an<?ulos later* 
fyropertionalia habeant ireliquorum vero fmul vtrumm 
que aut minorem , aut non.minerem re£fo : %^aquian- 

fula e*unt ttiangula $ & aquales habebunt eos angu- 
uxircum quos proportionalia funt lattra 

Slt angulus A,trianguli ABCxqualis angulo Dt 
trianguli D E E, <x latcra A C CB, eirca angu* 
lum A C B, proportionalia latcnbus DF^FEjcircau 
InguIumF, hoccft fit vt AC, ad CBiiia DF,ad FE, 
hac umerv lcge, vtquihbet rcliquorum angulo- 

N a /um> 
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* uit> B , & £, fit vel tnfnor re&o , vel non miiior . 
©xco equianguJa eflc triangula > angubs fcilicet 




ACB, &F,circaquos funt Iateraproportiona!ia 5 fc 
angulos.B, & E, xquafes effe . Sir enim primum ta 
B» quam E^refto rrnnor : Q^o pofito, fi nnguh A 
CB,& F* non funt scquafes,fic ACB,maior, quam F. 
fiatque ipfi F, squatis ACG. Cum igitur , & r.ngu- 
lusA, anguloD, ponatur itqualis,. aerit & rcJi- 
quus AGC , reliquo E , aequalis idfeoque trisngu» 
h AGC, DET' xquiansula erunt. QnuirctvtACi 
ad CG, ita erit DF, ad FE : Sed vt DF, ad FE» ita po- 
nitur AC^ad CB^c Vt igirar AC>ad CG, i(a eritea- 
<f£m AC.ad CB>rfac proDterearequafes erunt CG^ 
CB,^& anguli CBG CGB, *qualcs . Cum igitur 
angulus B^ponatur reftonunor, erit& CGB, mi- 
hor refto ideoquc et deinceps AGC, refta inaior >f 
cum AGC> CGB , fint duohus reftis .rqualer Elt 
antem oftenfus angnjus AGC^anguIo E y *qualis* 
maior /gitur refto eft quoque angnlus E : Sed pofi- 
tus cft ctiam rcfto miuor . Quodeft-abfurditm . 
. Sit 
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Sitdciiide tam B» angulus ,quam E rcfto r,6 mt» 
nor,eritq,* vtprius,anguJus fc,angtalo CGB , sequa- 
lis. ideoqu* & CGB , rcfto non minor crit ,* ac pro- 
ptcrca anguli CBG, CGB» in triangulo BCG, non 
minores crunt duobus rcftis, fed vcl maiores, vcl 
$qualc* duobus rc&rc . quod cft abfurdtim . Sunt 
enim du^x re&is minorcs . Non crgo iniqualcs 
fuotang!:li ACB } & F.fed arqualcs, atquc idcirco 
rcliqui ctiam anguli B,8c E,a:qualcs eruntqucd cft 
propofitu . Siduoitaq,* triangulo vnu angnlum vni 
augulo arqualem , &c. Q>uod demonUrandu crat • 

Theorema S- PropoJ. 8. Si in trian^nlo rclfanpulo , ab 
- angulo re&oin hafin perpendicnlaris duila /it cjnx ad 

perpendicHlanrn trianguta , tum toti trian^ulc > turn 

iffainterfefimiliafHnt . 

1tf triangulo ABC, 
iBAC,fitr^ 
ftus^ quo ad bafiru* 
pcrpendicularis aga» 
tur AD.Dico triangit 
Jo ADBjADCfimilia 
cflc, & toti triangulo 
ABC&intcr fc.Cum 
•* cnim in triangulis A 
BC,DB A » anguli BAC & ADB,fint refti , & angu- 
lusB, communis » a crunt & rcliqui anguh A C B, 
& D A E > *quales. Acquiangulttm eft igitur 
tiianeulum D B A, txiangulo ABC, b ac pro- 
- N 3 ptcrca 
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ptcrea habebunt latera circa acquales angulos prcs 
port,onalia,ficc hoc cit erit trt CB ad BA,ita BAt ad 
BDj& vt BA,adAC, itaBD,ad DA>& vtBu,adC 
A, ita BA»adAD. Ita enim latera homologa a?qua« 
libus anguiisopponuntar^ vt vulc ptrxpoC 4. huius 
lib.Quare fimiic eft trianguJum ADB,toti trianga* 
lo ABC. Eodem inodo oftcndetur triangulum A D 
Cjfimile eidem triangulo ABC. Nam anguli BAC, 
^ & ADC funt re£h angulusC communis ,cac 
proptcrca rcliqui anguli ABC& C A D, jequalcs » 

'Qiiare/vtBC, ?dCA. 
;ita cfl CA-ad CD, & vt 
CA , ad AB , ita CD,ad 
DA^&vtCB^d BA.ita 
CA>ad AlX Sic cnim_i 
opponuntur quoq,- ho. 
mologalatera angulis 
? quali bus,cx p racic ri p- 
to pxopof,4« huius lib. 








n 


! 



rcfti, & anguIiA B D , CADt oftenfi acqualcs nec 
non anguli B A D, ACD,- Atquc idcirco fit e yt BD> 
ad D A>ita D A,ad DC,& vt DA,ad AB,ita DC> ad C 
A ; dc vt A B, ad B D, ita CA ,ad AD. Si igitur in-i 
triangulo rc&angulo, ab angulo rcfto in bafin pcr* 

pcndicuJaris du&a fit, &c. Qupd crat demonftran- 

dum . . 
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Uber Sextur* 
froblemaj. Proffo. data re£fa linea imferatam . 

fartem auferre . 1 

IMpcretur .vtcxli- 
nca AB,ai;frrnmus 
partcm rcnianj /Ex A, 
ducaturre&a AC, vt- 
cunque iacrcni angu~ 

«fumCAB* & ex A Ci 
- ab(iindantur tot par- 
tes «quales cuiifslibet 
magnitudinis > quota pars detrahenda eft cx ABrVt 
in propofito cxcmplo trcs AD* DE,EF. Deinde cx 
Ff ad B refta ducatur FB, cui per D, parallcla aga- 
tur DG . Dfco AG> cffc partem tcrriaro impcratam 
icftarAB^. Namcu in triangulo ABF,Iatcri,FE,pa. 
xalicia fit rcfta DG ; a erit vt FD. ad DA, ita BG, ad 
G A. b Com pon c n do fgitu r, vt F A^ ad D A, ita BAi 
crit ad GA; Scd FA. ipfius A'D*cft tripia.cx eoftru- 
Gione . Igitur, & BA,ipfius A G, crit tripla>idccq,- 
A G, tcrriapars crit ipfius A8,qtis imperabatur. A 
data ergo rcfta Jinca iropetatam pattcm abftuJi. 





w 


L 


.•1 



Frobl.2. Prop. 10. Datam rettam lineam infegfam/imi* 
liter fecarr,vt data altera re&afeftafuerit . 



S 



It r*rta AB ♦ fc canda fimilircr, vt fefta eft rcfta 
AC, inD>& E . hoc eft in partes , qu* finfc 

N 4 par- 



■ 
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jartibus AD; DE , EC, proportionalcs* Coniun* * 

gantur datscduse linex 
ad A 9 facicntes angu- 
lum quemcfiquc B A C,^ 
& cdneftatur rcfta BC . 
Pcinde ex D,E, agantur 
DF, EG> parallelae iofi B 
C Dko re&am AB.timi- 
Itcrcfle feftam inT, 6c 
G,vt eft fefta AO in D,& E Nam * vr AD,ad DE , 
ita eft AF, ad F,G. Propornonalcs ergo funt parte* 
AF^FG, partibus AD»DE ♦ Qtiod fi ducatur DH,ipfi 
FB,parallela, fecans EG, in 1; 0 erit rurfus , vt D E f 
ad EC , ita Dl. ad IH, hoc eft* itaFCad GB; c qubd 
FG, ipfi DI, & GB, ipfi IH, sequalis fit . Qupre pro- 
pertionales quoque erUnt partes FG> GB , partibus 
DE,EC . Eademque ratio cft de pluribuspartibus, 
fiex E . & C, ipfi AB: parallclxagantur » 8tc. Ita- 
que data reftam linea infeftam fimiliter fecuimus 
vt data altera re&a fefta fuit • Quud facicndiherat . 

» 

Problema 3. Propof. II. Duahus ddtis reftis lineis tet* 
tiamproportionalem udinuenire # 

m 
i 

Slnt dvix tedx AB> AC. ita difpofits, vt efficiant 
angulum A» quemcunque, fitq; inuenienda il- 
lis tertia proportionalis $ ficut quidcm AB , ad AC# 
kaAC,ad tcrtta Producatiu AB,q uam volumus cf- 

fc 




^ 1 »» *S4pri» 
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feantecedentem, Sccapiatur BD,*qnaIis ipfi AC 

qu# confequens eile 
debet>liue media, Dc- 
inde duda refta B C $ 
agatur illi ex D> paral- 
leJa DF> occurrensipfi 
AC> produ&s in £• Bi. 
toCE>cfTe tcrtiampr» 
portionalem, hoc eft,eflc vt AB>ad AC, ita AC> adl 
CE«Cumcnim in tiiangulo ADE>lateri DE, paral- 
IcJa, fit refta BC erit vt AB>ad BD, ita AO ad CE* 
Sed vr AB>*d BD, ita eadcm AB»ad AC, equale ipfi 
B D. Vr igitur AB>ad AC>ita AC. ad CE : quod eft 
ptopolituni Duabus etgodatis reftis Iineis,tertiani 
proportionalem adinuenimus.Qupd erat faciendu* 

PnbUma 4. Vropojirie 12. Tribus datis retfis linsis 
quartam froparthmalcm inuenirt^j % 



Slnt tres linea: re* 
ft* aB > BC, AD» 

quibus inuenienda fit 




quarta 
?u 



[icutquidem A B > ad 
BC,ita AD. ad quarta» 
* - Dfponantur prinue 

du* A B, BC» fecundam lineam reftam, quae fit A 
C? Terria vero AD,cum prima A B> faciat angulum 
A>Qucmcunqu c . Deinde ex B> ad D> rc&a ducatur 
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UD, cui pcr C, parallcla ducatur CE , occurrenste- 
jfc ft* A D, prcduftae, ia 

E, punfto . Dico DE t 
cffe quartarn propor- 
tionalcm* Cumcnim 
ia triangulo ACEtlatc- 
riCE,aftaiitparalle- 
3^ ^ laBDi ^crit vt AB,ad 

B C , ita A D, ad D E . Quare D E, quarti cft pro- 
portionalis ; ac proptcrea,tribus datis reftis lineis, 
quartam proportionalcm inuenlmus. Qupd faciea* 
dumerar, r 

troblcma y . Prop. i j # Duabut daiis re&is lineis > mc- 
di&m proportionalcm adinucnire • 

Qlnt dtix reft? A B, BC, 
O quibus mcdia inue- 




* * bifariam in E , cx E , ccn . 

tro » & intcruallo EA, vcl EC, fcmicirculus defcri- 
batnr ADC : Deindc cjc B. ad AC, perpendicularis 
educatur BD , ad circumfcrentiam vfquc . Dico B 
D , efTe mediam proportionalem intcr A B, & BC . 
Dufl is enim reftis AD CD> a eiit angulus A D C , 
reftus in femicirculo . Cum igrtur ex angulo rcfto 
ADCtrianguli icftanguli ADCdcduftafit ad ba- 



■ * 

41. icx. 4 |i.tcr a 
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iBn A C> perpendicularis D B erit per demonftra- 
«ta propof.8 huius lib.B D y media proportionalis in« 
terAB* & BC. Duabus ergodatis reftis lincisme- 
diam proportionalem adinuenimus . Q^od erat fa- 
ciendum . 

Theorema 9. propofitio 14. Jiequdlium & vnum vn i * m 
qualem habentium angulum , parallelogramm 0 rum . 
reciprocafunt iatera^ <jua circum aqnales angulos. En 
quorum parallelogrammorum vnum anguUm vni 
angulo &qualem habtntium recip*oca funt lateray qua> 
*ircum aquales angulos > illa funt aqualia . 





Slnt duo parallelogramma ?qualia ABCMEFG* 
habentia angulos ABC , EBG> *quales . Dico 
latera circum hofce angulos efle reciproca*hocc(L 
effc vt AB, ad BG, ita EB ,ad B C . Coniungantur 
enim parallelogramma ad angulos squales , ita vt 
AB, & BG,vrnam cfficiant lineam rcftam /Ouo fk- 
fto , cum anguli A BC, EBG M fmt «quales,erunt 6c 
EB, BC, vna rcfta linca , vt ad propof. 1 5.. lib. 1. tx 
Proclo demonftratum eft • Froducantur iam DC.fie 
FG, cloncc coeant in H Q^pniam igitur arqualia 
funr parallclogramma DB> BF:* crtt vt D B > aj 

BH, 
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BH/ttftBFAd idcm BH: Sed vtDB, ad BVLb ita eft r 
AB> bafis ad bafm B G , quod parallclogra mma f Int 




ciufdem altiti:dinis,& nmilter vt BF,ad BH,ita cft 
bafis EB, ad bafin BC. Igitur vt A B, ad B G , ita eft 
IB, ad B C. Qupd cft propofitum . 

Econrrariojintiam lateracirca arquales angu- 
los ABC,EBG, tecjproca,hoc eft,vt AB, ad BGi ra 
E3»ad B C. Dico parallelogrammaDB» BF»efTe £. 
qualia . Faftaenim eadcm conftru&ione S cum fit, 
vt A B>ad BG,ita EB,ad BC: c Vt autem AB, ad BG, 
ata DB»ad BH, & vt EB, ad BCira BF, ad idcm BH* 
critquoque vt DB,ad BH,ita BF, aJ idcm BH; crit 
cjuoquc vt DB> ad BH, ita BF, ad idcm B H. d KU 
c|ue idcirco xqualia cruntparallelogramma DB» B 
F. ^qualium igitur, & vnum \ni arqualem habcn- 
tium angulum,6cc. Qttod erat demonftrandum • 

Theor. I o. PropofJS .~4equaliu»i%& vnum vni aqualcm 
habentium Angulumytriangttlotumjreciproeafunt latc- 
ra,<ju* circum *(juale$ angulos. Et quorum trUnguto- 
rumvnu** angulum vni xqualem habentium reciprc- 
ca funt lAttray yux circum tcfualcs anguios* itia funt 



b r ku 4 t.fei. i $ . ^uin. 
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Intdno trlansula x 
qualia ABCDfiE* 
habentia angulos* qui 
i d B, arquales . Dicola- 
tcra circahofceangu- 
ioseffe reciprocn ,hoc 
cft,cfle vt AB, adBE* 
F . <T ha DB,ad BC. Coniun- 

£ anfe r cnim triangula ad angulos squales , ita vt 
AB,BE,vnam cfliciant Jineam reAam • Quo fafto* 
cum anguli ABCDBE, fint «qualw,- erunt &DB» 
BCt vna rcfta linea 7 v t demonftratum eft ad pro* 
pof. l$. Jib.i. cxProclo. Duftaigitur re&a CE> 
quoniam xquafia funt triangula ABC,DBE,4 erit 
vt ABCad BCE. ita DBE,adide BCE . Scd vt tri2~ 
gulum ABC ad triangulum BCE, b lta eft bafis A 
B, ad bafin B E, quod harc rrianguta ei ufdem fint 
alti tudinis > & fimihter vt PBE.ad BCE, ira eft ba* 



•10 r 


irn 


1 









I a m vero contra fiat latera circa angulbs *qua^ 
les,qiri ad B, reciproea , lioc eft , vr AB,ad B£,ka D 
BiadBC. I>ico tnangulj ABG DBE.eflfe aqualia. 
Fafta .n. coftruftione ead€yriim ftt vt AB»ad BE ir* 
DB,ad BC;vt sfit AB,ad B E>rtta itriangulu ABC, ad 
tri3gulu BCE;& vt DB.ad BCita tri*gulu DBE,ad 
triagulu ide BCEiErit vt ABC,ad BCE. ita D»E,ad 
idcin BCE, d propte«ac^awjuaJUa. erunt twangul*' 

.ABC^ 

am._i • 

a 7, <juic- b V M 1 * c B«flSi 4 9« 
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ABCjDBE. Acqualium igicut,8t vnuftt vni ^qualcHfc 
habcRtium angulumv&c. Quodoftcndcdumcrau. 
Theor. IJU Propof. 16. S* quatuor relt^ linea proportio* 
nalesfuerint : quod fub extremis comprchenditur r*. 
Ifavgulum > aquaU ef^ei x quod fub rnedijs tompre- 
hcnditur rettanguloEtfi Jub extremis comprehenjum 
reffangulum ayuaUfuerit ei Quodfub medyscotinetun 
rcBa&ulo :ilU cjuAtuozrcfalincafportiisnalcstruniu 



* - 



9- • 



Slnt quatuor. rcftat proportionale* AB, FG,EF,B' 
. Ci vt qnidem AB,ad fG, itaEF,ad BC: Sitque 
rcftanguium ABCD» comprehenfum fitb entremts 
ABiBcTreftangulum vcro EFGH» comprehenfum 




fub medjjs EF» F G » Dico reftangula AC, EG.efTe 
ataualia . Cum enim anguli rcftt B , « F, Unt** 
«uales , & 4it vt AB,ad FG, ita IF,ad BC, eruntla- 
tcta circa sequales angulos B, flc F» reciproca. Qua, 
rc parallelogramma AC, EG, atquaha erunt . Qup* 

cft propofttum .. 

Contra vero,fint iam eq«altareftanguiaAC,EG. 

l>ico quatuor rfftas lineas A B, F G» EF» BC , effc-> 

Itoponionalea ,.hoc eft., effcvt AB> ad FG»ita EF* 

aA 
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ad B C. Cum enim arqualia ilnt reftangula AC ,E 
G habeantque angulos atquales , ncmpe rcftcsB , 
& F, b erunt latera circa hofce.angulos reciproca ; 
ficut quidcm A B> ad FG> »ra EF, ad BC . Iraquc fi 
quatuorre&c line* proportionalcs, fuehnt # &c» 
Quod erat oftendendum » 

Theorem. lt.Prop, 17,. Si trcs retta Unctfmt proportic* 
nales . quod fub extremis comprehenditur reffangu- 
lum > acjualc efi e% , quod d media defcribitur quaira- 
U. Etfifub cxtrcmis comprehenfum reclangulum 4» 
qualc fit #/» 9«<?i 4 meiia defcribitur 9 quadrato : iU 
Le tresreZ* linea proportionales erunt - 

Slnt tres lincsr xcft* A B, EF &BC, proportio- 
nalcs : vt quidem AR, ad EF> ita E F>. ad BC- 
fnque reltanguium ABC D, contcntum fub e*- 
tremisAB>BC>5f quadratum media: EF » fit EFGH*. 
Dico a:qualia effe reffcangulum A C, Sc quadratum 
EG. Sumpta cnim refta FG>qux aequalis iit ipfi EF> 
erunt quatuor linex AB, EF> FG>BC propartiona- 
ks i vt quidcm AB> ad EF ita FG. ad B C ; eritque 
qu adratum EG,t omprehen fum iub mcdijs E F>FG» 
proptcr aequalitatem reftarum EF^EG . a Quare 
rcftangulum A C>comprehcnfum fub extremis \ 
Bj BC, aequale eft quadrato EG> hoc > eft, reriangu- 
16 fub medijs E F, FG, comprchenior « Quod cft 
»iopo£cuni m 

Sed 

■■ ■ ■ '■ 1 m m mmm mk i ■*■ 
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Sed fintiam sequalia lc&angulum A C» oc qaa» 
dfatum.EG .Dico efle vt AB, ad EF> ita EF^ad BC« 
Cum eniu» aqualia fint reftangula AC, & EG. » 
«rit vt AB,ad EF, ita FG,ad BC : c Vt autera FG,ad 
3C, ita eft E F , ipfi FGaqualts , ad candem BC . 
Quare vt AB.ad EF, ita eft EF» ad BC . Si tres igu 



jat demonftrandum- , 

• • • : 

J>roW. 6. Tropof.iS. sA data-re3* linea d*to m8»7»«" 
fmiUt % fimilitera i iofmrn.reQiU»€um deferibert . 




Ttdataredta AB» 

•quam de- 



v s 

>w fciibedum fitretfi* 
HneumreftilineoC 

DEFG,fimiie fimiti- 
■A f , , — fi tcrq> pofitum . Dq- 
. „. ... ™ cantur ex auoiibct 

angulo, vt c» F> ad fingulbs angulos oppohtos re- 
axlincx, qa^ re&ilincum *efotuant in trian- 
gula C D F, DER F GC, Deind* fuper AB* 
conftkuaeur AIB, triangulmn , aequiang^ilum C 
DF.&fupcr A f ,trianguli AlCI , a&quiangu* 
lum C G Fs & I B B» atquiangtilum D EF > tx 
quo conliar re<ffcilimu;n cflfe «quiangulum dato 
«x conftruftione Quoniam.cro ita eft A B 1 » ad # 
*» vtC D , ad D X: & ita B I*ad B Hi vcD F, ad 



* Liber Sextut • ' tOf 
BE.ii erit ex *quo ita AB, ad BH, vt C D, ad D E. 
Quare latera circa «oualcs ingulos A B H , C D E» 
propomooalia funt, b quemadmodum A latera cir# 
ca squalesaogulcs H & E, proportionalia funt.ob 
triangula sequianpula BHI^DEF. * Rurfus ita cft H 
I, ad IB, vt EF,ad FD: & ita IE* ad IA,vt FD,ad FC: 
&iraIA,ad Ik, vt FCt ad FG Igitur cxxquoerit 
ka Hlt ad I K. vt E F, ad F G, 8c ideo latera quoque 
circa arquales angulosH I K,EFG * proportionaha 
erunt, Sc fic de csteris . Quamobrem reftiJinea, 
cam fint xquiangufa > habcantaue latera circax* 
quaies angulos proportionalia, limilia fum, fimilu 
terque dcTcripta « A data ergo re fta linea , dato re« 
{tilineo fimiie fimilitcrque pofitum rcftiiineum 
defcripfimus . Quod faciendum erat . 



Theorema 13. Vnpoftio tp. Similia trianyda inter 
fe funt in duplicata ratione laterum 

bomologorufn. 

Slnt triangula fimilia A B C» D E F, hv 
bentia angulcs acquales B» & E: Item C* 
& F, &c. Et fit vt A B, ad B C» ita D E, ad 
EFt &c. Dico triangula inrer fe rationem h^* 
bere duplicatam eius • quam habent latera ho 

O mologa 



a >»*q«in. b 4» firu C4»rcx. d »* qiliQ« 
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mologa BC>'& EF, & quidem fi fint «qualia 
latcra A B, D E , conftat triangula efTe xqualia ex 
stf.prin. cum anguli fint «qualcs, & ita ctiam mc- 
dia proportionalis inuenta erit*qualis, & dupli- 
cata proportio e r i t x qualitatis . Siut ergo pri mum 
Jatcra B C, E F * «qualia. ac proinde, & tcrtia pro- 
porrionalis B G, illis arqualis : ita vt proportio B C» 
ad B G » quc duplicatadicitur proportioms latcrts 
BCad latus EF,fit proportio squalttaris Quoniam 
igitur triangula A B C> D E F> habent quoque pro- 
portioncm xqualitatis, a quod ipfa intcr fc aequa- 
lia fint,ob angulos B»C anguiis^E F, squales» & *- 
qualitatern latcrum BC, EF tota crunt «qualia. 

Sit dcinde B C, latus latcre EF»maius; & ex BC» 
a abfcindatur rcftls B C f E F, tcrtia proportionalis 
JJ G, ducaturquc rcfta A G. Quja lgitur cft vt A B* 

D G A 




F E C G B 

ad BC»"ta DE, ad EF* crit permutando vt AB, ad D 
E, ita BCad EF: Vt autem BC ad EF,ita cft pcr cd* 
ftrufti ^nem EF,ad BG Vt crgo AB>ad DE ita crit 
EF, ad BG. Quarc cu triangula ABG^DEF^ habcant 
fttera circa angulos B, E, «qualcs rcciproca , e ipfa 
— intcr 

* "t fc • b •i.qotnT c II. lci. ' 
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inter fe squalia erunt, 8c proptcrea vt t rinngulum 
ABC,ad triangulii DEF,</ ita erit idem triangulum 
ABC, ad triangulfi ABG.Vt autc triangulum ABC. 
ad rtiangulu ABG,ciufde altitudinist ita eft bafis B 
Cad bafin BG.Igitur vt tmngulu A3C, ad triigu- 
lu DEFiita cft BC»ad BG. Atqui cum trcs line* BC, 
EF,BG fint continue proponionales, proportio pri 
m? BCad tcrtia BGtduplicata dicitur proportionit 
BCt pnm* ad EF/ fccundam , Igitur & triangulu A 
lC,ad triangulu DEFtproportionehabct duplicati 
proportionis latcris BCt ad latus EF. Similia igitur 
triangula intcr fc funtt&c.Qupd crat dcmoftrandu. 

Theor. 14. Propof.zo.Similia polygona in fimilia trian- 
gula diuidiQitur* & numero aqualia } ir homologa f*- 
tit : Et polygonaduplicatam habent eaminter fera* 
tioncm* quam latus homologum ad homologum latuu 




Slntpolygona fimilia ABCDE>FGHIk, habentl* 
angulosxqualcs BAE.GFK.Itfcm angubs B.G f 
& fic deinccps: habcant autcm latera proportiona* 
iiacirca angulos «qualesi vt quidem AB,ad BC,ita 

• O t FGj 
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FGi ad GH ; & vt fiC, ad CD, ita G H, ai H I, &c. 
Dko p ; imum, hxc polygona diuidi in triangula fi- 
milia, qua fint numero arqualia . Ab angulis enim 
BAE»GFKi re&ar educantu r ad fingulos angulos 
oppoli tos,cjuaer fint AC, A D^FH^FI > diuifaque erunt 
polygona in triangula numero sequalia • Quoniam 
vero angulus B^xquali s eft angulo G,cx hypothefi» 
& circa ipfos latera propoitionalia i $quiangula e- 
xunt triangula ABC, FGH. & eadem ratione ofteiw 
detur de oinnibus triaagulia in quibus refolmtur. 



Dico praeterea > triangula hac cfle homologa tc«. 
tis polyg oms, hoc eft > ita efle quodlibet triangu- 
lum in vno polygono ad fuum correfpondcns tria- 
gulum in altcro poly zono , vt polygonutn ad poly- 
gonum . Quoniam enim fimilia funt triangula AB 
OFGH, eiit corum proportio duplicata proportio- 
nis homologorum laterum AC^ FH Atquc eodcm 
argumcnto proportio trianguiorum ACD.FHl, da- 
t>hcata crit propo: tionis eorundcm latcrum homo. 
logorum AC, FH. Quare vt triangulum A B C , ad 
triangultim F G H , ua erit txiangulum A C D, ad 
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triangulum FHI,cum vtraauc harc proportio trian- 
gulonim fit duplicata eiufdem proporrioms fdteris 
ACadlatus FH.Neque diffimili rationc conclude- 
tur quoque cfle trianguium APE,ad triangujum F 
IK>vt ACD>ad FHI; Atqueita deinccps,fi plurafuc 
rint triangula.Sunt igitur propdrtionalia triangula 
vniuspolygoni cum triangulis aftcrius, ita vt trii^ 
gula vnius imt anteccdencja > & triangula altcrius 
confcqaentia proporrionu. Vt aitf€ vnfi anteccdens 
ad vnum confcquens, aita funtomniaantccedetia 
ad omniaconfcqucntia . Igitur vt qtiodlibet trian- 
gulu vnius polygoni ad fibi rcfpondens triangulum 
alterius,ita ertt totu polygonuad totum polygonu* 
idcoque triagulahomologa crunttotis polygonis. 

Dicopoftremo» polygona mter lc proportioncm* 
habcre duplicatam eius . quam habcnt latera ho- 
mologa. Cum cnim fit^vt triangulum A BCad trij. 
gulum FGH, ita polygonum A B C D E, ad polygo- 
num FGHIK; Triangulum vcro A B C» ad triangu- 
lum FGH, habcat proportioncm dttpiicatam cius. 
ouam habcnt latcra homologa A B,FG,hoc cft ean- 
deni. quam habet A B> ad illam tertiam 1 nucntam,- 
habcbunt quoquc polygona intcr fc proportio- 
ncm duplicatam proportionis corundcm latcrum 
homologorum AB,F G> hoc eft>caodcm, quam ha« 
bct AB> ad illam tcrtiam inuentam. Itaquc fimilia 
polygona in iimilia triangula diuidiuitur>fitc.Quod 
demonftrandum crat. 

Digitized by Google 



lto, Enclidis tlent. 

Thcorema iy. Profojitit.ii. §lu* eidem reftiliw fmt 

fimilia* & inter fe funt fimilia. 

e 




Slnt reftilinca ABC> DEF, reftilinco GHLfimi. 
lia. Dico>& ipfa intcr fc effe fimilia.Cum c«im 
propter fimilitudinem. anguli rc&ilinei A B C, a - 
qualcs fint angulis re&ilmei GHI ; Item *adcm dc . 
caufa anguii reftilinei D E F, acquales angulis eiuf. 
dem rcftilinei GHI>a erunt anguli reftilinei ABC* 
«qualcs angulisrcftilinei DEF. Rurfus cumob 
candem fimilitudinem, latcra rcftilinei ABC,pro* 
portionalia fint iateribus reftiiinci GHI> ea videii- 
cct ijs,qux circum «quales funt angulos: Item 
candem ob caufam , latcra reftilinei DE F, propor- 
tionalia lateribus eiufdem reftilinci GHI 3 b c runc 
quoqueiarcra rcftilinci A B C» latcribus rcftilinci 
D E F» proportionaliai ea nimtt um i j s, quap angulos 
ambiunt f qualcs. Atquc adeo pcr dcfinitionem,fi- 
MftUta cxiftent reftilinca ABC* D E F. Qu* i*itur 
ctdcm reftilineo funt fimilia» 6c intcr fc funt fimi« 
lia» Quod crat oftcndendum » 

Theo- • 
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Theer.l6. fropof.22.Si quatuer refts linea proportiona* 

Us fuertnt : Et ab eis nftilinea fimilia fimiliterqu* 
dejh ipta% proportitnalia erunt . Etfid reftis lineis fim 
miiia fimiliterquc defcripta reHilinca^ proportionalta 
fuerint : ipfa etiam reRa linea yroportionalcserunt. 

■ _ 





RR 



m — 

Slnt pximum quatuor reft* AB>CD,EF»GH>pro. 
portional#s,vt qutd€ AB,ad CD,ita EF, ad GH* 
Conftituanturquc fupcr AB, CD, duo quaecunque 



Itcm fuper EF,GH, alia duo quscunque re&ili* 
nca fimiia fimiiiterquc defcripta, EFML, GHON# 
Dico & hxc reftilinea cfTe proportionalia» vt qm- 
dcm ABI*ad CD K,ita EM> ad GO. a Tnueniatur.n. 
reftis ABiCDf tcrtiaproportionalis V y Sc re&is EF# 
GH, tertia proportionalis QJ; crirquc cx f quo>vt A 
B>ad P*ita EF,ad Q_yt autem A B^d P Jta cft rc&i- 
lineum ABI,ad redkiliiicum CDK,fimile fimilitcr- 
que defcriptum,cx corollariopropofitionis 20*hu~ 

O 4 ius 
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ius lib.yel fi fuerint triangula,ex coroll.pro?of,Tc. 
£t cadcm rationc, vt £F< ad Q*}U reltiliricum EM, 



, . . . 





ad reftilineum GO: c Igirur vt A B T 3 ad C 1) K> ita 
crit EM, ad CO Q-icd cft propofitum. 

Dcinde fint ABU CDK>EM> GO,reftiIinea pro 
portionalia • Dico quatuor reftas AB>CD,EF>GH, 
cffcquoque propor tionaIes,vt quidem AB,?d CD* 
ira EF* ad GH. d Inumiarur enim tribus reftis A B» 
CD EF» quarta proportionalis R S> fupcr quam dc« 
fcribatur rcftilineura RSVT,fimile reft iltneo FM> 
iimiliterque pofitum j r & ob id reftilineo G O. 
Qaoniam igimr eft, vt A B, ad CD> ita E F, ad R Sj 
cnt quoque, vt iam eft oftenfum» vt ABU ad CDk* 
ita £ M ■ ad R V. Vc aute m ABI> CDk> ita quoque 
ponitur EM,ad GO. /Igitur crit vt EM, ad RV* ita 
£M,ad GO> g Atquei^circoarqualia crunt RVt 
GO. Qux cum fint fimilia fimi iitcrquc pofica, con- 
fift ent neccfTario, vt moxoftendemus, fuper refta* 
RS, Gh, aqualcs. h Quare erit vt EF> ad RS, ita EFt 
_ ad^ 

• *iq«uu dn {«• tzwCrx f w.q m tacum. ki aoui. 
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ad GH.Ponitur aotem EF,ad RS.vt AB,ad CD.lgi- 
Mrerit nuoque vt AB>ad CD,itaEFad GH. Qiiam- 
obrem n quatuor reftx Hncae proportionalcs fue- 
xint, &c. Quod crat dcmonftrandum. 

T£ro;\ 17. %jtequiangul* faralttlogramm* 

inttr ft rationtm habtm tam , <]u* tx Utt- 

ribus compcnitur . 

Slnt parailelogrammaar- 
quiangula AC, CF. ha- 
bentia anguios BCD ECG» 
arquales • Dico proportionS 
'B corum cfTe » compoiitam cx 
jm duabus ^pportionibus» quas 
* habent duo lateia vnius cir 
ca angulti atqualem 9 ad duo 
latera alreriu* circa anguJu 
sequalettiiita vt antecedcntia proportionum fint in 
vnoParalfelogrammo* & confcqucntia in altero* 
hoc cfti proportionem AOparallclogvammi ad pa- 
rallelogrammum C F » compoftram efTe ex propor- 
tionibus reftar BC, ad CG. reftam, & reft* DCad 
reftam CE',VeI ctiam cx proportionibus reftar BC, 
ad reftam CE,& reft* DC, ad rcclam CG. Ideft, fi 
fumantur treslinez I,k L> itavtl.ad k. fitjsiciitty 
CJatus ad lanrs CG>ic k, ad L,vt laf us DC.ad latus 
CE;ita effe parallelogrammum ACad parailelogri- 
mum CF,vt eft refta I,ad rettam L:ac proinde cun» 
cxdcfia.s.huiuslib.proporcio LadLcoooni dka^ 

tur 
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tur c x proportionibus I,ad K,& k f ad L; proportio- 
ncm quoquc parallelogrammi A C,ad parallclogr£« 
mum C Ft dici compoficam cflc cx eifdcm propoifc 
tionibus>Koc eft t cx proportionibus BC> ad CG, & 

DOad CE.Coniunganture- 
*jf 3> tv n iin paraHclogxama ad an- 

gulos aequales, ita vt B C, C 
G.efficiant vnam lincamrc- 
^ ftam:Quo pofito,cum angu- 
J li BCD» ECG. fiht acqualcst 
t j/ crunt & DC,CE,vna rcftali- 
i nea,vt adpropof*i5 lib.i.ex 
Proclo demonftratueft Pio* 




BL.te- OC i»quaiiar^r" — . •-- ~ • • V 

DCCK, & K, quarta-proportionalis L. Quonia igi- 
tur cft, b vt DC, ad CG,ita ACad CH. Vt autS BC 
ad CG,ita pofita eft I,ad K« * erit quoque vt ACad 
CH.ita I,ad k.Eodemque argumento oftendes efle, 
wt HC,ad CF,ita k.ad L.Nam vt DCad CE,d ita eft 
HC.ad CF. Cum ergo pofita fit K,ad L,vt DC,ad C 
B.erit quoque HCad CF.vr k,ad L.Ex *quo lgimr 
erir.vt AC.ad CF. ita I, ad L Sed proportto I, ad L, 
per $.defin. huius lib. componitur ex propomom« 
bus BCadCG,& DCad CE Ex his cifdeergo pro- 
pottionibus componerur quoque propomo paral- 
logrammi ACad parallelogrammum CF. Eademqi 

ratia 
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ratione ofteademus,proportionem AC. ad CF, co- 
poni ex proportionibus BC,ad CE, & D C, ad C G> 
dummodo parallelogramma ita coniungantur ad 
angulos acquales.vt BC, CE, e/ficiant vnam reftam 
hnea,&c. Aquiangula itaque parallelograrama in- 
terfe ratione habent. &c. Quod cratoftedcnduin. 

Theor. 18. Propof. 14. /» omni paraltelogrammo, qu* 
tirca diametrum funt, faralltlogramma, & toti , & 
inttr Jt funt fimilia . 




E 



Sto parallelogramnm A 
BCD, in quoducarur 
diameter AG & per quodli- 
bet eius punftum I,ducantur 
du* rcftae £F, GH, paraiki* 
Jateribus paralleiogrammi * 
Dico parallelogramma FG, t 
H. circadiametru, fimiliacf- 
fe Sc toti paralle log rammo,& 
inter fc fe . Qupd enim aequiangufa fint totLfacile 
oftendetur . Nam angulus G A E, idem eft,qui an- 
gulus B A D,- 4 & angulus externus A E I, scqualis 
interno ADC ; 6c angulus A C I, exccrnus interno 
ABC. & angulus E I G> extcrnus fnterno B F I ; & 
hir externus interna B C D. Q^iare sequiangtt- 
Iiim eftEG, paralielogrammum parallelograaimo 

BD; Et eadem ratione cidem BD> «quiangu- 

ium 

m ■ 1 ■■ ■■■■ ■■■ ■ m * 
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Ium crit FH. Qupd autem larcra circa aiquales ari- 
gulos habeant proportionali a latcribus totius. hoc 

modo demonftrabimus.Cura 
triangulum A G I ^quiangu- 
lumfit triangulo ABC» Sc 
triangulum A E I , triangulo 
ADC> vt perfpicuum cft ex 
*9.propof. lib. i. vcl ctiam cx 
eoroih propof 4. huius lib. b 
crit vt AB> ad BCita AG > ad 
GI, atquc italatcra circaas- 
qualcsangulo$B.8c G. proportionalia funt.Rurfus 
c crit vt BC. ad CA- ita GI,sd I A ; Itcm vt C A, ad 
CDJta IA, ad IE. d Ex sequo igitur,vt BC.ad e CD, 
ita cft GI,ad IE 3 ac propterea* & latcra circa ?qua« 
lc* angulos BCD.GI E^proportionaliacxiftunt*. 
Kon alitcr dcmonftrabuntur latera , circa icliqaos 
angulos scquales* efle proportionalia • Quarc pet 
dcfinitionem limilc crit parallelogrammum E G> 
toiiparallclogrammo BD.Eadcm artc oftcndes pa- 
rallelogrammum F H, fimilc cflfc cidcm paralielo* 
gramnc o BD) f atquc ad co, & ipfa intcr fe fimilia 
erunt . In omni ergo parallclogrammo , quat circa 
4iamctrum funt # 5u. Quodcrat oftcndcndum • 




Pti* 
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ZProbl.j.Profof.l^, D/Uo reHilineo fimile fimiliterqHt 
pofitum y & alteri dato atjuale idemconjiituero. 

SInrdataduoreftilineaA,& B, fitque conftitue- 
dum aliud re&ilineum i quod fimilc quidera 
fit ipfi A»*quale ?cro ipfi B Super CD»raum latu* 




reftiUnei,cui fimilc debet conftitu!,* conftiruattir 
parallciogrammum C E, in quoms angulo, xquaJc 
re&ilineo A,* Et fuper reftam DE, in angulo EDC P 
qui xqualia fit angulo DCF, paraiiclogrammum D 
Ht atquaie ipfi B» critque tam CT >G quam FEH 9 fi« 
Bca vpa refta,vt demonftratum eft propof.45 Aib.u 
b Inucniatur iam intcr reftas C D> DG, mcdia pro. 
portionaiis I K ; c fupcr quam conftituatur leftilu 
ncum L, fimiie ipfi A* fimiliterque pofitum . Dico 
I* atquale cfTc alteri redilineo B tu enim fint pro- 
portionales tres teft§ CD, Ik, DG 5 erit per coroll. 
prop*i9.vcIao.huiuslib vt CD,priroa ad DG,tcrti5# 

ira 
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ita A* rc&ilineum fuper pritnair C D, ad refti Hneu 
X> fuper I K; fecundam fimile fimiUterque defcri- 




ptutm * Vt autcm CD,ad DG.ita eft parallclogram- 
mum C E, ad parallelogrammum D H, eiufdcm al- 
titudinis. * Igitur crit Tt C E, ad D H.ita A. ad L. c 
vt autem CE ad DH.ita eft A,ad B:propterea quod 
parallelogrammum CE, reftiUneo A; & parallelo» 
grammum DH,re£tilineoB,conftruaumcft xqua- 
Je . d Quare erit vt A, ad B, ita A, a d L , « propte- 
xcaque atquaiia erunt rcclilinea B, & L i Eft autcm 
Zc xo iimileipfiA, limilitcrque pofttum pcr con- 
ttruftionem. Daio igitur reftiUneo fimilc fimili- 
terque poiitum, 6c alteri dato aqualc idcm confti- 
tuimus. Qupd cratfaciendum. 



Theo* 
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Theor.l^. Propo r .%6. Si i parallelogrammo farallelo*. 
grammum ablatum fit>& fimile toti* & fimilitcr po- 
fitum j communem cum eo habens angulttm 3 hoc or- 
cum eandcm cum toto diametrum confiftit . 

EX para!leIogramm& 
BD, abfcifTum fit pa- 
iallelo£rammum ECfimi 
le ei fimilircrq; pofitum, 
habens cum ipfo angulum 
communcm E AG. Dico E 
G.confiftcrc circadiame* 
trum totius BD Ducantur* 
enim rcft* AF> CF, qua: fi 
fuerint vnalinea rc&a, perfpicuum eft, cum A F- 
fit diamcter ipfius EG, & AC, diametcr ipfius BD» 
parallebgrammum EG confiftcre circa diamctru 
AFC,totius parallelogrammi. Qupd fi AF, CF,noii 
dicantur cfficere lineam reftam, ducatut totius pa- 
rallclogrammi diameter ACfecans latus EF, inH, 
punftcper <juod ipfi FG, parallcla agatur HI Qup- 
niam igitnr parallelogramma BD,EI, fuht circaea- 
dcm diametru AHC; a ipfa erunt fimilia, fimiliicx- 
que pofita. b Quare crit vt BA>ad AD,itaEA,ad AL 
Scd vt BA^ad AD, ita quoque eft E A» ad A G, cjuod 
parallelogramma BD,EG, ponantur eria fimilia, fi- 
jniliterq,- pofita. c Igitur crit vt EA,ad AI,ita EA,ad 

AG. 



4 If.felti b j. dwf.icx i. cu-quio. 



mmm 



Jigitized by Google 



a*o Buclidis Eleni. 

AG,rfAc proptcrea arquales crunt reftar A I, A G» 
pars, & totum : qucd eft abfurdura. 

Quod fi dicatur rcfta A 
H C. fecare alterum latus 
FG« Tunc dufta Hl^parel* 
lc|a ipfi £F, e erunt rurfus 
iimilia pnrallelogramma 
BD> IG, fimiliteiqucpoli- 
ta./Quare crit vt D A, ad 
AB, ita GA* ad AI : Sed vc 
DA> ad AB,ita quoque eft 
G A> ad A E,ob fimilitudincm parallelogrammojfi 
BD, EG. g Igitui erit.vt GA, ad AI, ita GA, ad AE* 
h ideoque aequales erunt reftre AI, A E,- pars ot to- 
ttirr : Quodcft abfurdum ■ Conftituunt ergo rtftx 
AF, FC, vnam reftam lineam> h^ceft, duftadia# 
metcr A C, tranfit per punftum F, & dufta diame- 
tci A F) cadit in punftum C. Itaque fi a parallelo- 
grammo parallelogrammura ablatum iir,ficc. Quod 
crat demonftrandum . 




Tbeorema 20. Propofitio 27. Omnium parallelogTi 
morttm fecundum eandem re&am lineam applicato- 
rum 9 deficientiumque figuris paraileiogrammis fimi* 
libus fimilitertjue pofitis ei% fuod ddimidia defcribi- 
turi maximum id eft , quod ad dimidiam applicatur, 
parallebgtammum fimilo cxijUns dofeSui % 



t.ymu f r.dif.ftm 
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Ec ur refta A B . diuifii 



bifariam in Gfiopcrq* 
eius dimidiam BC, confti- 
tuatur quodcunquc paral- 
lclo gramum CDEB , cuius 
diametcr BD . Si igitur co* 
pleatur totu parallclogram- 
mum ABEH, erit parallclo- 
grammum AD,fuper dimi- 
diam AC , confiftens , applicatum fecundum AB# 
dcficiens parailelogrammo C E * & esiftcns fimile 
defe&ui CE Dico parallclogrammum AD.ad dimi 
diam AC^apphcatum deficienfcj; parallelogrammo 
CE, maximum eflc omntum , quac fccundum A B» 
feftam applicantur * deficiuntq, parailelogrammis 
limilibus fimilitcrq,- pofitis ipfi CE Supto *n.pun- 
fto G, vtcunquc in diamctro B D, Sc duft:s pcr G » 
xcftis FGi, kG, qu? iint parallcJ* reftis A8,BE c- 
rit parallclogrammum F K, fccundum reftam AB, 
apphcatum dcficicns parallclogrammo Kl, a quod 
ipfi CE fimilc eft, fimihtcrq; pofitum,cum fit cir- 
ca candem cum CE^ diametrum , b Quonxai^*^^ 
complcmenta CG» G E , acquali* ^iaddatur 
coc K I, crunt quoquc ^qualia CI,KE: c Eft autcm 
CI,acquale ipfi CF. propter bafes xquales AC, CB. 
Igitur & CF>KE, arqualia erunt > additoquc com- 
xnuni C G, squalia erunt paralltlogrammum A<3» 
& gnomou LM, Quate cu CE, maius fit gnomonc 
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XM, fcontinet .n. CE.prxter gnomonem,paralle- 
logrammfi adhuc DG ) ttk quoq,- A D»£equale «t- 
ftens ipfi CE, ,ppter bafes a:quales AC, CB,mam$ 
quam parallelogrammu AG, eodem parallriogr*. 
mo D G . Eodemque modo oftendetur A D,.maiu* 
effe onimb. parallelogcammis , quat ita fecundum 
reftam ABjapplicantur* vt punftum G,fit inter pu- 
fta B,& D, hoc cft.quac orcupanr maiorcm lineam 
femifle A C , habentq»* minorem altitudine quam. 
AD dummodo defeftus fimiles fint ipd CE . 

Prob. t.fropof. 28. ^id datam lineam rc&am , datore* 
QUineo tqualeparallelo^rammum applicare deficiens 

• fitura parallelogramma, quafimilisfit alteri paralle- 

■ logrammo dato\ Opsrter autem datum reUihneum,cut 

• aquale applic.iJum efi , non maius efie eo.quod ad dt. 

• midiam. dpplicatur , cum fimiles fuerint defi tfus, & 

■ eius , quod etd dimidiam applicatur , & etut cutjimt- 
' le deejfe debet. ^ 

A D datam reftam lineam A B , dato rcftilineo 
jf\<=, . PP licandum fit parallelogrammum cqua- 
ledeficiens Jparaiiclogrammo , quod fit fimile_-> 
datoalteri parallclogrammo D ,Sefta A B , bifa* 
riam in E, fuper medietatem EB,« defcribatur 
parallelogrammum E F G B » fimile ipfiD, fi- 
'militerquepofitum , & compleatur totum paralle- 
Ipgrammum A tf.G B . Si igitur AF , acquale ci\ 

ipfi 



* 1« pii. l*,Hj{. 
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jpfi C c»im fk applicatum ad A. B » «ficiertfc 



- * 
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paTallelograinmo ECfimili )pfi D, fartum erit, qff 
inbetur. Si a5t AF^maius eftquam C.fNcc|jenim 
minus efle debcr . Nam cum propof. praecedcnte t 
ipfum fit omninm applicatoru maximumjduw»mo- 
do dcfc£tus fiut fimilts, no poflet applicari vJIu ad 
ABi.quodeflct ip£C*arquaJe>fed oia effcnt mino- 
ra. Propterea adiunxit Enclides ; Oportet autem 
datu rcftilineum y&cc.J crit quoq, fibi aequalc EG, 
maj us quam C Sit iguur rnaius re&ilinco I f Q<ia 
vclo rationc exeeflus duoru. reftiliueorum fit in- 
quircndus jdilhim cft adpropof.45.lib \) b Sc co- 
ftituatur parallclogrammum KLMN. fimile quide 
fimiliterq* pofitum ipfi D , feu ipfi EG, xquale ve- 
ro exccfTui inuetol; vr fir EG*xquale rc&ilineo C» 
tc parallclogrammoKM, fimul & ob id maius 
quarn K M.Cum igitur ob fimilitudinem fit vt E F> 
ad FG > ita NK,ad KLi erunt quoq; latera EF, FG . 
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jnaiora lateribns NK> ad k L . $i Jjj his 
aqualia , vel minora eilet etiam E& «quate JP* * 
L/vel minus, vt conftat . Quare abciflis icftis ^ 
FQ^qust fint cquales ipfi kN,KL,& copietopasal- 




ielogrammo IQTO; enthoc tpfi LN, aqualc. & * * 
ide fimile fimiUTcrq. pofitu, & ^topterea ipfi EG : 
« atqj adeo circa eande diametrfi cu EG, conuftet, 
qua:fitBF.Prodnftis ii reftis QP. OP, enr-paral- 
ielogrammu AP,ad reftam AB,applicatn deficiens 
parallelcgramo PB, b qd fimile eft ipfi EG. fimtli- 
tetq; pofitfi, & ^pterea ipfi D . Dico igmir AP, e- 
t,uale eflc ipfi C. rectilineo. cNl cu P G , «quale fie 
coplemento PE^ fi addatur coe PB, erir & BQ., x- 
quale ipfi EB,hoc eft,ipfi ES, d cjS «qualc eft ipfi E 
jj P ter bales «quales EA>EB.Quare fi aiqualibus 
AO,BQ, coe addatut EP.crtr AP, aquale gnomotu 
TV. Sc? gno mon T V.gqualt eft rcftilineo C, (Na 
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rtitn EQ f pai-allelogrammum «quale fif ipfi Ova* 
cum LN i fi aufcrantur «qualia QO, LN, remane- 
bir gndrtion TV > ipfi Cxqualis. ) igitur & AP,ci- 
d* Cisrqualc erit . Ad reftam crga AB,appiicatwa 
cft parailelogrammo AP* deficiens paralielogram- 
mb PBf quod fimile eft datoparalIcIogrammoD > & 
«rquale cxiftcns xe&Uinco dato C . Quod facicn- 
dumerat. , ' . ;: 

froblem.g*Prop6f. S9. Jld datam re&am lineam » date 
relfilineo aqualc parallelogrammum *pplicare,ex- 
eedensfigura parallchgramma % quafimilis fit paf&f* 
lelogrammo alteri date. 

AD datamreftl 
lineamAB,daU* 
K&Uinco C|, appii- 
cSdum fit parallelo- 
grammutn «quale . 
1_ A. cxccdcnsparallelo. 
3 grammo,quod Gmi - 




6 Jc fit dato alreri pa- 
rsllelogrammo . D„ 

A B> bifariam fn E a fitper dimidiam E B» 

•jonftruat paralJelogrammum E F G B , fimile ipfi 
X). fimilirerquep*fitum.£ jDcinde re&ilineo C 3 Sc 
parallelograrammo EG,coftituatur qaadratum H • 
aquales e cui quidem fiac parallelogramrcu IK 
L M , «qualefiroile vero ipfi £ G , fimiliterque 
pofitumferitque propterea IkLM, matus quam EF 

G f ' GS, 
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'GB , quandoquidem atquale eft quadrato H , quof 
* conftruftu,eftreftili- 

"^ vhacumpa- 
*A 3 I* <C rallelogrammo E G , 
^\ l 1 \ squatc . Cum igitur 
§ * j-v ob fimilitudinem M 



oVrT \ \ K.itaEF.ad FG» 

•pVEi ^ ■■ ■ <• cruqt quoque latera 

1 ° * MijK^atcribusEF/ 

TG. maiora. $i enim illa his forent «qualia. vcl mi 
nora,ciTet quoa,M K,vel atqualeipf» EG,vel minus 
"Vt pcrfpicuu eft.Produftis ijgituiFE>FQ»vt reftx F 
O.FN,a:uuales fmtrofti* 1M.IK>& copl^tto paral- 
lelofian/o ON,erit hoc ftmile ftmiltterq, pofttum 
ipsilSG.efi fit aqualc ipfi MK.& fimilefim.thterq. 
pbfitum . < Quare ON,EG,circaeande diametrum 
c6f»ftent.Produftisia AB, GB,ad QJM & PO.do- 
nec c»l A S, ipfi FO, paralJela cdueniant m S , ent 
parallelogrammu A P, applicatti ad refta AB> exce- 
dens parallclogramo QR-' qo" fimile cft »pU EG,ac 
jyptcrea ipf> D . Dico i e itt AP> aqualc clTe recti-- 
lineo C. fNam cam AO ElVfint aEquaha.jr & ER. 
stquale compleroento B N - erit & A O , jpii B N , 
aquale. Addito ergo communi OQ> fiet AP» 
«quale gnomoni EPG. Atqui gnomon E P Gi 
aqualis eft reftilinco C . ( Nam curo M k, hoc eft » 
ON.cqualcfit reftilineo C, vnacum EG,- fl 
aufcratur communc ECremanebu nt gqualia gno» 
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mon EPG, & reftiiineum C.J Igitur & AP> *qua- 
le crit reftiliueo C. Ad datani crgo reftani A B, da- 
torcftilineo C, arqualc parallelogrammum appli- 
catfi eft AP> excedens parallelogrammo R Q,quod 
Cmilc cft alteri datoD. Quod faciendum erar. 

Pr^/.io. Prop*f. 3 o. Pnpojltam reftam linefim ter*$i»*. 
^ ( t*m extrema ac media ratione jecare . 

«I O ttrefta A B » fer^hdafcxtrema 
■ O ' acmcdta ratiane Defcripto^ 
Tuper eam quadrato ABCD a a<f 
Ifteis D A» applicetur reftangujum 
A DF, xquate quattrato ACnSccx- 




inilP ipfi quadrato , ita vt fit' A,F» 

, . quoqueqitadratu-mycttmqaadra- 
tofoJum qnadratum fit fimtfe. Secet iiitcra rcmjfc - 
p; reftam AB,in S: l>ico A B» in H, feAam «JQTe ex- 
tr.ema ac mcdia ratione. Cum .n. arqualia sim T> F, 1 
# AC, si dematur coe A E> remanebunt aqualia G 1 
H,HC, qcx cum habeant angnlos aequales AHF » B 
HE, vtpote rectos,* erunt latcra circa illos recipro» 
ca,hoc cft.crit vt EH, hoc eft,vr AB, tpiEH.jtqua- 
lis, ad HF, hoc eft.ad AH,ipsi HF> xqualem,vt AH, 
ad H B. Quare cum sit, vt tota A B> ad fegmentum 
AH,itafegmentum AH,ad fegmemam HB/eftacft 
AB, extremaacmcdia rationc, per definitioncm . ' 
Propositam ergo reftam Jineam terminatara, ficc. 
Quod crat faciendum. 

' * 4 TAe- : 
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418 EucUdi$tUf»< 
4e#r.«. Propof.1%. lnre£fangulis trianguUs, figurd 
quauisa latere reftum angulum fubtendente defcri- 
+td,*qualis eft figuris, (jua prioriilU fimihh&fimi- 
liter fofitd d laterihus reSfum angulum continentiltus 

TlUanguIum reftan-* 
gulum sit ABC 5 ha- 
bensanguIumB Ad 
ftum $ defcribaturque fu- 
£ pcr B€, quscunque figu- 
2 ra re Ailinca BCDE, a cui 
similcs similitcrque pofi- 
tfcfuperAB, AOconfti- 

_ _ k ft tu?nturABFG, ACIH. 

Dico figuram B D, aequalem effe duabns figuxis A 
RAI. Demiffa .n, ex A> ad BC,perpendiculari AK» 
crit per corollarium propof.8. huius lib.vt BCad C 
A', ita CA>ad CK. Quare vt BC,ad CK,,prjma linea 
ad tertiam, ita figuraBD>fuper piimam,ad figuram 
C H, fuper fecundam si»ilcm similiterquc posita^ 
per coroll. propof.ig. velao. h^iius lib. & conucr- 
rendo vt CK,ad BCita figuia CH, ad figuram BD. 
Itfon fecus oftendetur, effe quoque vt BK, ad B C , 
itafiguramBG; ad figuratn BD,- cum tres linca B 
C. BA, BK, sint quoquc proportionalcs &c. Quo- 
uiiam igitur cft vt Ck» prima quanritas ad B C fe- 
cundam,ita CH.tertiaad BDquartam; Item vt Bk, 
quinta cjuantitas ad BC f fccunda, na BG>fexta ad Q 

D,quax« 




Di 
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X),quartam ; h erit vc prima CK.cum qulnta Bk, ai 
BC/ccundam, ita tertia CH,cum fexta BG, ad BD, 
quartam ; Sunt autcrn prima Ck> & quinta B K, fi- 
mul sequalcs fecundae BC. Igitur tertia CH,& fex- 
ta B G > fimul sccjuales quoquc erunt quart* B t> > 
Quod eft propofituiti . 

Thzor.il. Propof.$i. Si duo triangula 9 qua duo latera 
* duobus lateribuf proportionalia babeanh fecundum v« 
num angulum compojita fuerint > ita vt bomoloja co+ 
rum latera fint etiam parallela : tum reliqua illorum 
triangulorum latera in rc&am lineam coltocata re- 
ferientur * 




Jjj Abent triangula ABCt 



DCE latcra A B» AC> 

latcribus D C, D E. propor- 
j. tionalia, vt quidem A B , ad 
"* AC, ita DC, ad DE, compo- 
tianturqtte ad^ngulum ACD, ita vt latcra homolo- 
ga AB:DC, Itcm AC DE,inter fe fint parallela . Di- 
co duo latera reliqua BCCE, reftani componere 
lineam. Cum .n. parallel* finr AB,DC,* crit angu- 
lus A> altcrno ACD,aequalis:Eademque rationean* 
guius D. eidem ACD,*quahs eriti ac proptciea A, 
& D> inter fe quoque exiftent acquales . Quoniam 
igitur trianguia ABC> DCE > habent latera circa ac- 
quales angulos A,& D> proportionalta,- ipfa b erunt 
inrer fc $quiangula>habebuntqj ^quales angulos B> 
|c DCE. Additis crgo acqualibus A, & ACD, crunt 

duo 



* pri, b G • fc*. 
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^jo EueUdisNem^ 
duoaiiguliB, & A» duobus angulisDCE,ACD.hOc 
eft angulo ACE,*quales.Rurfus addito coi A C B, 
ficnt trcs anguli trianguli ABC, dubbus angnlis A 
CE, ACB,xqua(lcs:Sca ilii tres aequales funt duobua 
leftis . Ergo & duo ACE, A C B, duobus^erunt re- 
ftis*qualcs:AtqucidcircbBC,CE,vnam reftam h- 
neam conftitucnt.Iraqueii duo triangula,quse diio 
latcra duobus lateribus proportionalia habeanti 
&c. Quod crat dcmonilrandum • 

Tbcor.2$* Propof}}. ln aqualibus circulisydngult edth> 
dtm babent rationem cum pcrtpberiji,cjuibus injijiunu 
Jiue ad centra> Jiue ad peripherias ccnltituti injiftant? 
Jnfuper verty & Jettorcs , quippe qui ad centra tonji- 
jlunt* 




Slnt duo citculi squales ABC, EFG, quorum c€- 
traD>H> fumanturq,- ex circulis duo arcus qui- 
cunque BC,FG, quibus ad centra quidem lnflftanf 
anguli BDD.FHG, ?d circumfcreritias vero angtzli 
BAC FEG.DicoelTe,vtarcnm BC>ad arcum FG; 
ita angulum BDC, adFHG. & B/iG, ad FEG. Sc fc- 
ftore BDC, ad feftorem FHG. a Applicentur eninf 
a i. quar. in 

\ * Digitized by Google 
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An circulis «qualcs CI, quidem ipfi BC, & ipfi F (5, 
GK, kL • Aquales igirur erunt b arcus> quibus ha? 
tz&x infiftunt* ergo & anguli c ad centra aqualcs 
interfe erunt BDC& CDI,fimiiiter FHG,& GHL» 
Btc. eigo xque multiplices funt arcus, & anguli ad 
cent%curii fmt diuffa in partes squatcs > & fpacia 
ad ceattfc&c arcus, li ergo arcus fc excedent^vcl 
quales ^unt, fimiliter,8e angult, d ergo vt fc habet 
arcusBC, adFG, rtaangulus BDC, adfHG, & hoc 
idcmdefpacio, vt arcusad arcum, itafpacium ad 
fpacium . crgo etiam Vt angulus BD£» ad F G H» ita 
dimidiiim / BAC, ad dimidtumFEG. 
i Conftituanturiani infegmentisBCC T.anguK 
BMC,CNI, ^ qui ttqualcs erunt, cum infiftant ar* 
cubus «qualibus BAC, CBAIQ^re limiliaerunt 
fegmenta BMC,CNI h atque ad<o intcr fc ?qua!ia» 
proptereaquod luntfuperre&as BC, CI» scquales. 
Additi* igiturtriangulis BDC, C D I» qu* ^qualia 
quoque funt, fient feftores BDC, CDI, scquales * 
Quapropter tam multiplex crit feftor BDI/eftori* 
BDOquameft multipkxarcus BCIiipfius arcusB 
C. Similiter oftendem us fcftorem FHL»tam multi- 
plicem effc fcftoris FHG,quam multiplex cft arcus 
FGKL, ipfius arcus F G. Qnpniam vero 11 arcus B 
CI,«quaIisfueritarcuiFG cL, fcftor quoque BDI, 
fcftori FHL, xqualis cfts ( vt in fe&oribus BDC» C 
DI, oftenfum fuit, ) & fi maior, maior, Sc fi minor r 
minor:Deficient propterea vna arcas BCI,& fcfto r 

BDIi 
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. l}2 EucUdistlem.LiberSextuu 
BD.I..rque roultiplicia prim x magniturfi nis SC, & 
iertiae BDC,ab arcu FGKL, & ftorc FH L, aeque 
jnultipliribus fccundac magnitudinis FG,& Quar- 
tar FHGi vd vna aequalia crunt : vcl vna excedent* 
£ ea fumantur , qux inter fe refpondent • (^i am- 
cbr> m qvx proportio cft arcus B C, priw^ *r ■ jjni- 
ludinij, ad arcum FG> fecundam magnitut^/cnuea 
crit ftom BDC tcrtiar magnitudinis, ai fefto- 
jcm FHG, quartam magnitudincm . In arqualibus 
«rgo circulis anguli candem habcnt rationem cum 
ycriphcii js, &c. Qupd dem$»ftiaiuium ciat f 

■ i f 
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DALLI TVRRINr, 

Hpffi, e Nen. 1 

MlflaieRomanofoglioordinariodiftcfo nuo 
uo in icgno. 
1 con figurc in rame. 
Dek> ^ in 4« con figurc in rame . 
Brcuiario Roraano 8. Mondo coa Iince diftef? 
in Jegno nuoao . 
Dettocon figure in rame . . 
Dctto Papino in 8. picciolo Icgno nuouo. 
Dctto S. Pictro in Icgno 8. ordinario. 
m Offitio Romaniin i2. nuouocon Confefllon»? 
rio in fine. 

Detto i n »4. con detto t , 
Dctto in ja. grandi lcttcra grofla con dctto * 
Detto in 32. grandi ordinar/j. 
^ Detto in 32.picciolo con detto legno. 
Dctto in ?2.picoIo ramc . 
Detto in 64. coa dctto . 

Dcttoinia^. piccol*flimi in forma nuoua^ s 

Dcttoini6 vn^officiofolo. 
Detto da Dozzina,o fia da Putti lcttera grofTar^. 

Offitio di SFr^nceico per Breuiari j Papino in 8. 
piccio!o,c]uali poflbno feruire anco per Breuiarij 
ordinariin8. 

Detto per Brcuiarij in 16. 

Hor* Diurus S f Augmlini. 24, 
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©ffitio Sanri di Spag.per Breuiar.in ^.crdinarif 

Detto per Brcuiarij in S picdlo Papiat>*/C £ofl&- 
uo fcruueancoper Breuiarijin itf. 

Inni nuoui Ji pin compiti 8/ 
■ Offitio Santi nuoui cornpiti. 8. r 

Mt fll' da irorto in; foglio grandc Iegnb 

Dettc con figurc di ramc . 

Offitio feuimanafanta in jj, Jjicolo co»-cdR. 
fchiafationidelCalamato. 

Dccifioncs Regni NapoI.Regenti* Franc.S.Fctf- 
cio i. & a.tcmo & additticni a fuoi luoghi foglio. 

Tiaft.de Cor.c.Cied.Rcdriqut* cd additicni 4« 

Scacciade Appcllat. cum additxoncs & Decis . 
KctsRom.fog. 

lo.del Cartillo dc vfufruftu i.c 2 par.to addit.fog. 
Controueifiar de Can EleftJPranc.maria Sam, fbg. 

Lucerna RcguJanum Io. Maria Nouarto , con 
aouiir.Traft.de priiilegijs Religiofcrum. 4. 

Io. Agidi) Trulench in Prascepra dccalogi Jc 
Icclefis tom.a.fog. ' 

Praft. Vifitandi Infijriuos . Iacobo MancinO cun> 
nouifs. addit. 8. 

Afforifmi d^Ippocratc. 

Catechifmo Rom.8> 

Concilio Tridcntino.&. 

Scrutino Saccrdoiale.rs. 

Index lib.Prohib.cu Elcnchus vfquc anno 1644. 
Complcmentum Artis Exorciflica cum nouifs.. 

T*<tdc mcdo inrenogaud Djaionum. »• 

DecU 



r DeciHones CathaJoniat. Ia.Pett us FontaneJia.f. 

Suma Ccnfurarurn Ant. Glianes 24.cura addit. 

Traft. de modo Articulandi e Piobandi. Marce-. 
lo Cala cttm addit. BJcij, 4 . 
* Bona< ' i de Eleft. Pontificifoglio & > 

Br otitia ad CenfeJIai. Iofepho Auguftino. 
24. t <dit. 

Ai todel fiignagmi.4. 

OrtftioniSacre dtlI»Azzolini con gionta. in 12. 
„ . Panegirici Sacii del Tefauto 12, + 

Stato dell'anime dcl Purgatorio de fanciulli nel 
Limbo , de Beati in Cielo e de Daunati nelPInfei- 
Ho dcl P. Roa con gionta . 13. 

Setmoni fopia Je fignre del P«igatotio del P.. 

Steffano Pcpe prima e feconda paitc in 4. 

, Dertofecondapartefcparata,4. . 

Vitadi Suor Maria Maddalenade Pazzi 4, con 
gionta. 

DiftionarioCiceroniancSf..'. 'V 
' Introduaio in Geographia . PhiJjppi Cluuetii . 
a 4- con gionta . c 
Profcdia B<*-onienfe P. Riciolo . 12. 
Iftoria dcl yaualiet Pctduto di 1'ace Pafini . 4. 
CalJoandto fmafchetato di Gio. Ambibfio A/arini.. 
Idem Gare de <rA-petati 1.2. . jY ■ 
ElucidarioPoeticfTin 12. ' . .. 
EpiftoleEroichedelBruni.24... , . - 
GcneoJogia de gJi Dei del Bocacciocon 1'Eluci- 
dat;o Pcetico f & vfl n.uou.0 Riinjwio .. e MJabdriQ 

del 
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dcl Nificlliin q&atto. 

ntcrieMenjorabili dc nofhi tepi di Ale/TMndr» 
Zilioli UDixii 3. in 4. 

Lecterc Amorofc di Margherita Cofrx Rom.8. 

LccteredibuonefcftedelMaia Mjr£rdonc> & 
altri Aucrori . 8. 'V 

MaddalcnaConuertita dclBrignolc o 2. . 

Oficina Iftoricadeli'AftoIficon lc no dcllc 

cofe piiimciporabili d*l mondo di Lucio v mpc- 
lio Voteare in 4« V' *' 

, P^lmca Maffima Dcclamationi dcl Pelcgrini.11 
Sindicato diTiberio Imperarorc dcl Gucci • 12» 
Succffi differenti dci Velc. di Bclicy t radotu.x** 
Raguagli dcl R,egno dAmotc . u. 
Sfogamentid'IngegnodclMinozzi . J*. 

DiuozioniallaMadonna dclMartcgiani. 32. 

Asguiftameatoo corrifpondcnza dei Pcfi> c 

dclldmifurC cWtuttele Citth del Mondo. ^ 
Euclidc Elcmct. Tefto x*. co figure a fuoi luoghi 

pettQinx6 nuoua impreflione . * 
* ' Carro Trfonfalc de Prcdicatori del P. Bona. 12« 

Trattato nuouo di formar fquadrcmi con vna fol 
JVegolitJtf. • , ' 

*Al{ri Libri hfyti loro h Itnprtfsioni intiere . 

Epitaffij Giocofidel LoredanO prima fccondA 
& rcrza Centuria . ^ 

E| i-ramata Io. Oticn iS. amftcrdam . 
5 tDokczzc amare di Vito Canaldo . xa. 
^cM. dei 
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